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ΠρόδοχοΞ 


Στα βιβῆία των Στοιχείων 11, 12 και 13, ο ΕὐυκῆείδηΞ κατα- 
χωρεί προτάσειΞ που σχετίζονται με τὴ [εωμετρία του χώρου. 
Θεμεηῆιώνει θα ἤέχαμε τον κῆάδο τηΞ [εωμετρίαΞ που σήμερα απο- 
καῆούμε Στερεομετρία. Με τὴν απαράμιῆῆη συνθετικήῇ μεθοδοηοχκία 
του, θέτει ὀρουΞ και βάσει αυτὼν προχωρά σταδιακά από αποδεί- 
ἕξει. απῆών αρχικά προτάσεων σε δυσκοῆηότερεΞ αποδείξειΞ χια να 
φτάσει τεῆικά στο 139 βιβῆίο όπου και θα δώσει τὴν κατασκευῇ 
και εὐχραφή στὴ σφαίρα ὄδων των κυρτών κανονικών ποῆυέδρων. 
ΙΚῆείνει δε, με τὴν απόδειξη ότι τα κατασκευασθέντα ποῆύεδρα 
εἰναι μοναδικά προσδίδονταΞ έτσι στη θεωρία των Στοιχείων μια 
ξεχωριστήῇ οἢοκῆήρωσῃ. 

1α κυρτά κανονικά ποῆύεδρα εἰναι πέντε. Με τὴ σειρά που 
ο ΕὐυκῆείδηΞ τα κατασκευάζει εἰναι: το τετράεδρο, το οκτάεδρο, 
ο κύβοΞπ, το εικοσάεδρο και το δωδεκάεδρο. Η σειρά κατασκευήξ 
δικαιοηοχείται με βάση τον αριθμό των κορυφών του ποῆυέδρου. Ια 
πέντε αὑτά κανονικά ποῆηύεδρα, σήμερα εἰναι χνωστά με τον όρο 
“Πῆατωνικά στερεά" επειδή ο [Πάτων τα χρησιμοποιεί στο διάδοχό 
του “Τίμαιοπ᾽" ὡΞ δομικά υῆικά χια τη δημιουρχία του κόσμου. Ο 
παρακάτω πίνακαΞ συνοψίζει μερικέξ ιἰδιότητεΞ αυτών των στερεών: 


Στερεό ΚΚορυφέΞ  Ακμέε Έδρεξ Αντιστοιχία 
Τετράεδρο 4 60 4 Φωτιά 
Οκτάεδρο θ 12 ὃ ΛέραξΞ 

ΚύβοΞ 8 12 6 [η 
Εἰκοσάεδρο 12 90 20 Νερό 

Δωδεκάεδρο 20 90 12 ΑιθέραςΞ 


Σχετικά με τὴ δικῆῇ μου προσπάθεια ἤθεῆα τέῆοΞ να παρα- 
τηρήσω ότι σε μερικά από τα σχήματα προσέθεσα ένα βαθμό 
εῆηευθερίαπ, αυὐτόν τηΞ οπτικήΞ χωνίαπ. Η ανάχκη αυτή παρουσιά- 
στηκε σε ποῆύπῆοκα σχήματα ὀπου ἡ ευκρίνεια παίζει καθοριστικό 
ρόῆο στὴν κατανόηση τουβπΞ. Ἀῆῆωστε, απώτεροΞ σκοπόΞξΞ αυτήΞξΞ τὴξ 
προσπάθειαΞ εἰναι να βοηθήσει τον μεῆετητήῇ να κατανοήσει και 
να εμβαθύνει στη διδασκαῆία του Ευκῆείδη. 


Αθήνα, ΝοέμβριοΞπ 2016 
ΝικόῆαοΞ Κεχρήξ 
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Ὅροι 


Στερεόν ἐστι τὸ μῆκοΞ καὶ πῆάτοΞ καὶ βάθος ἔχον. 

Στερεοῦ δὲ πέραπ ἐπιφάνεια. 

Εὐθεῖα πρὸς ἐπίπεδον ὀρθή ἐστιν, ὅταν πρὸΞ πάσαΞ τὰς ἁπτομέ- 
ναΞ αὐτῆΞ εὐθείαΞ καὶ οὔσαΞ ἐν τῷ [ὑποκειμένῳ] ἐπιπέδῳ ὀρθὰςΞ 
ποιῇ χωνίαΞ. 

᾿Ἐπίπεδον πρὸΞ ἐπίπεδον ὀρθόν ἐστιν, ὅταν αἱ τῇ κοινῇ τομῇ τῶν 
ἐπιπέδων πρὸΞ ὀρθὰς ἀχόμεναι εὐθεῖαι ἐν ἑνὶ τῶν ἐπιπέδων τῷ 
ἢοιπῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰΞ ὦσιν. 

ΕὐθείαΞ πρὸΞ ἐπίπεδον κῆίσιΞ ἐστίν, ὅταν ἀπὸ τοῦ μετεώρου 
πέρατοΞ τῆΞ εὐθείαΞ ἐπὶ τὸ ἐπίπεδον κάθετος ἀχθῇ, καὶ ἀπὸ 
τοῦ χενομένου σημείου ἐπὶ τὸ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ πέραΞ τῆΞ εὐθείαςΞ 
εὐθεῖα ἐπιζευχθῇ, ἣ περιεχομένη χωνία ὑπὸ τῆΞ ἀχθείσηΞ καὶ 
τῆξ ἐφεστώσῃηκ. 

᾿Ἐπιπέδου πρὸΞπ ἐπίπεδον κῆίσιΞ ἐστὶν ἣ περιεχομένη ὀξεῖα χωνία 
ὑπὸ τῶν πρὸΞς ὀρθὰΞκΞ τῇ κοινῇ τομῇ ἀχομένων πρὸΞ τῷ αὐτῷ 
σημείῳ ἐν ἑκατέρῳ τῶν ἐπιπέδων. 

᾿Ἐππίπεδον πρὸΞ ἐπίπεδον ὁμοίωΞ κεκῆίσθαι ἢέχεται καὶ ἕτερον 
πρὸΞ ἕτερον, ὅταν αἱ εἰρημέναι τῶν κῆίσεων χωνίαι ἴσαι ἀηηήῆαιξ 
ὦσιν. 

Παράηηηδα ἐπίπεδά ἐστι τὰ ἀσύμπτωτα. 

Ὅμοια στερεὰ σχήματά ἐστι τὰ ὑπὸ ὁμοίων ἐπιπέδων περιεχόμενα 
ἴσων τὸ πῆῆθοΞκ. 

Ἴσα δὲ καὶ ὅμοια στερεὰ σχήματά ἐστι τὰ ὑπὸ ὁμοίων ἐπιπέδων 
περιεχόμενα ἴσων τῷ πῆήθει καὶ τῷ μεκέθει. 

Στερεὰ χωνία ἐστὶν ἣ ὑπὸ πῆειόνων ἢ δύο χραμμῶν ἁπτομένων 
ἀηῆήῆδων καὶ μὴ ἐν τῇ αὐτῇ ἐπιφανείᾳ οὐσῶν πρὸΞ πάσαιΞ ταῖΞ 
δραμμαῖΞ κῆίσιΞ. ἄδῆωςξ᾽ στερεὰ χωνία ἐστὶν ἣ ὑπὸ πῆειόνων ἢ 
δύο χωνιῶν ἐπιπέδων περιεχομένη μὴ οὐσῶν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ἑνὶ σημείῳ συνισταμένων. 

ΠυραμίΞε ἐστι σχῆμα στερεὸν ἐπιπέδοιΞ περιχόμενον ἀπὸ ἑνὸΞ 
ἐπιπέδου πρὸΞ ἑνὶ σημείῳ συνεστώΞπ. 

Πρίσμα ἐστὶ σχῆμα στερεὸν ἐπιπέδοιΞ περιεχόμενον, ὧν δύο τὰ 
ἀπεναντίον ἴσα τε καὶ ὅμοιά ἐστι καὶ παράῆῆηῆα, τὰ δὲ ἢοιπὰ 
παραηηηηόχραμμα. 

Σφαῖρά ἐστιν, ὅταν ἡμικυκῆίου μενούσηΞ τῆΞ διαμέτρου περιε- 
νεχθὲν τὸ ἡμικύκῆιον εἰΞ τὸ αὐτὸ πάῆιν ἀποκατασταθῇ, ὅθεν 
ἤρξατο φέρεσθαι, τὸ περιῆηφθὲν σχῆμα. 
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Ἄξων δὲ τῆΞ σφαίραΞ ἐστὶν ἣ μένουσα εὐθεῖα, περὶ ἣν τὸ 
ἡμικύκῆιον στρέφεται. 

Κέέντρον δὲ τῆΞξΞ σφαίραΞ ἐστὶ τὸ αὐτό, ὃ καὶ τοῦ ἡμικυκηίου. 
ΔιάμετροΞ δὲ τῆΞ σφαίραΞ ἐστὶν εὐθεῖά τιΞ διὰ τοῦ κέντρου 
ἠσμένη καὶ περατουμένη ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη ὑπὸ τῆΞ ἐπιφανείας 
τῆξ. σφαίραξπ. 

ΙΚῶνόΞ ἐστιν, ὅταν ὀρθοχωνίου τριχώνου μενούσηξΞ μιᾶΞ πῆευρᾶξ 
τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν χωνίαν περιενεχθὲν τὸ τρίχωνον εἰΞ τὸ 
αὐτὸ πάῆιν ἀποκατασταθῇ, ὅθεν ἤρξατο φέρεσθαι, τὸ περιῆηφθὲν 
σχῆμα. κἂν μὲν ἣ μένουσα εὐθεῖα ἴση ἢ τῇ δοιπῇ [τῇ] περὶ τὴν 
ὀρθὴν περιφερομένῃ, ὀρθοχώνιοΞ ἔσται ὁ κῶνοΞξ, ἐὰν δὲ ἐηάττων, 
ἀμβῆυχώνιοπ, ἐὰν δὲ μείζων, ὀξυχώνιοςκ. 


. ἼἌξων δὲ τοῦ κώνου ἐστὶν ἣ μένουσα εὐθεῖα, περὶ ἣν τὸ τρίχωνον 


στρέφεται. 

ΒάσιΞ δὲ ὁ κύκῆοΞκΞ ὁ ὑπὸ τῆΞξΞ περιφερομένηςΞ εὐθείαΞ χραφόμενοξ. 
Ιἀ(ὐηινδρόΞπΞ ἐστιν, ὅταν ὀρθοχωνίου παραῆηηηδοχράμμου μενούσηξ 
μιᾶΞ πῆευρᾶΞΞ τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν χωνίαν περιενεχθὲν τὸ πα- 
ραῆηηηδόχραμμον εἰΞ τὸ αὐτὸ πάῆιν ἀποκατασταθῇ, ὅθεν ἤρξατο 
φέρεσθαι, τὸ περιῆηφθὲν σχῆμα. 


. Ἄξων δὲ τοῦ κυῆίνδρου ἐστὶν ἣ μένουσα εὐθεῖα, περὶ ἣν τὸ 


παραῆηηδόχραμμον στρέφεται. 
ΒάσειΞξ δὲ οἱ κύκῆοι οἱ ὑπὸ τῶν ἀπεναντίον περιαχομένων δύο 
πῆευρῶν κραφόμενοι. 


. Ὅμοιοι κῶνοι καὶ κὐῆινδροί εἰσιν, ὧν οἵ τε ἄξονεΞ καὶ αἱ διά- 


μετροι τῶν βάσεων ἀνάδοχόν εἰσιν. 

ΙΚύβοΞ ἐστὶ σχῆμα στερεὸν ὑπὸ ἕξ τετραχώνων ἴσων περιεχόμενον. 
ΟὈὨκτάεδρόν ἐστὶ σχῆμα στερεὸν ὑπὸ ὀκτὼ τριχώνων ἴσων καὶ 
ἰσοπῆεύρων περιεχόμενον. 

Εἰκοσάεδρόν ἐστι σχῆμα στερεὸν ὑπὸ εἴκοσι τριχώνων ἴσων καὶ 
ἰσοπῆεύρων περιεχόμενον. κη΄. Δωδεκάεδρόν ἐστι σχῆμα στερε- 
ὃν ὑπὸ δώδεκα πενταχώνων ἴσων καὶ ἰσοπῆεύρων καὶ ἰσοχωνίων 
περιεχόμενον. 
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΄ 


α΄. 

ΕὐθείαΞ χραμμῆΞΞ μέροΞ μέν τι οὐκ ἔστιν ἐν τῷ ὑποκειμένῳ 
ἐπιπέδῳ, μέροΞ δέ τι ἐν μετεωροτέρῳ. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, εὐθείαΞ χραμμῆπ τῆΞ ΑΒΓ μέροκ μέν τι τὸ ΑΒ ἔστω ἐν 
τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ, μέροΞπ δέ τι τὸ ΒΓ ἐν μετεωροτέρψ. 

Ἔσται δή τια τῇ ΑΒ συνεχὴξ εὐ- 
θεῖα ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐ- 
πιπέδῳ. ἔστω ἡ ΒΔ’ δύο ἄρα εὐθειῶν Γ 
τῶν ΑΒΓ, ΑΒΔ κοινὸν τμῆμά ἐστιν ἣ 
ΑΒ΄ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον, ἐπειδήπερ 
ἐὰν κέντρῳ τῷ Β καὶ διαστήματι τῷ 
ΑΒ κύκῆον χράψωμεν, αἱ διάμετροι ἀ- 
νίσουΞ ἀποῆήψονται τοῦ κύκῆου περι- 
φερείαπ. 

ΕὐθείαΞ ἄρα χραμμῆπ μέροϑπ μέν τι οὐκ ἔστιν ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ, 
τὸ δὲ ἐν μετεωροτέρψ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ἐὰν δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀηῆηήῆακ, ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ, καὶ πᾶν 
τρίχωνον ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ. 


ΓΟ 


Δύο χὰρ εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΓΔ τεμνέτωσαν ἀῆῆήῆαΞ κατὰ τὸ Ε σημεῖον. 
ἠέχω, ὅτι αἱ ΑΒ, ΓΔ ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ, καὶ πᾶν τρίχωνον ἐν ἑνί ἐστιν 
ἐπιπέδῳ. 

Εἰηήφθω χὰρ ἐπὶ τῶν ΕΓ, ΕΒ τυ- 
χόντα σημεῖα τὰ Ζ, Η, καὶ ἐπεζεύ- 
χθωσαν αἱ ΓΒ, ΖΗ, καὶ διήχθωσαν αἱ 
ΖΘ, ΗΚ᾽ ἢέχω πρῶτον, ὅτι τὸ ΕΓΒ τρί- 
ὅωνον ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ. 

εἰ χάρ ἐστι τοῦ ΕΓΒ τριχώνου μέ- 
ροβ ἤτοι τὸ ΖΘΓ ἢ τὸ ΗΒΚ ἐν τῷ ὑ- 
ποκειμένῳ [ἐπιπέδῳ], τὸ δὲ ἢοιπὸν ἐν 
ἄδηῳ, ἔσται καὶ μιᾶπ τῶν ΕΓ, ΕΒ εὐ- 
θειῶν μέροξ μέν τι ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ, τὸ δὲ ἐν αἢῆψ. εἰ δὲ τοῦ 
ΕΓΒ τριχώνου τὸ ΖΓΒΗ μέροΞ ἢ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ, τὸ δὲ δἢοιπὸν 
ἐν ἄδῆηῳψ, ἔσται καὶ ἀμφοτέρων τῶν ΕΓ, ΕΒ εὐθειῶν μέροΞ μέν τι ἐν τῷ 
ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ, τὸ δὲ ἐν ἄῆηῆω᾽ ὅπερ ἄτοπον ἐδείχθη. 

τὸ ἄρα ΕΓΒ τρίχωνον ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ. ἐν ᾧ δέ ἐστι τὸ ΕΓΒ τρίχωνον, 
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ἐν τούτῳ καὶ ἑκατέρα τῶν ΕΓ, ΕΒ, ἐν ᾧ δὲ ἑκατέρα τῶν ΕΓ, ΕΒ, ἐν τούτῳ καὶ 
αἱ ΑΒ, ΓΔ. αἱ ΑΒ, ΓΔ ἄρα εὐθεῖαι ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ, καὶ πᾶν τρίχωνον 
ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


᾿ΕἘὰν δύο ἐπίπεδα τεμνῇ ἄηῆηῆα, ἣ κοινὴ αὐτῶν τομὴ εὐθεῖά ἐστιν. 

Δύο χὰρ ἐπίπεδα τὰ ΑΒ, ΒΓ τεμνέτω ἄπηηηδα, κοινὴ δὲ αὐτῶν τομὴ ἔστω 
ἡ ΔΒ χραμμή᾽ Πέχω, ὅτι ἣ ΔΒ χραμμὴ εὐθεῖά ἐστιν. 

Εἰ χὰρ μή, ἐπεζεύχθω ἀπὸ τοῦ Δ 
ἐπὶ τὸ Β ἐν μὲν τῷ ΑΒ ἐπιπέδῳ εὐθεῖα 
ἡ ΔΕΒ, ἐν δὲ τῷ ΒΓ ἐπιπέδῳ εὐθεῖα ἡἣ 
ΔΖΒ. ἔσται δὴ δύο εὐθειῶν τῶν ΔΕΒ, 
ΔΖΒ τὰ αὐτὰ πέρατα, καὶ περιέξουσι 
δηηαδὴ χωρίον᾽ ὅπερ ἄτοπον. οὔκ ἄρα 
αἰ ΔΕΒ, ΔΖΒ εὐθεῖαί εἰσιν. 

ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄῆηη 
τιβ ἀπὸ τοῦ Δ ἐπὶ τὸ Β ἐπιζευχνυμέ- 
νη εὐθεῖα ἔσται πῆὴν τῆΞ ΔΒ κοινῆξ 
τομῆπΞ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἐπιπέδων. 

Ἐὰν ἄρα δύο ἐπίπεδα τέμνῃ ἄηηη- 
ἤα, ἣ κοινὴ αὐτῶν τομὴ εὐθεῖά ἐστιν᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα δύο εὐθείαις τεμνούσαις ἀηῆηήῆαξΞ πρὸΞ ὀρθὰς ἐπὶ 
τῆξ κοινῆξ τομῆΞ ἐπισταθῇ, καὶ τῷ δι᾿ αὐτῶν ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰς 
ἔσται. 

Εὐθεῖα χάρ τιπ ἣ ΕΖ δύο εὐθείαιΞ ταῖΞ ΑΒ, ΓΔ τεμνούσαιξ ἀῆηηῆαΞ κατὰ 
τὸ Ε σημεῖον ἀπὸ τοῦ Ε πρὸΞπ ὀρθὰΞ ἐφεστάτω᾽ ἢέχω, ὅτι ἡ ΕΖ καὶ τῷ διὰ 
τῶν ΑΒ, ΓΔ ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθάξπ ἐστιν. 

᾿Απειηήφθωσαν χὰρ αἱ ΑΕ, ΕΒ, ΓΕ, ΕΔ ἴσαι ἀηηήδαιπ, καὶ διήχθω τιξ 
διὰ τοῦ Ε, ὧΞξ ἔτυχεν, ἣ ΗΕΘ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΔ, ΓΒ, καὶ ἔτι ἀπὸ 
τυχόντοΞ τοῦ Ζ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΖΑ, ΖΗ, ΖΔ, ΖΓ, ΖΘ, ΖΒ. 

ΚΚααὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΑΕ, ΕΔ δυσὶ ταῖΞ ΓΕ, ΕΒ ἴσαι εἰσὶ καὶ χωνίαΞ ἴσαΞ 
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περιέχουσιν, βάσιΞ ἄρα ἣ ΑΔ βάσει τῇ ΓΒ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΑΕΔ τρίχωνον 
τῷ ΓΕΒ τριχώνῳ ἴσον ἔσται ὥστε καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΔΑΕ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΒΓ 
ἴση [ἐστίν]. ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΑΕΗ χωνία τῇ ὑπὸ ΒΕΘ ἴση. 

δύο δὴ τρίχωνά ἐστι τὰ ΑΗΕ, ΒΕΘ 
τὰκ δύο χωνίαπ δυσὶ χωνίαιΞ ἴσα 
ἔχοντα ἑκατέραν ἑκατέρᾳ καὶ μίαν 
πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην τὴν πρὸπ 
ταῖΞ ἴσαιπ χωνίαιΞ τὴν ΑΕ τῇ ΕΒ᾿ καὶ 
τὰΞ ἢοιπὰΞπ ἄρα πηευρὰΞπ ταῖΞ ἤοι- 
παῖΞ πῆευραῖΞ ἴσαΞπ ἕξουσιν. ἴση ἄρα 
ἡ μὲν ΗΕ τῇ ΕΘ, ἡ δὲ ΑΗ τῇ ΒΘ. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΕ τῇ ΕΒ, 
κοινὴ δὲ καὶ πρὸπ ὀρθὰπ ἣ ΖΕ, βάσιπ 
ἄρα ἡἣ ΖΑ βάσει τῇ ΖΒ ἐστιν ἴση. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΖΓ τῇ ΖΔ ἐστιν ἴση. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΔ τῇ ΓΒ, ἔστι δὲ καὶ ἣ ΖΑ τῇ ΖΒ ἴση, δύο δὴ αἱ ΖΑ, 
ΑΔ δυσὶ ταῖΞ ΖΒ, ΒΓ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ" καὶ βάσιπ ἣ ΖΔ βάσει τῇ 
ΖΓ ἐδείχθη ἴση καὶ χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ ΖΑΔ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΒΓ ἴση ἐστίν. 

καὶ ἐπεὶ πάῆιν ἐδείχθη ἡ ΑΗ τῇ ΒΘ ἴση, ἀῆηῆηὰ μὴν καὶ ἣ ΖΑ τῇ ΖΒ 
ἴση, δύο δὴ αἱ ΖΑ, ΑΗ δυσὶ ταῖΞ ΖΒ, ΒΘ ἴσαι εἰσίν. καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΖΑΗ 
ἐδείχθη ἴση τῇ ὑπὸ ΖΒΘ’ βάσιΞ ἄρα ἡ ΖΗ βάσει τῇ ΖΘ ἐστιν ἴση. 

καὶ ἐπεὶ πάῆιν ἴση ἐδείχθη ἣ ΗΕ τῇ ΕΘ, κοινὴ δὲ ἡ ΕΖ, δύο δὴ αἱ ΗΕ, 
ΕΖ δυσὶ ταῖΞ ΘΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσίν: καὶ βάσιΞ ἣ ΖΗ βάσει τῇ ΖΘ ἴση χωνία ἄρα 
ἡ ὑπὸ ΗΕΖ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΘΕΖ ἴση ἐστίν. ὀρθὴ ἄρα ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΗΕΖ, 
ΘΕΖ χωνιῶν. ἣ ΖΕ ἄρα πρὸΞπ τὴν ΗΘ τυχόντωΞ διὰ τοῦ Ε ἀχθεῖσαν ὀρθή 
ἐστιν. 

ὁμοίωΞπ δὴ δείξομεν, ὅτι ἣ ΖΕ καὶ πρὸΞ πάσαΞ τὰπ ἁπτομέναπ αὐτῆΞ 
εὐθείαΞ καὶ οὔσαπ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ ὀρθὰπ ποιήσει χωνίαπ. εὐθεῖ- 
α δὲ πρὸπ ἐπίπεδον ὀρθή ἐστιν, ὅταν πρὸΞ πάσαΞ τὰκ ἁπτομέναπ αὐτῆπ 
εὐθείαΞ καὶ οὔσαΞ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ὀρθὰΞπ ποιῇ χωνίαΞπ᾽ ἣ ΖΕ ἄρα τῷ 
ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθάΞ ἐστιν. τὸ δὲ ὑποκείμενον ἐπίπεδόν ἐστι 
τὸ διὰ τῶν ΑΒ, ΓΔ εὐθειῶν. ἡ ΖΕ ἄρα πρὸκπ ὀρθάπ ἐστι τῷ διὰ τῶν ΑΒ, ΓΔ 
ἐπιπέδῳ. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα δύο εὐθείαιΞ τεμνούσαιΞ ἀηῆηήηῆαΞ πρὸΞπ ὀρθὰξπ ἐπὶ τῆΞ 
κοινῆΞ τομῆΞ ἐπισταθῇ, καὶ τῷ δι᾽ αὐτῶν ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθὰ ἔσται᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Ζ 
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, 


Εἰ: 

Ἐὰν εὐθεῖα τρισὶν εὐθείαιΞ ἁπτομέναιΞ ἀηῆηήῆδων πρὸΞ ὀρθὰς ἐπὶ 
τῆξ κοινῆξ τομῆΞ ἐπισταθῇ, αἱ τρεῖΞ εὐθεῖαι ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ. 

Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἡ ΑΒ τρισὶν εὐθείαιΞ ταῖΞ ΒΓ, ΒΔ, ΒΕ πρὸπ ὀρθὰ ἐπὶ 
τῆΞπΞ κατὰ τὸ Β ἁφῆς ἐφεστάτω᾽ Πέχω, ὅτι αἱ ΒΓ, ΒΔ, ΒΕ ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ. 

Μὴ χάρ, ἀῆδ’ εἰ δυνατόν, ἔστωσαν 
αἱ μὲν ΒΔ, ΒΕ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπι- 
πέδῳ, ἣ δὲ ΒΓ ἐν μετεωροτέρῳ, καὶ 
ἐκβεβηήσθω τὸ δὶα τῶν ΑΒ, ΒΓ ἐπίπε- 
δον᾽ κοινὴν δὴ τομὴν ποιήσει ἐν τῷ 
ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ εὐθεῖαν. ποιείτω 
τὴν ΒΖ. 

ἐν ἑνὶ ἄρα εἰσὶν ἐπιπέδῳ τῷ διηχ- 
μένῳ διὰ τῶν ΑΒ, ΒΓ αἱ τρεῖξ εὐθεῖαι 
αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΒΖ. καὶ ἐπεὶ ἡ ΑΒ ὀρθή 
ἐστι πρὸΞ ἑκατέραν τῶν ΒΔ, ΒΕ, καὶ 
τῷ διὰ τῶν ΒΔ, ΒΕ ἄρα ἐπιπέδῳ ὀρθή 
ἐστιν ἣ ΑΒ. 

τὸ δὲ διὰ τῶν ΒΔ, ΒΕ ἐπίπεδον τὸ 
ὑποκείμενόν ἐστιν᾽ ἣ ΑΒ ἄρα ὀρθή ἐ- 
στι πρὸπ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον. ὥ- 
στε καὶ πρὸΞπ πάσαΞ τὰκ ἁπτομέναξΞ 
αὐτῆΞ εὐθείαπ καὶ οὔσαΞ ἐν τῷ ὑπο- 
κειμένῳ ἐπιπέδῳ ὀρθὰ ποιήσει χωνί- 
αβ5 ἣ ΑΒ. 

ἅπτεται δὲ αὐτῆΞ ἡ ΒΖ οὖσα ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ: ἡ ἄρα ὑπὸ ΑΒΖ 
δωνία ὀρθή ἐστιν. ὑπόκειται δὲ καὶ ἡἣ ὑπὸ ΑΒΓ ὀρθή ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΒΖ 
δωνία τῇ ὑπὸ ΑΒΓ. καί εἰσιν ἐν ἑνὶ ἐπιπέδψ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἣ ΒΓ εὐθεῖα ἐν μετεωροτέρῳ ἐστὶν ἐπιπέδῳ, αἱ τρεῖΞ ἄρα εὐθεῖαι αἱ ΒΓ, 
ΒΔ, ΒΕ ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα τρισὶν εὐθείαιΞ ἁπτομέναιπ ἀῆῆηήηῆων ἐπὶ τῆΞ ἁφῆΞπ πρὸΞ 
ὀρθὰΞ ἐπισταθῇ, αἱ τρεῖΞ εὐθεῖαι ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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, 


σ΄. 

Ἐὰν δύο εὐθεῖαι τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰΞ ὦσιν, παράδδηδοι 
ἔσονται αἱ εὐθεῖαι. 

Δύο χὰρ εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΓΔ τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰΞ ἔστωσαν. 
ἠέχω, ὅτι παράηηηδόΞξ ἐστιν ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ. 

Συμβαηηέτωσαν χὰρ τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ κατὰ τὰ Β, Δ σημεῖα, καὶ 
ἐπεζεύχθω ἣ ΒΔ εὐθεῖα, καὶ ἤχθω τῇ ΒΔ πρὸΞ ὀρθὰΞπ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ 
ἐπιπέδῳ ἡ ΔΕ, καὶ κείσθω τῇ ΑΒ ἴση ἡ ΔΕ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΒΕ, ΑΕ, ΑΔ. 

Καὶ ἐπεὶ ἣ ΑΒ ὀρθή ἐστι πρὸΞ τὸ 
ὑποκείμενον ἐπίπεδον, καὶ πρὸΞ πά- 
σαπ [ἄραΪ] τὰΞ ἁπτομέναΞ αὐτῆκ εὐ- 
θείαπ καὶ οὔσαπ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐ- 
πιπέδῳ ὀρθὰπ ποιήσει χωνίαΞπ. ἅπτε- 
ται δὲ τῆΞ ΑΒ ἑκατέρα τῶν ΒΔ, ΒΕ 
οὖσα ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ" ὀρ- 
θὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΑΒΔ, 
ΑΒΕ χωνιῶν. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν 
ὑπὸ ΓΔΒ, ΓΔΕ ὀρθή ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ἴ- 
ση ἐστὶν ἡ ΑΒ τῇ ΔΕ, κοινὴ δὲ ἡ ΒΔ, 
δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΔ δυσὶ ταῖΞ ΕΔ, ΔΒ 
ἴσαι εἰσίν᾽ καὶ χωνίαΞ ὀρθὰπ περιέ- 
χουσιν᾽ βάσιΞ ἄρα ἡἣ ΑΔ βάσει τῇ ΒΕ 
ἐστιν ἴση. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΑΒ τῇ ΔΕ, ἀῆηὰ καὶ ἣ ΑΔ τῇ ΒΕ, δύο δὴ αἱ ΑΒ, 
ΒΕ δυσὶ ταῖΞ ΕΔ, ΔΑ ἴσαι εἰσίν: καὶ βάσιΞ αὐτῶν κοινὴ ἣ ΑΕ᾿ χωνία ἄρα ἣ 
ὑπὸ ΑΒΕ χωνιᾷ τῇ ὑπὸ ΕΔΑ ἐστιν ἴση. ὀρθὴ δὲ ἣ ὑπὸ ΑΒΕ’ ὀρθὴ ἄρα καὶ ἣ 
ὑπὸ ΕΔΑ᾿ ἡ ΕΔ ἄρα πρὸΞπ τὴν ΔΑ ὀρθὴ ἐστιν. 

ἔστι δὲ καὶ πρὸΞ ἑκατέραν τῶν ΒΔ, ΔΓ ὀρθή. ἡ ΕΔ ἄρα τρισὶν εὐθείαιξ 
ταῖΞπ ΒΔ, ΔΑ, ΔΓ πρὸΞ ὀρθὰξ ἐπὶ τῆΞ ἁφῆΞ ἐφέστηκεν᾽ αἱ τρεῖΞ ἄρα εὐθεῖαι 
αἱ ΒΔ, ΔΑ, ΔΓ ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ. ἐν ᾧ δὲ αἱ ΔΒ, ΔΑ, ἐν τούτῳ καὶ ἣ 
ΑΒ᾽ πᾶν χὰρ τρίχωνον ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ᾽ αἱ ἄρα ΑΒ, ΒΔ, ΔΓ εὐθεῖαι 
ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ. καί ἐστιν ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΑΒΔ, ΒΔΓ χωνιῶν᾽ 
παράηηηῆοπ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ. 

Ἐὰν ἄρα δύο εὐθεῖαι τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰΞ ὦσιν, παράῆηηδοι 
ἔσονται αἱ εὐθεῖαι᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ζ΄. 

Ἐὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι παράῆδηδοι, ἢηφθῇ δὲ ἐφ᾽ ἑκατέραΞ αὐτῶν 
τυχόντα σημεῖα, ἣ ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα ἐν τῷ αὐτῷ 
ἐπιπέδῳ ἐστὶ ταῖΞ παραῆηήδοιξ. 

Ἔστωσαν δύο εὐθεῖαι παράηηηῆοι αἱ ΑΒ, ΓΔ, καὶ εἰῆήφθω ἐφ᾽ ἑκατέ- 
ραβ5 αὐτῶν τυνχόντα σημεῖα τὰ Ε, Ζ᾽ ἤέχω, ὅτι ἡ ἐπὶ τὰ Ε, Ζ σημεῖα 
ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ἐστὶ ταῖΞ παραῆηήῆδοιδ. 

Μὴ χάρ, ἀηδῆ’ εἰ δυνατόν, ἔστω ἐν 
μετεωροτέρῳ ὡΞ ἣ ΕΗΖ, καὶ διήχθω 
διὰ τῆΞ ΕΗΖ ἐπίπεδον᾽ τομὴν δὴ ποι- 
ήσει ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ εὐθεῖ- 
αν. ποιείτω ὧπ τὴν ΕΖ᾽ δύο ἄρα εὐὖὐ- 
θεῖαι αἱ ΕΗΖ, ΕΖ χωρίον περιέξουσιν" 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἣ ἀπὸ 
τοῦ Ε ἐπὶ τὸ Ζ ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖαι 
ἐν μετεωροτέρῳ ἐστὶν ἐπιπέδῳ᾽ ἐν τῷ 
διὰ τῶν ΑΒ, ΓΒ ἄρα παραῆηήῆων ἐστὶν ἐπιπέδῳ ἡ ἀπὸ τοῦ Ε ἐπὶ τὸ Ζ 
ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα. 

Ἐὰν ἄρα ὦσι δύο εὐθεῖαι παράδβῆηδοι, ἢηφθῇ δὲ ἐφ᾽ ἑκατέραΞ αὐτῶν 
τυχόντα σημεῖα, ἣ ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ 
ἐστὶ ταῖΞ παραῆηήῆοιπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


η΄. 

Ἐὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι παράῆῆηδοι, ἡ δὲ ἑτέρα αὐτῶν ἐπιπέδῳ τινὶ 
πρὸΞ ὀρθὰΞ ἧ, καὶ ἡ ἢοιπὴ τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰς ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο εὐθεῖαι παράηηηῆοι αἱ ΑΒ, ΓΔ, ἣ δὲ ἑτέρα αὐτῶν ἣ ΑΒ τῷ 
ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸΞπ ὀρθὰΞ ἔστω ἢέχω, ὅτι καὶ ἣ Ποιπὴ ἣ ΓΔ τῷ αὐτῷ 
ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰ ἔσται. 

Συμβαηηέτωσαν χὰρ αἱ ΑΒ, ΓΔ τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ κατὰ τὰ Β, Δ 
σημεῖα, καὶ ἐπεζέυχθω ἡ ΒΔ’ αἱ ΑΒ, ΓΔ, ΒΔ ἄρα ἐν ἑνί εἰσιν ἐπιπέδῳ. ἤχθω 
τῇ ΒΑ πρὸΞκ ὀρθὰξπ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ ἡ ΔΕ, καὶ κείσθω τῇ ΑΒ ἴση 
ἡ ΔΕ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΒΕ, ΑΕ, ΑΔ. 

Καὶ ἐπεὶ ἣ ΑΒ ὁρθή ἐστι πρὸΞ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον, καὶ πρὸπ πάσαξ 
ἄρα τὰΞ ἁπτομέναΞξ αὐτῆΞπ εὐθείαΞ καὶ οὔσαΞ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ὀρθάΞ ἐστιν ἡ ΑΒ’ ὀρθὴ ἄρα [ἐστὶν] ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΑΒΔ, ΑΒΕ 
δωνιῶν. 
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καὶ ἐπεὶ εἰΞ παραῆῆήδουΞπ τὰΞ ΑΒ, 
ΓΔ εὐθεῖα ἐμπέπτωκεν ἡ ΒΔ, αἱ ἄρα 
ὑπὸ ΑΒΔ, ΓΔΒ χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖξ ἴ- 
σαι εἰσίν. ὀρθὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΑΒΔ’ ὀρθὴ 
ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ ΓΔΒ’ ἡ ΓΔ ἄρα πρὸ 
τὴν ΒΔ ὀρθὴ ἐστιν. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΒ τῇ ΔΕ, 
κοινὴ δὲ ἣ ΒΔ, δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΔ δυσὶ 
ταῖΞ ΕΔ, ΔΒ ἴσαι εἰσίν καὶ χωνία ἣ 
ὑπὸ ΑΒΔ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΔΒ ἴση᾽ ὀρθὴ 
χὰρ ἑκατέρα᾽ βάσιΞ ἄρα ἡἣ ΑΔ βάσει 
τῇ ΒΕ ἴση. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΑΒ τῇ ΔΕ, ἡ δὲ ΒΕ τῇ ΑΔ, δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΕ 
δυσὶ ταῖΞ ΕΔ, ΔΑ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ. καὶ βάσιΞ αὐτῶν κοινὴ ἣ ΑΕ’ 
δωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΒΕ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΔΑ ἐστιν ἴση. ὀρθὴ δὲ ἣ ὑπὸ ΑΒΕ’ 
ὀρθὴ ἄρα καὶ ἣ ὑπὸ ΕΔΑ᾿ ἣ ΕΔ ἄρα πρὸΞ τὴν ΑΔ ὀρθή ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ 
πρὸΞ τὴν ΔΒ ὀρθή᾽ ἣ ΕΔ ἄρα καὶ τῷ διὰ τῶν ΒΔ, ΔΑ ἐπιπέδῳ ὀρθή ἐστιν. 
καὶ πρὸΞ πάσα ἄρα τὰΞ ἁπτομέναΞπ αὐτῆΞ εὐθείαΞ καὶ οὔσαπ ἐν τῷ διὰ 
τῶν ΒΔΑ ἐπιπέδῳ ὀρθὰπ ποιήσει χωνίαπ ἣ ΕΔ. 

ἐν δὲ τῷ διὰ τῶν ΒΔΑ ἐπιπέδῳ ἐστὶν ἣ ΔΓ, ἐπειδήπερ ἐν τῷ διὰ τῶν 
ΒΔΑ ἐπιπέδῳ ἐστὶν αἱ ΑΒ, ΒΔ, ἐν ᾧ δὲ αἱ ΑΒ, ΒΔ, ἐν τούτῳ ἐστὶ καὶ ἡ ΔΓ. 
ἡ ΕΔ ἄρα τῇ ΔΓ πρὸκ ὀρθάξ ἐστιν᾽ ὥστε καὶ ἡ ΓΔ τῇ ΔΕ πρὸπ ὀρθάξπ ἐστιν. 
ἔστι δὲ καὶ ἣ ΓΔ τῇ ΒΔ πρὸΞ ὀρθάΞ. ἡ ΓΔ ἄρα δύο εὐθείαιΞ τεμνούσαιϑπ 
ἀῆηηηῆαΞ ταῖΞ ΔΕ, ΔΒ ἀπὸ τῆΞ κατὰ τὸ Δ τομῆΞ πρὸΞ ὀρθὰΞ ἐφέστηκεν" 
ὥστε ἣ ΓΔ καὶ τῷ διὰ τῶν ΔΕ, ΔΒ ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθάξ ἐστιν. τὸ δὲ διὰ 
τῶν ΔΕ, ΔΒ ἐπίπεδον τὸ ὑποκείμενόν ἐστιν᾽ ἣ ΓΔ ἄρα τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ὀρθάξπ ἐστιν. 

Ἐὰν ἄρα ὦσι δύο εὐθεῖαι παράῆηδηδοι, ἡ δὲ μία αὐτῶν ἐπιπέδῳ τινὶ πρὸΞ 
ὀρθὰπ ᾧ, καὶ ἡ ἢοιπὴ τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰπ ἔσται: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


θ΄. 

Αἱ τῇ αὐτῇ εὐθείᾳ παράδῆηδοι καὶ μὴ οὖσαι αὐτῇ ἐν τῷ αὐτῷ 
ἐπιπέδῳ καὶ ἀηῆήδαιΞ εἰσὶ παράηηηῆοι. 

Ἔστω χὰρ ἑκατέρα τῶν ΑΒ, ΓΔ τῇ ΕΖ παράῆηηδοΞ μὴ οὖσαι αὐτῇ ἐν τῷ 
αὐτῷ ἐπιπέδῳ᾽ ἢέχω, ὅτι παράηηηδόΞξ ἐστιν ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ. 

Εἰηήφθω χὰρ ἐπὶ τῆΞ ΕΖ τυχὸν σημεῖον τὸ Η, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ τῇ ΕΖ ἐν 
μὲν τῷ διὰ τῶν ΕΖ, ΑΒ ἐπιπέδῳ πρὸΞπ ὀρθὰΞ ἤχθω ἡ ΗΘ, ἐν δὲ τῷ διὰ τῶν 
ΖΕ, ΓΔ τῇ ΕΖ πάῆιν πρὸΞ ὀρθὰ ἤχθω ἡ ΗΚ. 
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ΚΚαὶ ἐπεὶ ἣ ΕΖ πρὸΞπ ἑκατέραν τῶν 
ΗΘ, ΗΚ ὀρθή ἐστιν, ἣ ΕΖ ἄρα καὶ τῷ 
διὰ τῶν ΗΘ, ΗΚ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθάΞ 
ἐστιν. καί ἐστιν ἣ ΕΖ τῇ ΑΒ παράῆ- 
ἢηῆοπ᾽ καὶ ἣ ΑΒ ἄρα τῷ διὰ τῶν ΘΗΚ 
ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθάπ ἐστιν. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΓΔ τῷ διὰ 
τῶν ΘΗΚ ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθάπ ἐστιν᾽ 
ἑκατέρα ἄρα τῶν ΑΒ, ΓΔ τῷ διὰ τῶν 
ΘΗΚ ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθάξπ ἐστιν. ἐὰν 
δὲ δύο εὐθεῖαι τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰΞ ὦσιν, παράπηηδοί εἰσιν αἱ 
εὐθεῖαι᾽ παράπῆηηῆοΞκ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ τῇ ΓΔ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


ι΄. 

Ἐὰν δύο εὐθεῖαι ἁπτόμεναι ἀηηήῆων παρὰ δύο εὐθείαΞ ἁπτομέναΞξ 
ἀδῆήδῆων ὦσι μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ, ἵσαΞ χωνίαΞ περιέξουσιν. 

Δύο χὰρ εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΒΓ ἁπτόμεναι ἀῆῆηήδων παρὰ δύο εὐθείαΞ τὰς 
ΔΕ, ΕΖ ἁπτομέναΞπ ἀηηήῆων ἔστωσαν μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ἢέχω, ὅτι ἴση 
ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΑΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ. 

᾿Απειηήφθωσαν χὰρ αἱ ΒΑ, ΒΓ, ΕΔ, 
ΕΖ ἴσαι ἀῆηήηαιξ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ ΑΔ, ΓΖ, ΒΕ, ΑΓ, ΔΖ. 

ΚΚααὶ ἐπεὶ ἡ ΒΑ τῇ ΕΔ ἴση ἐστὶ καὶ 
παράηηηῆοπ, καὶ ἣ ΑΔ ἄρα τῇ ΒΕ ἴση 
ἐστὶ καὶ παράηῆηῆοπ. διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ ἡ ΓΖ τῇ ΒΕ ἴση ἐστὶ καὶ πα- 
ρἀηηηῆοκ᾽ ἑκατέρα ἄρα τῶν ΑΔ, ΓΖ 
τῇ ΒΕ ἴση ἐστὶ καὶ παράηηηῆοκ. 

αἱ δὲ τῇ αὐτῇ εὐθείᾳ παράηηηῆοι 
καὶ μὴ οὖσαι αὐτῇ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέ- 
δῳ καὶ ἀηηήδαιπ εἰσὶ παράηηηῆοι᾽ πα- 
ράπηηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΔ τῇ ΓΖ καὶ 
ἴση. καὶ ἐπιζευχνύουσιν αὐτὰΞπ αἱ ΑΓ, ΔΖ᾽ καὶ ἣ ΑΓ ἄρα τῇ ΔΖ ἴση ἐστὶ 
καὶ παράηηηῆοκ. 

καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΑΒ, ΒΓ δυσὶ ταῖΞ ΔΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσίν, καὶ βάσιΞ ἣ ΑΓ 
βάσει τῇ ΔΖ ἴση, χωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΒΓ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ ἐστιν ἴση. 

Ἐὰν ἄρα δύο εὐθεῖαι ἁπτόμεναι ἀῆῆηηῆων παρὰ δύο εὐθείαΞ ἁπτομέναΞ 
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ἀηηήηῆων ὡσι μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ, ἵσαπ χωνίαΞ περιέξουσιν᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


ια΄. 

᾿Απὸ τοῦ δοθέντοΞ σημείου μετεώρου ἐπὶ τὸ δοθὲν ἐπίπεδον 
κάθετον εὐθεῖαν χραμμὴν ἀχαχεῖν. 

Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν σημεῖον μετέωρον τὸ Α, τὸ δὲ δοθὲν ἐπίπεδον τὸ 
ὑποκείμενον᾽ δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ Α σημείου ἐπὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον κάθετον 
εὐθεῖαν χραμμὴν ἀχαχεῖν. 

Διήχθω χάρ τι ἐν τῷ ὑποκειμέ- 
νῳ ἐπιπέδῳ εὐθεῖα, ὡΞπ ἔτυχεν, ἣ ΒΓ, 
καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ Α σημείου ἐπὶ τὴν 
ΒΓ κάθετοΞ ἡ ΑΔ. εἰ μὲν οὖν ἡ ΑΔ 
κάθετόΞξ ἐστι καὶ ἐπὶ τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον, χεχονὸβ ἂν εἴη τὸ ἐπιτα- 
χθέν. εἰ δὲ οὔ, ἤχθω ἀπὸ τοῦ Δ ση- 
μείου τῇ ΒΓ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ὀρθὰΞκ ἡ ΔΕ, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ 
Α ἐπὶ τὴν ΔΕ κάθετοΞκ ἡ ΑΖ, καὶ διὰ 
τοῦ Ζ σημείου τῇ ΒΓ παράηηηῆοΞκ ἤ- 
χθω ἣ ΗΘ. 

Καὶ ἐπεὶ ἡ ΒΓ ἑκατέρᾳ τῶν ΔΑ, ΔΕ πρὸΞπ ὀρθάξπ ἐστιν, ἡ ΒΓ ἄρα καὶ 
τῷ διὰ τῶν ΕΔΑ ἐπιπέδῳ πρὸΞπ ὀρθάΞ ἐστιν. καί ἐστιν αὐτῇ παράῆηηῆοΞ ἣ 
ΗΘ: ἐὰν δὲ ὦσι δύο εὐθεῖαι παράῆδηδοι, ἡ δὲ μία αὐτῶν ἐπιπέδῳ τινὶ πρὸΞ 
ὀρθὰ ᾧ, καὶ ἡ ἢοιπὴ τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰ ἔσται᾽ καὶ ἡ ΗΘ ἄρα τῷ 
διὰ τῶν ΕΔ, ΔΑ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθάξπ ἐστιν. 

καὶ πρὸΞπ πάσαΞ ἄρα τὰκ ἁπτομέναπ αὐτῆΞπ εὐθείαΞ καὶ οὔσαπ ἐν τῷ 
διὰ τῶν ΕΔ, ΔΑ ἐπιπέδῳ ὀρθή ἐστιν ἡ ΗΘ. ἅπτεται δὲ αὐτῆΞ ἡ ΑΖ οὖσα ἐν 
τῷ διὰ τῶν ΕΔ, ΔΑ ἐπιπέδῳ ἣ ΗΘ ἄρα ὀρθή ἐστι πρὸΞ τὴν ΖΑ᾿ ὥστε καὶ ἣ 
ΖΑ ὀρθή ἐστι πρὸΞ τὴν ΘΗ. 

ἔστι δὲ ἣ ΑΖ καὶ πρὸΞ τὴν ΔΕ ὀρθή᾽ ἣ ΑΖ ἄρα πρὸπ ἑκατέραν τῶν ΗΘ, 
ΔΕ ὀρθή ἐστιν. ἐὰν δὲ εὐθεῖα δυσὶν εὐθείαιΞ τεμνούσαιΞ ἀῆηῆήῆαΞ ἐπὶ τῆΞ 
τομῆπΞ πρὸΞ ὀρθὰΞ ἐπισταθῇ, καὶ τῷ δι᾿ αὐτῶν ἐπιπέδῳ πρὸΞπ ὀρθὰ ἔσται" 
ἣ ΖΑ ἄρα τῷ διὰ τῶν ΕΔ, ΗΘ ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθάπ ἐστιν. τὸ δὲ διὰ τῶν 
ΕΔ, ΗΘ ἐπίπεδόν ἐστι τὸ ὑποκείμενον ἡ ΑΖ ἄρα τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ὀρθάΞπ ἐστιν. ᾿Απὸ τοῦ ἄρα δοθέντοΞ σημείου μετεώρου τοῦ Α ἐπὶ τὸ 
ὑποκείμενον ἐπίπεδον κάθετοΞπ εὐθεῖα χραμμὴ ἧκται ἡ ΑΖ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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ιβ΄. 
Ἰῷ δοθέντι ἐπιπέδῳ ἀπὸ τοῦ πρὸΞ αὐτῷ δοθέντοΞ σημείου πρὸΞ 
ὀρθὰΞ εὐθεῖαν χραμμὴν ἀναστῆσαι. 


Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν ἐπίπεδον τὸ ὑποκείμενον, τὸ δὲ πρὸΞ αὐτῷ σημεῖον 
τὸ Α᾿ δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ Α σημείου τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰξπ εὐθεῖαν 
χραμμὴν ἀναστῆσαι. 


Νενοήσθω τι σημεῖον μετέωρον τὸ 
Β, καὶ ἀπὸ τοῦ Β ἐπὶ τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον κάθετοΞ ἤχθω ἡἣ ΒΓ, καὶ διὰ 
τοῦ Α σημείου τῇ ΒΓ παράῆηηῆοΞ ἤχθω 
ἡ ΑΔ. 

Ἐπεὶ οὖν δύο εὐθεῖαι παράδηηδοί 
εἰσιν αἱ ΑΔ, ΓΒ, ἣ δὲ μία αὐτῶν ἡ ΒΓ 
τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθά ἐ- 
στιν, καὶ ἣ Ποιπὴ ἄρα ἣ ΑΔ τῷ ὑπο- 
κειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθὰ ἐστιν. 

Τῷ ἄρα δοθέντι ἐπιπέδῳ ἀπὸ τοῦ 
πρὸΞ αὐτῷ σημείου τοῦ Α πρὸΞ ὀρθὰπ 
ἀνέσταται ἣ ΑΔ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιχ΄. 

᾿Απὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ δύο εὐθεῖαι πρὸΞ ὀρθὰΞ 
οὐκ ἀναστήσονται ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ Β 
σημείου τοῦ Α τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέ- Γ 
δῳ δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΒΓ πρὸΞ ὀρθὰς 
ἀνεστάτωσαν ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη, καὶ 
διήχθω τὸ διὰ τῶν ΒΑ, ΑΓ ἐπὶπεδον᾽ 
τομὴν δὴ ποιήσει διὰ τοῦ Α ἐν τῷ 
ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ εὐθεῖαν. 

ποιείτω τὴν ΔΑΕ’ αἱ ἄρα ΑΒ, ΑΓ, 
ΔΑΕ εὐθεῖαι ἐν ἑνι εἰσιν ἐπιπέδῳ. καὶ 
ἐπεὶ ἣ ΓΑ τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸς 
ὀρθά ἐστιν, καὶ πρὸπ πάσαξ ἄρα τὰς 
ἁπτομέναξ αὐτῆπ εὐθείαΞ καὶ οὔσαΞ 
ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ ὀρθὰ ποι- 
ἤσει χωνίαε. 
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ἅπτεται δὲ αὐτῆΞ ἡ ΔΑΕ οὖσα ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ ἡ ἄρα ὑπὸ ΓΑΕ 
χωνία ὀρθή ἐστιν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΕ ὀρθῇ ἐστιν᾽ ἴση ἄρα ἣ 
ὑπὸ ΓΑΕ τῇ ὑπὸ ΒΑΕ καί εἰσιν ἐν ἑνὶ ἐπιπέδῳ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐκ ἄρα ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ δύο εὐθεῖαι πρὸ 
ὀρθὰΞ ἀνασταθήσονται ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 
Πρὸς ἃ ἐπίπεδα ἣ αὐτὴ εὐθεῖα ὀρθή ἐστιν, παράηῆηῆα ἔσται τὰ 
ἐπίπεδα. 


Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ πρὸΞκ ἑκάτερον τῶν ΓΔ, ΕΖ ἐπιπέδων πρὸΞ ὀρθὰΞ 
ἔστω᾽ Πέχω, ὅτι παράηηηηά ἐστι τὰ ἐπίπεδα. 
Εἰ χὰρ μή, ἐκβαηηόμενα συμπεσοῦν- 
ται. συμπιπτέτωσαν ποιήσουσι δὴ 
κοινὴν τομὴν εὐθεῖαν. ποιείτωσαν 
τὴν ΗΘ, καὶ εἰηήφθω ἐπὶ τῆΞ ΗΘ τυ- 
χὸν σημεῖον τὸ Κ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ ΑΚ, ΒΚ. 

Καὶ ἐπεὶ ἣ ΑΒ ὀρθή ἐστι πρὸΞπ τὸ 
ΕΖ ἐπίπεδον, καὶ πρὸΞ τὴν ΒΚ ἄρα 
εὐθεῖαν οὖσαν ἐν τῷ ΕΖ ἐκβῆπθέντι ἐ- 
πιπέδῳ ὀρθή ἐστιν ἣ ΑΒ᾽ ἡ ἄρα ὑπὸ 
ΑΒΚ χωνία ὀρθή ἐστιν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΚ ὀρθή ἐστιν. τριχώ- 
νου δὴ τοῦ ΑΒΚ αἱ δύο χωνίαι αἱ ὑπὸ ΑΒΚ, ΒΑΚ δυσὶν ὀρθαῖς εἰσιν ἴσαι" 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὰ ΓΔ, ΕΖ ἐπίπεδα ἐκβαηηόμενα συμπε- 
σοῦνται᾽ παράῆηηῆα ἄρα ἐστὶ τὰ ΓΔ, ΕΖ ἐπίπεδα. 

ΠρὸΞ ἃ ἐπίπεδα ἄρα ἣ αὐτὴ εὐθεῖα ὀρθή ἐστιν, παράηηηῆά ἐστι τὰ 
ἐπίπεδα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιε΄. 
᾿ΕἘὰν δύο εὐθεῖαι ἁπτόμεναι ἀηηήῆων παρὰ δύο εὐθείαΞ ἁπτομένας 
ἀδῆήῆων ὦσι μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι, παράδῆηδά ἐστι τὰ δι’ 
αὐτῶν ἐπίπεδα. 
Δύο χὰρ εὐθεῖαι ἁπτόμεναι ἀῆηήῆων αἱ ΑΒ, ΒΓ παρὰ δύο εὐθείαΞ ἁπτο- 
μέναΞ ἀδῆήῆων τὰΞ ΔΕ, ΕΖ ἔστωσαν μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι" ἢέχω, ὅτι 
ἐκβαῆηόμενα τὰ διὰ τῶν ΑΒ, ΒΓ, ΔΕ, ΕΖ ἐπίπεδα οὐ συμπεσεῖται ἀηηήῆδοιπ. 
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Ἤχθω χὰρ ἀπὸ τοῦ Β σημείου ἐπὶ 
τὸ διὰ τῶν ΔΕ, ΕΖ ἐπίπεδον κάθετοΞ ἣ 
ΒΗ καὶ συμβαηπηέτω τῷ ἐπιπέδῳ κατὰ 
τὸ Η σημεῖον, καὶ διὰ τοῦ Η τῇ μὲν 
ΕΔ παράηηηῆοΞ ἤχθω ἣ ΗΘ, τῇ δὲ ΕΖ 
ἡ ΗΚ. 

Καὶ ἐπεὶ ἣ ΒΗ ὀρθή ἐστι πρὸΞ τὸ 
διὰ τῶν ΔΕ, ΕΖ ἐπίπεδον, καὶ πρὸς 
πάσαπ ἄρα τὰκ ἁπτομέναΞ αὐτῆκπ εὐ- 
θείαπ καὶ οὔσαΞ ἐν τῷ διὰ τῶν ΔΕ, ΕΖ 
ἐπιπέδῳ ὀρθὰπ ποιήσει χωνίαπ. ἅπτε- 
ται δὲ αὐτῆΞ ἑκατέρα τῶν ΗΘ, ΗΚ οὖσα ἐν τῷ διὰ τῶν ΔΕ, ΕΖ ἐπιπέδῳ: 
ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΒΗΘ, ΒΗΚ χωνιῶν. 

καὶ ἐπεὶ παράηηηῆόΞξ ἐστιν ἣ ΒΑ τῇ ΗΘ, αἱ ἄρα ὑπὸ ΗΒΑ, ΒΗΘ χωνίαι 
δυσὶν ὀρθαῖϑπ ἴσαι εἰσίν. ὀρθὴ δὲ ἣ ὑπὸ ΒΗΘ’ ὀρθὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ ΗΒΑ᾿ ἣ 
ΗΒ ἄρα τῇ ΒΑ πρὸ ὀρθάξ ἐστιν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡ ΗΒ καὶ τῇ ΒΓ ἐστι 
πρὸΞ ὀρθάΞπ. 

ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα ἡ ΗΒ δυσὶν εὐθείαις ταῖΞ ΒΑ, ΒΓ τεμνούσαις ἀῆῆήδαΞ 
πρὸΞ ὀρθὰΞ ἐφέστηκεν, ἣ ΗΒ ἄρα καὶ τῷ διὰ τῶν ΒΑ, ΒΓ ἐπιπέδῳ πρὸπ 
ὀρθάπ ἐστιν. [διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡ ΒΗ καὶ τῷ διὰ τῶν ΗΘ, ΗΚ ἐπιπέδῳ πρὸΞ 
ὀρθάΞπ ἐστιν. τὸ δὲ διὰ τῶν ΗΘ, ΗΚ ἐπίπεδόν ἐστι τὸ διὰ τῶν ΔΕ, ΕΖ᾽ ἣ 
ΒΗ ἄρα τῷ διὰ τῶν ΔΕ, ΕΖ ἐπιπέδῳ ἐστὶ πρὸΞ ὀρθάπ. ἐδείχθη δὲ ἡ ΗΒ καὶ 
τῷ διὰ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθάπ]. πρὸΞ ἃ δὲ ἐπίπεδα ἡ αὐτὴ εὐθεῖα 
ὀρθή ἐστιν, παράηηηῆά ἐστι τὰ ἐπίπεδα᾽ παράπηηδον ἄρα ἐστὶ τὸ διὰ τῶν 
ΑΒ, ΒΓ ἐπίπεδον τῷ διὰ τῶν ΔΕ, ΕΖ. 

Ἐὰν ἄρα δύο εὐθεῖαι ἁπτόμεναι ἀῆῆηήηῆων παρὰ δύο εὐθείαΞ ἁπτομέναΞ 
ἀῆῆήῆων ὦσι μὴ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ, παράδῆηδά ἐστι τὰ δι᾽ αὐτῶν ἐπίπεδα" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


ι5΄. 
Ἐὰν δύο ἐπίπεδα παράπηηῆα ὑπὸ ἐπιπέδου τινὸς τέμνηται, αἱ 
κοιναὶ αὐτῶν τομαὶ παράηηηδῆοί εἰσιν. 


Δύο χὰρ ἐπίπεδα παράπῆηηῆα τὰ ΑΒ, ΓΔ ὑπὸ ἐπιπέδου τοῦ ΕΖΗΘ τε- 
μνέσθω, κοιναὶ δὲ αὐτῶν τομαὶ ἔστωσαν αἱ ΕΖ, ΗΘ’ ἢέχω, ὅτι παράηηηῆδόξ 
ἐστιν ἣ ΕΖ τῇ ΗΘ. 

Εἰ χὰρ μή, ἐκβαῆηόμεναι αἱ ΕΖ, ΗΘ ἤτοι ἐπὶ τὰ Ζ, Θ μέρη ἢ ἐπὶ τὰ Ε, 
Η συμπεσοῦνται. ἐκβεβηήσθωσαν ὡΞπ ἐπὶ τὰ Ζ, Θ μέρη καὶ συμπιπτέτωσαν 
πρότερον κατὰ τὸ Κ. 


1ὅ 


ΒῪ Κὶ 
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καὶ ἐπεὶ ἡ ΕΖΚ ἐν τῷ ΑΒ ἐστιν ἐ- 
πιπέδῳ, καὶ πάντα ἄρα τὰ ἐπὶ τῆΞπ 
ΕΖΚ σημεῖα ἐν τῷ ΑΒ ἐστιν ἐπιπέδῳ. 
ἕν δὲ τῶν ἐπὶ τῆΞ ΕΖΚ εὐθείαΞ ση- 
μείων ἐστὶ τὸ Κ’' τὸ Κ ἄρα ἐν τῷ ΑΒ 
ἐστιν ἐπιπέδῳ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ τὸ Κ καὶ ἐν τῷ 
ΓΔ ἐστιν ἐπιπέδψ᾽ τὰ ΑΒ, ΓΔ ἄρα ἐπί- 
πεδα ἐκβαῆηηόμενα συμπεσοῦνται. οὐ 
συμπίπτουσι δὲ διὰ τὸ παράῆηηηῆα ὑ- 
ποκεῖσθαι᾽ οὐκ ἄρα αἱ ΕΖ, ΗΘ εὐθεῖαι 
ἐκβαηηόμεναι ἐπὶ τὰ Ζ, Θ μέρη συμ- 
πεσοῦνται. 

ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι αἱ ΕΖ, ΗΘ 
εὐθεῖαι οὐδέ ἐπὶ τὰ Ε, Η μέρη ἐκβαῆ- 
ἠόμεναι συμπεσοῦνται. αἱ δὲ ἐπὶ μη- 


δέτερα τὰ μέρη συμπίπτουσαι παράηηηῆοί εἰσιν. παράηηηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἣ 
ΕΖ τῇ ΗΘ. Ἐὰν ἄρα δύο ἐπίπεδα παράηηηῆα ὑπὸ ἐπιπέδου τινὸπ τέμνηται, 
αἱ κοιναὶ αὐτῶν τομαὶ παράηηηδοί εἰσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιζ΄. 


Ἐὰν δύο εὐθεῖαι ὑπὸ παραῆηηήῆων ἐπιπεδων τέμνωνται, εἰΞ τοὺς 


αὐτοὺΞ ἢόχουΞ τμηθήσονται. 

Δύο χὰρ εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΓΔ ὑπὸ πα- 
ραηηήδῆων ἐπιπέδων τῶν ΗΘ, ΚΛ, ΜΝ 
τεμνέσθωσαν κατὰ τὰ Α, Ε, Β,Γ, Ζ, Δ 
σημεῖα᾽ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὡΞ ἣ ΑΕ εὐ- 
θεῖα πρὸΞ τὴν ΕΒ, οὕτωΞ ἡ ΓΖ πρὸς 
τὴν ΖΔ. 

Ἐπεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΑΓ, ΒΔ, ΑΔ, 
καὶ συμβαῆηέτω ἣ ΑΔ τῷ ΚΛ ἐπιπέδῳ 
κατὰ τὸ Ξ σημεῖον, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ ΕΞ, ΞΖ. 

ΚΚκαὶ ἐπεὶ δύο ἐπίπεδα παράηηηῆα 
τὰ ΚΛ, ΜΝ ὑπὸ ἐπιπέδου τοῦ ΕΒΔΞ 
τέμνεται, αἱ κοιναὶ αὐτῶν τομαὶ αἱ 
ΕΞ, ΒΔ παράηηηηῆοί εἰσιν. διὰ τὰ αὐτ 
ΗΘ, ΚΛ ὑπὸ ἐπιπέδου τοῦ ΑΞΖΓ τέμνε 
παράηηηλοί εἰσιν. 


τὰ 
ΞΖ 


ὰἁ δὴ ἐπεὶ δύο ἐπίπεδα παράῆηηῆα 
ται, αἱ κοιναὶ αὐτῶν τομαὶ αἱ ΑΓ, 
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καὶ ἐπεὶ τριχώνου τοῦ ΑΒΔ παρὰ μίαν τῶν πῆευρῶν τὴν ΒΔ εὐθεῖα ἧκται 
ἢ ΕΞ, ἀνάδῆοχον ἄρα ἐστὶν ὧΞ ἣ ΑΕ πρὸΞκ ΕΒ, οὕτωπ ἡ ΑΞ πρὸΞ ΞΔ. πάῆιν 
ἐπεὶ τριχώνου τοῦ ΑΔΓ παρὰ μίαν τῶν πἢευρῶν τὴν ΑΓ εὐθεῖα ἧκται ἡ ΞΖ, 
ἀνάδοχόν ἐστιν ὧΞπ ἣ ΑΞ πρὸΞ ΞΔ, οὕτωΞ ἣ ΓΖ πρὸΞπ ΖΔ. ἐδείχθη δὲ καὶ ὧπ 
ἡ ΑΞ πρὸπ ΞΔ, οὕτωπ ἡ ΑΕ πρὸκ ΕΒ’ καὶ ὧπ ἄρα ἣ ΑΕ πρὸς ΕΒ, οὕτωΞ ἣ ΓΖ 
πρὸΞ ΖΔ. Ἐὰν ἄρα δύο εὐθεῖαι ὑπὸ παραῆῆήῆων ἐπιπέδων τέμνωνται, εἰ5 
τοὺ αὐτοὺΞ ἤόχουΞ τμηθήσονται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιη΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα ἐπιπέδῳ τινὶ πρὸΞ ὀρθὰΞ ἢ, καὶ πάντα τὰ δι᾽ αὐτῆΞ 
ἐπίπεδα τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰς ἔσται. 

Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰΞπ ἔστω᾽ ἤέχω, 
ὅτι καὶ πάντα τὰ διὰ τῆΞ ΑΒ ἐπίπεδα τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθάπ 
ἐστιν. 

᾿Εκβεβῆηήσθω χὰρ διὰ τῆΞ ΑΒ ἐπί- 
πεῦδον τὸ ΔΕ, καὶ ἔστω κοινὴ τομὴ 
τοῦ ΔΕ ἐπιπέδου καὶ τοῦ ὑποκειμένου 
ἡ ΓΕ, καὶ εἰηήφθω ἐπὶ τῆΞ ΓΕ τυχὸν 
σημεῖον τὸ Ζ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ τῇ ΓΕ 
πρὸΞ ὀρθὰΞ ἤχθω ἐν τῷ ΔΕ ἐπιπέδῳ 
ἡ ΖΗ. 

Κααὶ ἐπεὶ ἣ ΑΒ πρὸ τὸ ὑποκεί- 
μενον ἐπίπεδον ὀρθή ἐστιν, καὶ πρὸπ 
πάσαΞπ ἄρα τὰΞ ἁπτομέναξ αὐτῆκ εὐ- 
θείαπ καὶ οὔσαπ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐ- 
πιπέδῳ ὀρθή ἐστιν ἣ ΑΒ’ ὥστε καὶ 
πρὸΞ τὴν ΓΕ ὀρθή ἐστιν ἡἣ ἄρα ὑπὸ ΑΒΖ χωνία ὀρθή ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ἣ 
ὑπὸ ΗΖΒ ὀρθὴ παράῆηηῆοΞπ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΒ τῇ ΖΗ. ἡἣ δὲ ΑΒ τῷ ὑποκειμέ- 
νῳ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθάΞπ ἐστιν᾽ καὶ ἣ ΖΗ ἄρα τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸπ 
ὀρθάΞ ἐστιν. καὶ ἐπίπεδον πρὸπ ἐπίπεδον ὀρθόν ἐστιν, ὅταν αἱ τῇ κοινῇ 
τομῇ τῶν ἐπιπέδων πρὸΞ ὀρθὰΞπ ἀχόμεναι εὐθεῖαι ἐν ἑνὶ τῶν ἐπιπέδων τῷ 
ἢοιπῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰ ὦσιν. 

καὶ τῇ κοινῇ τομῇ τῶν ἐπιπέδων τῇ ΓΕ ἐν ἑνὶ τῶν ἐπιπέδων τῷ ΔΕ πρὸςΞ 
ὀρθὰΞ ἀχθεῖσα ἡ ΖΗ ἐδείχθη τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθάπ᾽ τὸ ἄρα ΔΕ 
ἐπίπεδον ὀρθόν ἐστι πρὸΞ τὸ ὑποκείμενον. ὁμοίωπ δὴ δειχθήσεται καὶ πάντα 
τὰ διὰ τῆΞ ΑΒ ἐπίπεδα ὀρθὰ τυχχανοντα πρὸΞπ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα ἐπιπέδῳ τινὶ πρὸς ὀρθὰΞπ , καὶ πάντα τὰ δι᾽ αὐτῆς 
ἐπίπεδα τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰ ἔσται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιθ΄. 
Ἐὰν δύο ἐπίπεδα τέμνοντα ἄδῆηδα ἐπιπέδῳ τινὶ πρὸΞ ὀρθὰΞ ;, 
καὶ ἣ κοινὴ αὐτῶν τομὴ τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰς ἔσται. 


Δύο χὰρ ἐπίπεδα τὰ ΑΒ, ΒΓ τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ πρὸΞπ ὀρθὰΞ ἔστω, 


κοινὴ δὲ αὐτῶν τομὴ ἔστω ἡ ΒΔ’ ἢέχω, ὅτι ἡ ΒΔ τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ὀρθάξπ ἐστιν. 

Μὴ χάρ, καὶ ἤχθωσαν ἀπὸ τοῦ Δ 
σημείου ἐν μὲν τῷ ΑΒ ἐπιπέδῳ τῇ ΑΔ 
εὐθείᾳ πρὸΞ ὀρθὰΞπ ἡ ΔΕ, ἐν δὲ τῷ ΒΓ 
ἐπιπέδῳ τῇ ΓΔ πρὸΞπ ὀρθὰΞ ἡ ΔΖ. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ τὸ ΑΒ ἐπίπεδον ὀρθόν ἐ- 
στι πρὸΞ τὸ ὑποκείμενον, καὶ τῇ κοι- 
νῇ αὐτῶν τομῇ τῇ ΑΔ πρὸΞ ὀρθὰπ ἐν 
τῷ ΑΒ ἐπιπέδῳ ἧκται ἡ ΔΕ, ἣ ΔΕ ἄρα 
ὀρθή ἐστι πρὸΞ τὸ ὑποκείμενον ἐπί- 
πεδον. ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
ἡ ΔΖ ὀρθή ἐστι πρὸΞ τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον. 

ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ ἄρα σημείου τοῦ Δ τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ δύο εὐθεῖα 
πρὸΞ ὀρθὰ ἀνεσταμέναι εἰσὶν ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ ἀπὸ τοῦ Δ σημείου ἀνασταθήσεται πρὸΞπ ὀρθὰπ 
πῆὴν τῆΞ ΔΒ κοινῆΞ τομῆΞ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἐπιπέδων. 

Ἐὰν ἄρα δύο ἐπίπεδα τέμνοντα ἄβῆηδα ἐπιπέδῳ τινὶ πρὸΞ ὀρθὰ ᾧ, καὶ 
ἣ κοινὴ αὐτῶν τομὴ τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰπ ἔσται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


κ΄. 
Ἐὰν στερεὰ χωνία ὑπὸ τριῶν χωνιῶν ἐπιπέδων περιέχηται, δύο 
ὁποιαιοῦν τῆΞ ἢοιπῇΞ μείζονέΞ εἰσι πάντῃ μεταῆαμβανόμεναι. 


Στερεὰ χὰρ χωνία ἣ πρὸΞ τῷ Α ὑπὸ τριῶν χωνιῶν ἐπιπέδων τῶν ὑπὸ 
ΒΑΓ, ΓΑΔ, ΔΑΒ περιεχέσθω. ἢέχω, ὅτι τῶν ὑπὸ ΒΑΓ, ΓΑΔ, ΔΑΒ χωνιῶν δύο 
ὁποιαιοῦν τῆπ ἢοιπῆΞ μείζονέξ εἰσι πάντῃ μεταῆαμβανόμεναι. 

Εἰ μὲν οὖν αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΓΑΔ, ΔΑΒ χωνίαι ἴσαι ἀῆηήδβαιΞ εἰσίν, φανερόν, 
ὅτι δύο ὁποιαιοῦν τῆΞπ ἤοιπῆΞπ μείζονέΞξ εἰσιν. εἰ δὲ οὔ, ἔστω μείζων ἡ ὑπὸ 
ΒΑΓ, καὶ συνεστάτω πρὸΞ τῇ ΑΒ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ 
ὑπὸ ΔΑΒ χωνίᾳ ἐν τῷ διὰ τῶν ΒΑΓ ἐπιπέδῳ ἴση ἡ ὑπὸ ΒΑΕ, καὶ κείσθω τῇ 
ΑΔ ἴση ἡ ΑΕ, καὶ διὰ τοῦ Ε σημείου διαχθεῖσα ἣ ΒΕΓ τεμνέτω τὰΞ ΑΒ, ΑΓ 
εὐθείαΞ κατὰ τὰ Β, Γ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΔΒ, ΔΓ. 
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Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΔΑ τῇ ΑΕ, 
κοινὴ δὲ ἡ ΑΒ, δύο δυσὶν ἴσαι᾽ καὶ 
Ἂ δωνία ἡ ὑπὸ ΔΑΒ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΑΕ 
ἴση βάσιΞ ἄρα ἡ ΔΒ βάσει τῇ ΒΕ ἐστιν 
ἴση. 
καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΒΔ, ΔΓ τῆκπ ΒΓ μεί- 
ζονέΞ εἰσιν, ὧν ἡ ΔΒ τῇ ΒΕ ἐδείχθη 
ἴση, Ποιπὴ ἄρα ἣ ΔΓ ἢοιπῆΞ τῆΞ ΕΓ 
μείζων ἐστίν. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΔΑ τῇ ΑΕ, 
κοινὴ δὲ ἣ ΑΓ, καὶ βάσιΞ ἣ ΔΓ βάσεωπ 
τῆς ΕΓ μείζων ἐστίν, χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ 
ΔΑΓ χωνάιΞ τῆΞ ὑπὸ ΕΑΓ μείζων ἐστίν. ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΔΑΒ τῇ ὑπὸ 
ΒΑΕ ἴση αἱ ἄρα ὑπὸ ΔΑΒ, ΔΑΓ τῆΞ ὑπὸ ΒΑΓ μείζονέΞξ εἰσιν. ὁμοίωΞ δὴ 
δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ Ποιπαὶ σύνδυο Παμβανόμεναι τῆπ ἢοιπῆΞπ μείζονέξ εἰσιν. 
Ἐὰν ἄρα στερεὰ χωνία ὑπὸ τριῶν χωνιῶν ἐπιπέδων περιέχηται, δύο 
ὁποιαιοῦν τῆΞ ἢοιπῆΞξΞ μείζονέΞ εἰσι πάντῃ μεταῆαμβανόμεναι᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


κα΄. 

ἽἍΜπασα στερεὰ χωνία ὑπὸ ἐδασσόνων [ἢ] τεσσάρων ὀρθῶν χωνιῶν 
ἐπιπέδων περιέχεται. 

Ἔστω στερεὰ χωνία ἣ πρὸΞ τῷ Α περιεχομένη ὑπὸ ἐπιπέδων χωνιῶν 
τῶν ὑπὸ ΒΑΓ, ΓΑΔ, ΔΑΒ’ ἡέχω, ὅτι αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΓΑΔ, ΔΑΒ τεσσάρων ὀρθῶν 
ἐπάσσονέξπ εἰσιν. 

Εἰηήφθω χὰρ ἐφ᾽ ἑκάστηΞξ τῶν ΑΒ, 
ΑΓ, ΑΔ τυχόντα σημεῖα τὰ Β, Γ, Δ, 
καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΒΓ, ΓΔ, ΔΒ. καὶ 
ἐπεὶ στερεὰ χωνία ἣ πρὸΞ τῷ Β ὑ- 
πὸ τριῶν χωνιῶν ἐπιπέδων περιέχε- 
ται τῶν ὑπὸ ΓΒΑ, ΑΒΔ, ΓΒΔ, δύο ὁ- 
ποιαιοῦν τῆπ ἢοιπῇΞ μείζονέϑπ εἰσιν αἱ 
ἄρα ὑπὸ ΓΒΑ, ΑΒΔ τῆΞ ὑπὸ ΓΒΔ μεί- 
ζονέξ εἰσιν. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ αἱ μὲν ὑπὸ 
ΒΓΑ, ΑΓΔ τῆΞ ὑπὸ ΒΓΔ μείζονές εἰ- 
σιν, αἱ δὲ ὑπὸ ΓΔΑ, ΑΔΒ τῆΞ ὑπὸ ΓΔΒ 
μείζονέΞπ εἰσιν᾽ αἱ ἕξ ἄρα χωνίαι αἱ ὑ- 
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πὸ ΓΒΑ, ΑΒΔ, ΒΓΑ, ΑΓΔ, ΓΔΑ, ΑΔΒ τριῶν τῶν ὑπὸ ΓΒΔ, ΒΓΑ, ΓΔΒ μείζονέεξ 
εἰσιν. ἀηηὰ αἱ τρεῖΞ αἱ ὑπὸ ΓΒΔ, ΒΔΓ, ΒΓΔ δυσὶν ὀρθαῖξ ἴσαι εἰσίν᾽ αἱ ἕξ 
ἄρα αἱ ὑπὸ ΓΒΑ, ΑΒΔ, ΒΓΑ, ΑΓΔ, ΓΔΑ, ΑΔΒ δύο ὀρθῶν μείζονέξ εἰσιν. 

καὶ ἐπεὶ ἑκάστου τῶν ΑΒΓ, ΑΓΔ, ΑΔΒ τριχώνων αἱ τρεῖΞπ χωνίαι δυσὶν 
ὀρθαῖΞξ ἴσαι εἰσίν, αἱ ἄρα τῶν τριῶν τριχώνων ἐννέα χωνίαι αἱ ὑπὸ ΓΒΑ, 
ΑΓΒ, ΒΑΓ, ΑΓΔ, ΓΔΑ, ΓΑΔ, ΑΔΒ, ΔΒΑ, ΒΑΔ ἕξ ὀρθαῖς ἴσαι εἰσίν, ὧν αἱ ὑπὸ 
ΑΒΓ, ΒΓΑ, ΑΓΔ, ΓΔΑ, ΑΔΒ, ΔΒΑ ἕξ χωνίαι δύο ὀρθῶν εἰσι μείζονεκ᾽ ἢοιπαὶ 
ἄρα αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΓΑΔ, ΔΑΒ τρεῖξ [χωνίαι] περιέχουσαι τὴν στερεὰν χωνίαν 
τεσσάρων ὀρθῶν ἐπάσσονέπ εἰσιν. 

ἽἌπασα ἄρα στερεὰ χωνία ὑπὸ ἐδασσόνων [ἢ] τεσσάρων ὀρθῶν χωνιῶν 
ἐπιπέδων περιέχεται ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἐὰν ὧσι τρεῖΞ χωνίαι ἐπίπεδοι, ὧν αἱ δύο τῆΞ ἢοιπῆΞ μείζονέξΞ 
εἰσι πάντῃ μεταῆαμβανόμεναι, περιέχωσι δὲ αὐτὰΞ ἴσαι εὐθεῖαι, 
δυνατόν ἐστιν ἐκ τῶν ἐπιζευχνυουσῶν τὰΞ ἴσαΞ εὐθείαΞΞ τρίχωνον 
συστήσασθαι. 


Ἔστωσαν τρεῖξΞ χωνίαι ἐπίπεδοι αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, ΗΘΚ, ὧν αἱ δύο τῆΞ 
ἢοιπῇΞ μείζονέΞ εἰσι πάντῃ μεταῆαμβανόμεναι, αἱ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ τῆΞ 
ὑπὸ ΗΘΚ, αἱ δὲ ὑπὸ ΔΕΖ, ΗΘΚ τῆΞ ὑπὸ ΑΒΓ, καὶ ἔτι αἱ ὑπὸ ΗΘΚ, ΑΒΓ 
τῆΞξΞ ὑπὸ ΔΕΖ, καὶ ἔστωσαν ἴσαι αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΔΕ, ΕΖ, ΗΘ, ΘΚ ᾿εὐθεῖαι, καὶ 
ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΓ, ΔΖ, ΗΚ’ ἢέχω, ὅτι δυνατόν ἐστιν ἐκ τῶν ἴσων ταῖΞπ ΑΓ, 
ΔΖ, ΗΚ τρίχωνον συστήσασθαι, τουτέστιν ὅτι τῶν ΑΓ, ΔΖ, ΗΚ δύο ὁποιαιοῦν 
τῆπ ἢοιπῇΞ μείζονέπ εἰσιν. » 

Εἰ μὲν οὖν αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, ΗΘΚ 
Ε δωνίαι ἴσαι ἀῆηήῆαιπ εἰσίν, φανερόν, 
ὅτι καὶ τῶν ΑΓ, ΔΖ, ΗΚ ἴσων χινομέ- 
νων δυνατόν ἐστιν ἐκ τῶν ἴσων ταῖκπ 
ΑΓ, ΔΖ, ΗΚ τρίχωνον συστήσασθαι. 
εἰ δὲ οὔ, ἔστωσαν ἄνισοι, καὶ συ- 
νεστάτω πρὸΞ τῇ ΘΚ εὐθείᾳ καὶ τῷ 
Θ πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῷ Θ τῇ ὑπὸ ΑΒΓ 
δωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΚΘΛ:’ καὶ κείσθω μιᾷ 
τῶν ΑΒ, ΒΓ, ΔΕ, ΕΖ, ΗΘ, ΘΚ ἴση ἡ 
ΘΛ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΚΛ, ΗΛ. 
καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΑΒ, ΒΓ δυσὶ ταῖΞξ 
ΚΘ, ΘΛ ἴσαι εἰσίν, καὶ χωνία ἣ πρὸς 
τῷ Β χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΚΘΛ ἴση, βάσιΞ 


Β 


ΜΕ 
κ 
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ἄρα ἣ ΑΓ βάσει τῇ ΚΛ ἴση. καὶ ἐπεὶ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΗΘΚ τῆΞ ὑπὸ ΔΕΖ 
μείζονέπ εἰσιν, ἴση δὲ ἣ ὑπὸ ΑΒΓ τῇ ὑπὸ ΚΘΛ, ἡ ἄρα ὑπὸ ΗΘΛ τῆΞκ ὑπὸ 
ΔΕΖ μείζων ἐστίν. 

καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΗΘ, ΘΛ δύο ταῖΞ ΔΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσίν, καὶ χωνία ἣ ὑπὸ 
ΗΘΛ χωνίαΞ τῆΞ ὑπὸ ΔΕΖ μείζων, βάσιΞ ἄρα ἣ ΗΛ βάσεως τῆΞ ΔΖ μείζων 
ἐστίν. ἀηηὰ αἱ ΗΚ, ΚΛ τῆΞπ ΗΛ μείζονέξ εἰσιν. ποῆηῷ ἄρα αἱ ΗΚ, ΚΛ τῆΞ 
ΔΖ μείζονέΞξ εἰσιν. ἴση δὲ ἡ ΚΛ τῇ ΑΓ΄ αἱ ΑΓ, ΗΚ ἄρα τῆπ ἢοιπῆΞ τῆΞ ΔΖ 
μείζονέπ εἰσιν. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ μὲν ΑΓ, ΔΖ τῆΞ ΗΚ μείζονέςπ εἰσιν, καὶ 
ἔτι αἱ ΔΖ, ΗΚ τῆΞ ΑΓ μείζονέΞ εἰσιν. δυνατὸν ἄρα ἐστὶν ἐκ τῶν ἴσων ταῖπ 
ΑΓ, ΔΖ, ΗΚ τρίχωνον συστήσασθαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


͵ 


κα΄. 

Ἔκ τριῶν χωνιῶν ἐπιπέδων, ὧν αἱ δύο τῆΞ ἢοιπῆΞ μείζονέΞ εἰσι 
πάντῃ μεταῆαμβανόμεναι, στερεὰν χωνίαν συστήσασθαι δεῖ δὴ τὰΞ 
τρεῖΞ τεσσάρων ὀρθῶν ἐπάσσοναξ εἶναι. 


Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι τρεῖΞ χωνίαι ἐπίπεδοι αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, ΗΘΚ, ὧν 
αἱ δύο τῆΞ ἢοιπῇῆΞ μείζονεΞ ἔστωσαν πάντῃ μεταπαμβανόμεναι, ἔτι δὲ αἱ 
τρεῖΞπ τεσσάρων ὀρθῶν ἐδάσσονεπ᾽ δεῖ δὴ ἐκ τῶν ἴσων ταῖΞ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, 
ΗΘΚ στερεὰν χωνίαν συστήσασθαι. 

᾿Απειηήφθωσαν ἴσαι αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΔΕ, ΕΖ, ΗΘ, ΘΚ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ 
ΑΓ, ΔΖ, ΗΚ’ δυνατὸν ἄρα ἐστὶν ἐκ τῶν ἴσων ταῖΞ ΑΓ, ΔΖ, ΗΚ τρίχωνον 
συστήσασθαι. συνεστάτω τὸ ΛΜΝ, ὥστε ἴσην εἶναι τὴν μὲν ΑΓ τῇ ΛΜ, 
τὴν δὲ ΔΖ τῇ ΜΝ, καὶ ἔτι τὴν ΗΚ τῇ ΝΛ, καὶ περιχεχράφθω περὶ τὸ ΛΜΝ 
τρίχωνον κύκῆοΞ ὁ ΛΜΝ, καὶ εἰδήφθω αὐτοῦ τὸ κέντρον καὶ ἔστω τὸ Ξ, καὶ 
ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΛΞ, ΜΞ, ΝΞ’ 

Λέχω, ὅτι ἣ ΑΒ μείζων ἐστὶ τῆΞ ΛΞ. εἰ χὰρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὶν ἡ ΑΒ τῇ 
ΛΞ ἢ ἐδάττων. ἔστω πρότερον ἴση. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡἣ ΑΒ τῇ ΛΞ, ἀηηὰ 
ἡ μὲν ΑΒ τῇ ΒΓ ἐστιν ἴση, ἡ δὲ ΞΛ τῇ ΞΜ, δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΓ δύο ταῖΞ ΛΞ, 
ΞΜ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ᾽ καὶ βάσιΞ ἣ ΑΓ βάσει τῇ ΛΜ ὑπόκειται ἴση 
χωνία ἄρα ἡἣ ὑπὸ ΑΒΓ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΛΞΜ ἐστιν ἴση. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ μὲν ὑπὸ ΔΕΖ τῇ ὑπὸ ΜΞΝ ἐστιν ἴση, καὶ ἔτι ἣ 
ὑπὸ ΗΘΚ τῇ ὑπὸ ΝΞΛ: αἱ ἄρα τρεῖΞξ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, ΗΘΚ χωνίαι τρισὶ 
ταῖς ὑπὸ ΛΞΜ, ΜΞΝ, ΝΞΛ εἰσιν ἴσαι. ἀηῆὰ αἱ τρεῖΞ αἱ ὑπὸ ΛΞΜ, ΜΞΝ, 
ΝΞΛ τέτταρσιν ὀρθαῖϑπ εἰσιν ἴσαι" καὶ αἱ τρεῖΞ ἄρα αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, ΗΘΚ 
τέτταρσιν ὀρθαῖπ ἴσαι εἰσίν. ὑπόκεινται δὲ καὶ τεσσάρων ὀρθῶν ἐπάσσονεπ᾽ 
ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἡ ΑΒ τῇ ΛΞ ἴση ἐστίν. 
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ἠέχω δή, ὅτι οὐδὲ ἐηάττων ἐστὶν ἣ 
ΑΒ τῆΞξ ΛΞ. εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω᾽ καὶ 


Ε Θ 
κείσθω τῇ μὲν ΑΒ ἴση ἣ ΞΟ, τῇ δὲ ΒΓ 
ἴση ἡ ΞΠ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΟΠ. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΒ τῇ ΒΓ, ἴση ἐστὶ Κ 
Ζ 


καὶ ἣ ΞΟ τῇ ΞΠ’ ὥστε καὶ ἢοιπὴ ἣ ΛΟ 
τῇ ΠΜ ἐστιν ἴση. παράηηηῆοΞ. ἄρα 
ἐστὶν ἣ ΛΜ τῇ ΟΠ, καὶ ἰσοχώνιον τὸ 


Β 
ΛΜΞ τῷ ΟΠΞ’ ἔστιν ἄρα ὡξ ἣ ΞΛ πρὸξ 
ΛΜ, οὕτωΞ ἣ ΞΟ πρὸπ ΟΠ’ ἐναηηὰξ 
ᾧπ ἣ ΛΞ πρὸ ΞΟ, οὕτωΞ ἣ ΛΜ πρὸς ᾿ 


ΟΠ. μείζων δὲ ἡ ΛΞ τῆΞ ΞΟ’ μείζων 
ἄρα καὶ ἣ ΛΜ τῆΞ ΟΠ. ἀῆηὰ ἡ ΛΜ 
κεῖται τῇ ΑΓ ἴση καὶ ἣ ΑΓ ἄρα τῆΞκ 
ΟΠ μείζων ἐστίν. ἐπεὶ οὖν δύο αἱ ΑΒ, 
ΒΓ δυσὶ ταῖΞ ΟΞ, ΞΠ ἴσαι εἰσίν, καὶ 
βάσιΞ ἡ ΑΓ βάσεωΞ τῆΞ ΟΠ μείζων 
ἐστίν, χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΒΓ χωνίαΞ 
τῆΞπ ὑπὸ ΟΞΠ μεῖζων ἐστίν. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἣ μὲν ὑπὸ ΔΕΖ τῆΞ ὑπὸ ΜΞΝ μείζων ἐστίν, 
ἡ δὲ ὑπὸ ΗΘΚ τῆΞ ὑπὸ ΝΞΛ. αἱ ἄρα τρεῖΞ χωνίαι αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, ΗΘΚ 
τριῶν τῶν ὑπὸ ΛΞΜ, ΜΞΝ, ΝΞΛ μείζονέΞπ εἰσιν. ἀῆῆηὰ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, 
ΗΘΚ τεσσάρων ὀρθῶν ἐηάσσονεξ ὑπόκεινται᾽ ποῆηῷ ἄρα αἱ ὑπὸ ΛΞΜ, ΜΞΝ, 
ΝΞΛ τεσσάρων ὀρθῶν ἐπάσσονέξ εἰσιν. ἀῆηὰ καὶ ἴσαι ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα ἣ ΑΒ ἐπηάσσων ἐστὶ τῆΞ ΛΞ. ἐδείχθη δέ, ὅτι οὐδὲ ἴση μείζων ἄρα 
ἡ ΑΒ τῆξ ΛΞ. 


Ε 


᾿Ανεστάτω δὴ ἀπὸ τοῦ Ξ σημείου τῷ τοῦ ΛΜΝ κύκῆου ἐπιπέδῳ πρὸς 
ὀρθὰΞ ἡ ΞΡ, καὶ ᾧ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τετράχωνον τοῦ ἀπὸ τῆΞ 
ΛΞ, ἐκείνῳ ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆΞ ΞΡ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΡΛ, ΡΜ, ΡΝ. 

Καὶ ἐπεὶ ἣ ΡΞ ὀρθὴ ἐστι πρὸΞ τὸ τοῦ ΛΜΝ κύκῆου ἐπίπεδον, καὶ πρὸςξ 
ἑκάστην ἄρα τῶν ΛΞ, ΜΞ, ΝΞ ὀρθή ἐστιν ἣ ΡΞ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΛΞ 
τῇ ΞΜ, κοινὴ δὲ καὶ πρὸΞπ ὀρθὰπ ἣ ΞΡ, βάσιπ ἄρα ἣ ΡΛ βάσει τῇ ΡΜ ἐστιν 
ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΡΝ ἑκατέρᾳ τῶν ΡΛ, ΡΜ ἐστιν ἴση᾽ αἱ τρεῖπ 
ἄρα αἱ ΡΛ, ΡΜ, ΡΝ ἴσαι ἀηηήδαιξΞ εἰσίν. 
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᾿ 


καὶ ἐπεὶ ᾧ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΑΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΛΞ, ἐκείνῳ ἴσον ὑπό- 
κειται τὸ ἀπὸ τῆΞξΞ ΞΡ, τὸ ἄρα ἀπὸ 
Ε Θ τῆξ ΑΒ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΛΞ, 
ΞΡ. τοῖΞ δὲ ἀπὸ τῶν ΛΞ, ΞΡ ἴσον ἐ- 
στὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΛΡ’ ὀρθὴ χὰρ ἡ ὑπὸ 
ΛΞΡ’ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆπ ΡΛ’ ἴση ἄρα ἡ ΑΒ τῇ ΡΛ. 
ἀηηὰ τῇ μὲν ΑΒ ἴση ἐστὶν ἑκάστη 
τῶν ΒΓ, ΔΕ, ΕΖ, ΗΘ, ΘΚ, τῇ δὲ ΡΛ 
ἴση ἑκατέρα τῶν ΡΜ, ΡΝ’ ἑκάστη ἄρα 
τῶν ΑΒ, ΒΓ, ΔΕ, ΕΖ, ΗΘ, ΘΚ ἑκάστῃ 
τῶν ΡΛ, ΡΜ, ΡΝ ἴση ἐστίν. καὶ ἐπεὶ 
δύο αἱ ΛΡ, ΡΜ δυσὶ ταῖΞ ΑΒ, ΒΓ ἴσαι 
εἰσίν, καὶ βάσιΞ ἣ ΛΜ βάσει τῇ ΑΓ 
ὑπόκειται ἴση, χωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΛΡΜ 
χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΑΒΓ ἐστιν ἴση. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἣ μὲν ὑπὸ ΜΡΝ τῇ ὑπὸ 
ΔΕΖ ἐστιν ἴση, ἣ δὲ ὑπὸ ΛΡΝ τῇ ὑπὸ 
ΗΘΚ. 
Ἐκ τριῶν ἄρα χωνιῶν ἐπιπέδων τῶν ὑπὸ ΛΡΜ, ΜΡΝ, ΛΡΝ, αἵ εἰσιν ἴσαι 
τρισὶ ταῖΞ δοθείσαιΞ ταῖΞ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, ΗΘΚ, στερεὰ χωνία συνέσταται ἣ 
πρὸΞπ τῷ Ρ περιεχομένη ὑπὸ τῶν ΛΡΜ, ΜΡΝ, ΛΡΝ χωνιῶν᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Λῆμμα : Ὃν δὲ τρόπον, ᾧ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τοῦ ἀπὸ 
τῆπ ΛΞ, ἐκείνῳ ἴσον ἢΠαβεῖν ἔστι τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΞΡ, δείξομεν οὕτω. 
ἐκκείσθωσαν αἱ ΑΒ, ΛΞ εὐθεῖαι. Γ 


καὶ ἔστω μείζων ἡ ΑΒ, καὶ χεχράφθω 
ἐπ᾿ αὐτῆΞ ἡμικύκῆιον τὸ ΑΒΓ, καὶ εἰΞ 
τὸ ΑΒΓ ἡμικύκῆιον ἐνηρμόσθω τῇ ΛΞ 
εὐθείᾳ μὴ μείζονι οὔσῃ τῆΞ ΑΒ δια- 
μέτρου ἴση ἣ ΑΓ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΓΒ. 

ἐπεὶ οὖν ἐν ἡμικυκῆίῳ τῷ ΑΓΒ χωνία ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΓΒ, ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ ΑΓΒ. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. ὥστε τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞξ ΑΓ μεῖζόν ἐστι τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ. ἴση δὲ ἣ ΑΓ τῇ 
ΛΞ. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞπ ΑΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΛΞ μεῖζόν ἐστι τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ. ἐὰν 
οὖν τῇ ΒΓ ἴσην τὴν ΞΡ ἀποβάβωμεν, ἔσται τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΛΞ 
μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆκ ΞΡ’ ὅπερ προέκειτο ποιῆσαι. 


Β 


28 ΕΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 11 


κδ΄. 
᾿Εὰν στερεὸν ὑπὸ παραῆηῆήδων ἐπιπέδων περιέχηται, τὰ ἀπεναντίον 
αὐτοῦ ἐπίπεδα ἴσα τε καὶ παραῆηῆηηηόχραμμά ἐστιν. 
Στερεὸν χὰρ τὸ ΓΔΘΗ ὑπὸ παραῆηήῆων ἐπιπέδων περιεχέσθω τῶν ΑΓ, 
ΗΖ, ΑΘ, ΔΖ, ΒΖ, ΑΕ᾿ ἢέχω, ὅτι τὰ ἀπεναντίον αὐτοῦ ἐπίπεδα ἴσα τε καὶ 
παραηηηηόχραμμά ἐστιν. 


Ἐπεὶ χὰρ δύο ἐπίπεδα παράηηηδα 
τὰ ΒΗ, ΓΕ ὑπὸ ἐπιπέδου τοῦ ΑΓ τέμνε- 
ται, αἱ κοιναὶ αὐτῶν τομαὶ παράῆηηη- 
ἢοί εἰσιν. παράῆῆηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἣ 
ΑΒ τῇ ΔΓ. 

πάῆιν, ἑπεὶ δύο ἐπίπεδα παράηηη- 
ἢα τὰ ΒΖ, ΑΕ ὑπὸ ἐπιπέδου τοῦ ΑΓ τέ- 
μνεται, αἱ κοιναὶ αὐτῶν τομαὶ παράῆ- 
ἢηῆοί εἰσιν. παράηηηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἣ 
ΒΓ τῇ ΑΔ. ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ΑΒ τῇ ΔΓ 
παράηηηῆοΞπ᾽ παραῆηηδόχραμμον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΑΓ. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι 
καὶ ἕκαστον τῶν ΔΖ, ΖΗ, ΗΒ, ΒΖ, ΑΕ 
παραηηηηόχραμμόν ἐστιν. 

Ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΘ, ΔΖ. καὶ ἐ- 
πεὶ παράηηηῆόΞ ἐστιν ἡἣ μὲν ΑΒ τῇ 
ΔΓ, ἣ δὲ ΒΘ τῇ ΓΖ, δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΘ 
ἁπτόμεναι ἀῆηηήῆων παρὰ δύο εὐθείαΞ 
τὰςΞ ΔΓ, ΓΖ ἁπτομέναΞ ἀῆηήῆων εἰσὶν οὐκ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ᾽ ἴσας ἄρα 
δωνίαπΞ περιέξουσιν ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΒΘ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΓΖ. καὶ ἐπεὶ δύο 
αἱ ΑΒ, ΒΘ δυσὶ ταῖΞ ΔΓ, ΓΖ ἴσαι εἰσίν, καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΘ χωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΔΓΖ ἐστιν ἴση, βάσιΞ ἄρα ἡ ΑΘ βάσει τῇ ΔΖ ἐστιν ἴση, καὶ τὸ ΑΒΘ 
τρίχωνον τῷ ΔΓΖ τριχώνῳ ἴσον ἐστίν. 

καί ἐστι τοῦ μὲν ΑΒΘ διπῆάσιον τὸ ΒΗ παραηηηηόχραμμον, τοῦ δὲ ΔΓΖ 
διπῆάσιον τὸ ΓΕ παραηηηπόχραμμον᾽ ἴσον ἄρα τὸ ΒΗ παραῆηηδόχραμμον τῷ 
ΓΕ παραῆηηῆδοχράμμῳ᾽ ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ τὸ μὲν ΑΓ τῷ ΗΖ ἐστιν 
ἴσον, τὸ δὲ ΑΕ τῷ ΒΖ. 

Ἐὰν ἄρα στερεὸν ὑπὸ παραῆηήῆων ἐπιπέδων περιέχηται, τὰ ἀπεναντίον 
αὐτοῦ ἐπίπεδα ἴσα τε καὶ παραῆηηπδόχραμμά ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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΄ 


κε΄. 

Ἐὰν στερεὸν παραηῆηηεπίπεδον ἐπιπέδῳ τμηθῇ παραῆδήηῆῳ ὄντι 
τοῖξ ἀπεναντίον ἐπιπέδοιΞ, ἔσται ὧΞ ἣ βάσιΞ πρὸΞ τὴν βάσιν, οὕτωξ 
τὸ στερεὸν πρὸΞ τὸ στερεόν. 

Στερεὸν χὰρ παραηηηηεπίπεδον τὸ ΑΒΓΔ ἐπιπέδῳ τῷ ΖΗ τετμήσθω πα- 
ραῆηήηῆῳ ὄντι τοῖΞ ἀπεναντίον ἐπιπέδοιΞ τοῖα ΡΑ, ΔΘ᾽ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧπ 
ἡ ΑΕΖΦ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΕΘΓΖ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΑΒΖῪ στερεὸν πρὸΞπ τὸ 
ΕΗΓΔ στερεόν. 

Ἐκβεβηήσθω χὰρ ἣ ΑΘ ἐφ᾽ ἑκάτε- 
ρα τὰ μέρη, καὶ κείσθωσαν τῇ μὲν ΑΕ 
ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΑΚ, ΚΛ, τῇ δὲ 
ΕΘ ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΘΜ, ΜΝ, 
καὶ συμπεπῆηηρώσθω τὰ ΛΟ, ΚΦ, ΘΧ, 
ΜΣ παραηηηδόχραμμα καὶ τὰ ΛΠ, ΚΡ, 
ΔΜ, ΜΤ στερεά. 

ΚΚααὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ ΛΚ, ΚΑ, ΑΕ 
εὐθεῖαι ἀηῆηήδαιπ, ἴσα ἐστὶ καὶ τὰ μὲν 
ΛΟ, ΚΦ, ΑΖ παραηηηδόχραμμα ἀῆηῆηήη- 
ἤοιΞ, τὰ δὲ ΚΞ, ΚΒ, ΑΗ ἀηηήλδοιξ καὶ! 
ἔτι τὰ ΛΨ, ΚΠ, ΑΡ ἀηηήηδοις᾽ ἀπεναν- 
τίον χάρ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὰ μὲν 
ΕΓ, ΘΧ, ΜΣ παραηηηηόχραμμα ἴσα εἰ- 
σὶν ἀηῆήῆοιΞ, τὰ δὲ ΘΗ, ΘΙ, ΙΝ ἴσα εἰσὶν ἀηηήδοιξ, καὶ ἔτι τὰ ΔΘ, ΜΩ, 
ΝΤ᾽ τρία ἄρα ἐπίπεδα τῶν ΛΠ, ΚΡ, ΑΥ̓μσστερεῶν τρισὶν ἐπιπέδοιΞ ἐστὶν 
ἴσα. ἀηῆὰ τὰ τρία τρισὶ τοῖΞ ἀπεναντίον ἐστὶν ἴσα᾽ τὰ ἄρα τρία στερεὰ 
τὰ ΛΠ, ΚΡ, ΑΥ̓ ἴσα ἀηηήηοιξ ἐστίν. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὰ τρία στερεὰ τὰ ΕΔ, ΔΜ, ΜΤ ἴσα ἀῆηηήδοιξ 
ἐστίν ὁσαπῆασίων ἄρα ἐστὶν ἣ ΛΖ βάσιΞ τῆΞ ΑΖ βάσεωΞπ, τοσαυταπηάσιόν 
ἐστι καὶ τὸ ΛΥ στερεὸν τοῦ ΑΥ στερεοῦ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁσαπῆασίων ἐστὶν 
ἡ ΝΖ βάσιΞ τῆΞ ΖΘ βάσεωΞπ, τοσαυταπῆάσιόν ἐστι καὶ τὸ ΝΥ στερεὸν τοῦ 
ΘΥ στερεοῦ. καὶ εἰ ἴση ἐστὶν ἣ ΛΖ βάσιΞ τῇ ΝΖ βάσει, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ 
ΛΥ στερεὸν τῷ ΝΥ στερεῷ, καὶ εἰ ὑπερέχει ἣ ΛΖ βάσιΞ τῆΞ ΝΖ βάσεωςκ, 
ὑπερέχει καὶ τὸ ΛΥ στερεὸν τοῦ ΝΥ στερεοῦ, καὶ εἰ ἐηηείπει, ἐηηείπει. 

τεσσάρων δὴ ὄντων μεχεθῶν, δύο μὲν βάσεων τῶν ΑΖ, ΖΘ, δύο δὲ στε- 
ρεῶν τῶν ΑΥ, ΥΘ, εἴῆηπται ἰσάκιΞ ποηῆαπηάσια τῆΞ μὲν ΑΖ βάσεωΞ καὶ 
τοῦ ΑΥ̓ στερεοῦ ἥ τε ΛΖ βάσιΞξ καὶ τὸ ΛΥ στερεόν, τῆΞ δὲ ΘΖ βάσεως καὶ 
τοῦ ΘΥῪ στερεοῦ ἣ τε ΝΖ βάσιΞ καὶ τὸ ΝΥ στερεόν, καὶ δέδεικται, ὅτι εἰ 
ὑπερέχει ἣ ΛΖ βάσιΞ τῆΞ ΖΝ βάσεωκ, ὑπερέχει καὶ τὸ ΛῪ στερεὸν τοῦ ΝΥ 
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ἰστερεοῦ], καὶ εἰ ἴση, ἴσον, καὶ εἰ ἐηδείπει, ἐηδείπει. 
ἔστιν ἄρα ὧΞπ ἣ ΑΖ βάσιΞ πρὸπ τὴν ΖΘ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΑΥ στερεὸν 
πρὸΞ τὸ ΥΘ στερεόν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κε΄. 

ΠρὸΞ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῇ δοθείσῃ 
στερεᾷ χωνίᾳ ἴσην στερεὰν χωνίαν συστήσασθαι. 

Ἔστω ἡἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ ΑΒ, τὸ δὲ πρὸΞ αὐτῇ δοθὲν σημεῖον τὸ 
Α, ἣ δὲ δοθεῖσα στερεὰ χωνία ἣ πρὸΞπ τῷ Δ περιεχομένη ὑπὸ τῶν ὑπὸ ΕΔΓ, 
ΕΔΖ, ΖΔΓ χωνιῶν ἐπιπέδων᾽ δεῖ δὴ πρὸπ τῇ ΑΒ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸπ αὐτῇ 
σημείῳ τῷ Α τῇ πρὸΞ τῷ Δ στερεᾷ χωνίᾳ ἴσην στερεὰν χωνίαν συστήσασθαι. 

Εἰηήφθω χὰρ ἐπὶ τῆΞ ΔΖ τυχὸν 
σημεῖον τὸ Ζ, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ Ζ 
ἐπὶ τὸ διὰ τῶν ΕΔ, ΔΓ ἐπίπεδον κάθε- 
τοβ ἣ ΖΗ, καὶ συμβαηηέτω τῷ ἐπιπέδῳ 
κατὰ τὸ Η, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΔΗ, καὶ 
συνεστάτω πρὸΞ τῇ ΑΒ εὐθείᾳ καὶ τῷ 
πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ μὲν ὑπ 
ΕΔΓ χωνίᾳ ἴση ἣ ὑπὸ ΒΑΛ, τῇ δὲ ὑπ 
ΕΔΗ ἴση ἡ ὑπὸ ΒΑΚ, καὶ κείσθω τῇ 
ΔΗ ἴση ἡἣ ΑΚ, καὶ ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ 
Κ σημείου τῷ διὰ τῶν ΒΑΛ ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ὀρθὰΞ ἡἣ ΚΘ, καὶ κείσθω ἴση τῇ 
ΗΖ ἡ ΚΘ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΘΑ᾿ ἢέχω, 
ὅτι ἣ πρὸπ τῷ Α στερεὰ χωνία πε- 
ριεχομένη ὑπὸ τῶν ΒΑΛ, ΒΑΘ, ΘΑΛ 
δωνιῶν ἴση ἐστὶ τῇ πρὸΞ τῷ Δ στερε- 
ᾷ χωνίᾳ τῇ περιεχομένῃ ὑπὸ τῶν ΕΔΓ, 
ΕΔΖ, ΖΔΓ χωνιῶν. 

᾿Απειηήφθωσαν χὰρ ἴσαι αἱ ΑΒ, ΔΕ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΘΒ, ΚΒ, ΖΕ, ΗΕ. 
καὶ ἐπεὶ ἣ ΖΗ ὀρθή ἐστι πρὸΞπ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον, καὶ πρὸΞπ πάσαπ ἄρα 
τὰΞ ἁπτομέναξΞ αὐτῆς εὐθείαΞ καὶ οὔσαΞ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ ὀρθὰςΞ 
ποιήσει χωνίαΞ᾽ ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΖΗΔ, ΖΗΕ χωνιῶν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΘΚΑ, ΘΚΒ χωνιῶν ὀρθή ἐστιν. καὶ ἐπεὶ δύο 
αἱ ΚΑ, ΑΒ δύο ταῖΞπ ΗΔ, ΔΕ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ χωνίαπ ἴσαπ 
περιέχουσιν, βάσιΞ ἄρα ἡἣ ΚΒ βάσει τῇ ΗΕ ἴση ἐστίν. ἔστι δὲ καὶ ἣ ΚΘ τῇ 
ΗΖ ἴση᾽ καὶ χωνίαΞ ὀρθὰΞ περιέχουσιν ἴση ἄρα καὶ ἡ ΘΒ τῇ ΖΕ. 


ἐ Ὁ“ Ο΄ τε 
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πάῆιν ἐπεὶ δύο αἱ ΑΚ, ΚΘ δυσὶ ταῖΞ ΔΗ, ΗΖ ἴσαι εἰσίν, καὶ χωνίαΞ 
ὀρθὰπ περιέχουσιν, βάσιΞ ἄρα ἣ ΑΘ βάσει τῇ ΖΔ ἴση ἐστίν. ἔστι δὲ καὶ ἣ 
ΑΒ τῇ ΔΕ ἴση δύο δὴ αἱ ΘΑ, ΑΒ δύο ταῖΞ ΔΖ, ΔΕ ἴσαι εἰσίν. καὶ βάσιΞ ἣ 
ΘΒ βάσει τῇ ΖΕ ἴση χωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΑΘ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἐστιν ἴση. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ὑπὸ ΘΑΛ τῇ ὑπὸ ΖΔΓ ἐστιν ἴση. ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 
ΒΑΛ τῇ ὑπὸ ΕΔΓ ἴση. ΠρὸΞ ἄρα τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ ΑΒ καὶ τῷ πρὸΞπ αὐτῇ 
σημείῳ τῷ Α τῇ δοθείσῃ στερεᾷ χωνίᾳ τῇ πρὸΞ τῷ Δ ἴση συνέσταται᾽ ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


κζ΄. 

᾿Απὸ τῆΞξ δοθείσηΞ εὐθείας τῷ δοθέντι στερεῷ παραηηηηεπιπέδῳ 
ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίωΞ κείμενον στερεὸν παραῆηηδεπίπεδον ἀναχράψαι. 

Ἔστω ἡἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ ΑΒ, τὸ δὲ δοθὲν στερεὸν παραῆηηληεπί- 
πεδον τὸ ΓΔ’ δεῖ δὴ ἀπὸ τῆΞ δοθείσηΞ εὐθείαΞ τῆΞ ΑΒ τῷ δοθέντι στερεῷ 
παραῆηηηηεπιπέδψ τῷ ΓΔ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίωΞ κείμενον στερεὸν παραῆῆη- 
ἢεπίπεδον ἀναχράψαι. 

Συνεστάτω χὰρ πρὸπ τῇ ΑΒ εὐθεί- 
ᾳ καὶ τῷ πρὸπ αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ 
πρὸΞ τῷ Γ στερεᾷ χωνίᾳ ἴση ἣ πε- Δ 
ριεχομένη ὑπὸ τῶν ΒΑΘ, ΘΑΚ, ΚΑΒ, Λ 
ὥστε ἴσην εἰναι τὴν μὲν ὑπὸ ΒΑΘ χυω- 


νίαν τῇ ὑπὸ ΕΓΖ, τὴν δὲ ὑπὸ ΒΑΚ τῇ : 
ὑπὸ ΕΓΗ, τὴν δὲ ὑπὸ ΚΑΘ τῇ ὑπὸ ΗΓΖ’ ἘΣ. Β 
καὶ χεχονέτω ὡΞ μὲν ἣ ΕΓ πρὸΞκ τὴν 

ΓΗ, οὕτωΞ ἣ ΒΑ πρὸΞπ τὴν ΑΚ, ὡς δὲ 
ἡ ΗΓ πρὸπ τὴν ΓΖ, οὕτω ἣ ΚΑ πρὸς 
τὴν ΑΘ. καὶ δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡξ 
ἡ ΕΓ πρὸπ τὴν ΓΖ, οὕτωΞ ἣ ΒΑ πρὸΞ 
τὴν ΑΘ. καὶ συμπεπῆηρώσθω τὸ ΘΒ 
παραηηηηόχραμμον καὶ τὸ ΑΛ στερε- 
όν. 

ΚΚαὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἡ ΕΓ πρὸΞ τὴν ΓΗ, οὕτωΞ ἣ ΒΑ πρὸΞ τὴν ΑΚ, καὶ 
περὶ ἴσα χωνίαΞ τὰκ ὑπὸ ΕΓΗ, ΒΑΚ αἱ πῆευραὶ ἀνάδοχόν εἰσιν, ὅμοιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΗΕ παραῆηηηόχραμμον τῷ ΚΒ παραῆηηηδοχράμμψ. διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ τὸ μὲν ΚΘ παραῆηηδόχραμμον τῷ ΗΖ παραηπηηδοχράμμῳ ὅμοιόν ἐστι 
καὶ ἔτι τὸ ΖΕ τῷ ΘΒ᾽ τρία ἄρα παραῆηηδόχραμμα τοῦ ΓΔ στερεοῦ τρισὶ 
παραηηηηοχράμμοιπ τοῦ ΑΛ στερεοῦ ὅμοιά ἐστιν. ἀῆῆὰ τὰ μὲν τρία τρισὶ 
τοῖς ἀπεναντίον ἴσα τέ ἐστι καὶ ὅμοια, τὰ δὲ τρία τρισὶ τοῖΞ ἀπεναντίον 


Ε 
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ἴσα τέ ἐστι καὶ ὅμοια᾽ ὅῆον ἄρα τὸ ΓΔ στερεὸν ὅῆῳ τῷ ΑΛ στερεῷ ὅμοιόν 
ἐστιν. 

᾿Απὸ τῆΞπ δοθείσηΞ ἄρα εὐθείαΞ τῆΞπΞ ΑΒ τῷ δοθέντι στερεῷ παραῆῆη- 
ἢεπιπέδῳ τῷ ΓΔ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίωπ κείμενον ἀναχέχραπται τὸ ΑΛ᾽ ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


κη΄. 
Ἐὰν στερεὸν παραηδηῆεπίπεδον ἐπιπέδῳ τμηθῇ κατὰ τὰκ διαχω- 
νίουΞ τῶν ἀπεναντίον ἐπιπέδων, δίχα τμηθήσεται τὸ στερεὸν ὑπὸ 
τοῦ ἐπιπέδου. 


Στερεὸν χὰρ παραῆηηηηεπίπεδον τὸ ΑΒ ἐπιπέδῳ τῷ ΓΔΕΖ τετμήσθω κα- 
τὰ τὰκ διαχωνίουπ τῶν ἀπεναντίον ἐπιπέδων τὰςΞ ΓΖ, ΔΕ᾿ ἢέχω, ὅτι δίχα 
τμηθήσεται τὸ ΑΒ στερεὸν ὑπὸ τοῦ ΓΔΕΖ ἐπιπέδου. 


Ἐπεὶ χὰρ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν ΓΗΖ 
τρίχωνον τῷ ΓΖΒ τριχώνῳ, τὸ δὲ ΑΔΕ 
τῷ ΔΕΘ, ἔστι δὲ καὶ τὸ μὲν ΓΑ πα- 
ραηηηδόχραμμον τῷ ΕΒ ἴσον ἀπεναν- 
τίον χάρ᾽ τὸ δὲ ΗΕ τῷ ΓΘ, καὶ τὸ 
πρίσμα ἄρα τὸ περιεχόμενον ὑπὸ δύο 
μὲν τριχώνων τῶν ΓΗΖ, ΑΔΕ, τριῶν δὲ 
παραηηηποχράμμων τῶν ΗΕ, ΑΓ, ΓΕ ἴ- 
σον ἐστὶ τῷ πρίσματι τῷ περιεχομένῳ 
ὑπὸ δύο μὲν τριχώνων τῶν ΓΖΒ, ΔΕΘ, 
τριῶν δὲ παραῆῆηηδοχράμμων τῶν ΓΘ, 
ΒΕ, ΓΕ᾿ ὑπὸ χὰρ ἴσων ἐπιπέδων περιέ- 
χονται τῷ τε πῆήθει καὶ τῷ μεχέθει. 
ὥστε ὅῆον τὸ ΑΒ στερεὸν δίχα τέτμη- 
ται ὑπὸ τοῦ ΓΔΕΖ ἐπιπέδου ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


κθ΄. 

Τὰ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞξΞ ὄντα στερεὰ παραῆηηηηεπίπεδα καὶ ὑπὸ 
τὸ αὐτὸ ὕψοΞ, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι ἐπὶ τῶν αὐτῶν εἰσιν εὐθειῶν, ἴσα 
ἀηηήῆοιπ ἐστίν. 

Ἔστω ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞ τῆΞΞ ΑΒ στερεὰ παραηηηηεπίπεδα τὰ ΓΜ, 
ΓΝ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞπ, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι αἱ ΑΗ, ΑΖ, ΛΜ, ΛΝ, ΓΔ, ΓΕ, ΒΘ, 
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ΒΚ ἐπὶ τῶν αὐτῶν εὐθειῶν ἔστωσαν τῶν ΖΝ, ΔΚ’ ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΜ 
στερεὸν τῷ ΓΝ στερεῷ. 
Ἐπεὶ χὰρ παραηηηδόχραμμόν ἐστιν ἑ- 
κάτερον τῶν ΓΘ, ΓΚ, ἴση ἐστὶν ἣ ΓΒ 
ἑκατέρᾳ τῶν ΔΘ, ΕΚ’ ὥστε καὶ ἣ ΔΘ 
τῇ ΕΚ ἐστιν ἴση. κοινὴ ἀφῃρήσθω ἣ 
ΕΘ’ ἢοιπὴ ἄρα ἣ ΔΕ ἢοιπῇ τῇ ΘΚ ἐ- 
στιν ἴση. ὥστε καὶ τὸ μὲν ΔΓΕ τρίχω- 
νον τῷ ΘΒΚ τριχώνῳ ἴσον ἐστίν, τὸ 
δὲ ΔΗ παραῆηηηπόχραμμον τῷ ΘΝ πα- 
ραηῆηδοχράμμψ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
τὸ ΑΖΗ τρίχωνον τῷ ΜΛΝ τριχώνῳ 
ἴσον ἐστίν. 

ἔστι δὲ καὶ τὸ μὲν ΓΖ παραηηηῆό- 
ἄραμμον τῷ ΒΜ παραηηηδοχράμμῳ ἴ- 
σον, τὸ δὲ ΓΗ τῷ ΒΝ’ ἀπεναντίον χάρ᾽ 
καὶ τὸ πρίσμα ἄρα τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ δύο μὲν τριχώνων τῶν ΑΖΗ, ΔΓΕ, τριῶν δὲ παραηῆηηδοχράμμων τῶν 
ΑΔ, ΔΗ, ΓΗ ἴσον ἐστὶ τῷ πρίσματι τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ δύο μὲν τριχώνων 
τῶν ΜΛΝ, ΘΒΚ, τριῶν δὲ παραῆηηηδοχράμμων τῶν ΒΜ, ΘΝ, ΒΝ. κοινὸν 
προσκείσθω τὸ στερεὸν, οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΑΒ παραῆδηπόχραμμον, ἀπεναν- 
τίον δὲ τὸ ΗΕΘΜ᾽᾿ ὅῆον ἄρα τὸ ΓΜ στερεὸν παραηηηδεπίπεδον ὅῆῳ τῷ ΓΝ 
στερεῷ παραηηηδεπιπέδῳ ἴσον ἐστίν. 

Τὰ ἄρα ἐπὶ τῆΞπΞ αὐτῆΞ βάσεωΞξ ὄντα στερεὰ παραῆηηδεπίπεδα καὶ ὑπὸ 
τὸ αὐτὸ ὕψος, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι ἐπὶ τῶν αὐτῶν εἰσιν εὐθειῶν, ἴσα ἀῆδήδοιξΞ 
ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


η΄. 

Τὰ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞκΞ βάσεωΞξΞ ὄντα στερεὰ παραῆηηηηεπίπεδα καὶ ὑπὸ 
τὸ αὐτὸ ὕψοΞ, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι οὐκ εἰσὶν ἐπὶ τῶν αὐτῶν εὐθειῶν, 
ἴσα ἀηηήδοιΞ ἐστίν. 

Ἔστω ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞ τῆΞΞ ΑΒ στερεὰ παραηηηηεπίπεδα τὰ ΓΜ, 
ΓΝ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι αἱ ΑΖ, ΑΗ, ΛΜ, ΛΝ, ΓΔ, ΓΕ, ΒΘ, 
ΒΚ μὴ ἔστωσαν ἐπὶ τῶν αὐτῶν εὐθειῶν: ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΜ στερεὸν 
τῷ ΓΝ στερεῷ. 
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Ἐκβεβῆηήσθωσαν χὰρ αἱ ΝΚ, ΔΘ καὶ συμπιπτέτωσαν ἀηηήῆαιπ κατὰ τὸ 
Ρ, καὶ ἔτι ἐκβεβῆήσθωσαν αἱ ΖΜ, ΗΕ ἐπὶ τὰ Ο, Π, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΞ, 
ΛΟ, ΓΠ, ΒΡ. 


ἴσον δή ἐστι τὸ ΓΜ στερεόν, οὗ βά- 
σι μὲν τὸ ΑΓΒΛ παραηηηδόχραμμον, 
ἀπεναντίον δὲ τὸ ΖΔΘΜ, τῷ ΓΟ στε- 
ρεῷ, οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΑΓΒΛ παραῆδη- 
ἠόχραμμον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΞΠΡΟ’ 
ἐπί τε χὰρ τῆΞ αὐτῆπ βάσεωκπ εἰσι τῆΞ 
ΑΓΒΛ καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος, ὧν αἱ ἐ- 
φεστῶσαι αἱ ΑΖ, ΑΞ, ΛΜ, ΛΟ, ΓΔ, ΓΠ, 
ΒΘ, ΒΡ ἐπὶ τῶν αὐτῶν εἰσιν εὐθειῶν 
τῶν ΖΟ, ΔΡ. 

ἀῆῆὰ τὸ ΓΟ στερεόν, οὗ βάσιπ μέν 
ἐστι τὸ ΑΓΒΛ παραῆηηηηόχραμμον, ἀ- 
πεναντίον δὲ τὸ ΞΠΡΟ, ἴσον ἐστὶ τῷ 
ΓΝ στερεῷ, οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΑΓΒΛ παραῆδηδόχραμμον, ἀπεναντίον δὲ τὸ 
ΗΕΚΝ: ἐπί τε χὰρ πάῆιν τῆΞ αὐτῆΞπ βάσεως εἰσι τῆΞ ΑΓΒΛ καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ 
ὕψος, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι αἱ ΑΗ, ΑΞ, ΓΕ, ΓΠ, ΛΝ, ΛΟ, ΒΚ, ΒΡ ἐπὶ τῶν αὐ- 
τῶν εἰσιν εὐθειῶν τῶν ΗΠ, ΝΡ. ὥστε καὶ τὸ ΓΜ στερεὸν ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΝ 
στερεῷ. 

Τὰ ἄρα ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞξ στερεὰ παραηηηηεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ 
ὕψοπ, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι οὐκ εἰσὶν ἐπὶ τῶν αὐτῶν εὐθειῶν, ἴσα ἀῆῆήδοιΞ ἐστίν: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢα΄. 

Τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα στερεὰ παραῆηηηεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ 
αὐτὸ ὕψος ἴσα ἀῆηήδοιΞ ἐστίν. 

Ἔστω ἐπὶ ἴσων βάσεων τῶν ΑΒ, ΓΔ στερεὰ παραηηηδεπίπεδα τὰ ΑΕ, ΓΖ 
ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοκπ. ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΕ στερεὸν τῷ ΓΖ στερεῷ. 

Ἔστωσαν δὴ πρότερον αἱ ἐφεστηκυῖαι αἱ ΘΚ, ΒΕ, ΑΗ, ΛΜ, ΟΠ, ΔΖ, 
ΓΞ, ΡΣ πρὸΞπ ὀρθὰπ ταῖπ ΑΒ, ΓΔ βάσεσιν, καὶ ἐκβεβῆήσθω ἐπ᾽ εὐθείαΞπ τῇ ΓΡ 
εὐθεῖα ἡ ΡΤ, καὶ συνεστάτω πρὸΞκ τῇ ΡΤ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ 
τῷ Ρ τῇ ὑπὸ ΑΛΒ χωνίᾳ ἴση ἣ ὑπὸ ΤΡΥ, καὶ κείσθω τῇ μὲν ΑΛ ἴση ἡἣ ΡΤ, τῇ 
δὲ ΛΒ ἴση ἣ ΡΥ, καὶ συμπεπῆηρώσθω ἣ τε ΡΧ βάσιΞ καὶ τὸ ΨΥ στερεόν. 
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ΚΚαὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΤΡ, ΡῪ δυσὶ ταῖΞ ΑΛ, 
ΛΒ ἴσαι εἰσίν, καὶ χωνίαΞ ἴσαΞ πε- 
ριέχουσιν, ἴσον ἄρα καὶ ὅμοιον τὸ ΡΧ 
παραῆηηηηόχραμμον τῷ ΘΛ παραῆῆη- 
ἠΠοχράμμῳ. καὶ ἐπεὶ πάῆιν ἴση μὲν ἡἣ 
ΑΛ τῇ ΡΤ, ἡ δὲ ΛΜ τῇ ΡΣ, καὶ χωνί- 
αΞ ὀρθὰ περιέχουσιν, ἴσον ἄρα καὶ 
ὅμοιόν ἐστι τὸ ΡΨ παραηηηδόχραμ- 
μον τῷ ΑΜ παραηηηδοχράμμῳ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΛΕ τῷ ΣΥ ἴσον τέ 
ἐστι καὶ ὅμοιον᾽ τρία ἄρα παραῆῆη- 
Πόχραμμα τοῦ ΑΕ στερεοῦ τρισὶ πα- 
ραηηηδοχράμμοιΞ τοῦ ΨῪ στερεοῦ ἴσα τέ ἐστι καὶ ὅμοια. ἀῆηηὰ τὰ μὲν 
τρία τρισὶ τοῖΞ ἀπεναντίον ἴσα τέ ἐστι καὶ ὅμοια, τὰ δὲ τρία τρισὶ τοῖπ 
ἀπεναντίον᾽ ὅῆον ἄρα τὸ ΑΕ στερεὸν παραηηηηεπίπεδον ὅῆῳ τῷ ΨῪ στερεῷ 
παραηηηηεπιπέδῳ ἴσον ἐστίν. 

διήχθωσαν αἱ ΔΡ, ΧΥ καὶ συμπιπτέτωσαν ἀηηήῆαιΞπ κατὰ τὸ Ω, καὶ διὰ 
τοῦ Τ τῇ ΔΩ παράῆηηῆοΞπ ἤχθω ἣ αΤῷ, καὶ ἐκβεβῆήσθω ἣ ΟΔ κατὰ τὸ α, καὶ 
συμπεπῆηρώσθω τὰ ΩΨ, ΡΙ στερεά. ἴσον δή ἐστι τὸ ΨΩ στερεόν, οὗ βάσιξΞ 
μέν ἐστι τὸ ΡΨ παραῆηηηδόχραμμον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ὧν, τῷ ΨῪ στερεῷ, 
οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΡΨ παραῆηηδόχραμμον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΥΦ᾽ ἐπί τε χὰρ 
τῆΞξ αὐτῆΞ βάσεώπ εἰσι τῆΞ ΡΨ καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι αἱ 
ΡΩ, ΡΥ, Τη, ΤΧ, Σς, Σό, Ψψρῷ, ΨΦ ἐπὶ τῶν αὐτῶν εἰσιν εὐθειῶν τῶν ΩΧ, ςΦ. 

ἀηηὰ τὸ ΨῪ στερεὸν τῷ ΑΕ ἐστιν ἴσον᾽ καὶ τὸ ΨΩ ἄρα στερεὸν τῷ ΑΕ 
στερεῷ ἐστιν ἴσον. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΡΥΧΤ παραηηηηόχραμμον τῷ ΩΤ 
παραηηηηοχράμμῳ᾽ ἐπί τε χὰρ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωπ εἰσι τῆΞ ΡΤ καὶ ἐν ταῖΞ 
αὐταῖΞ παραῆηήηῆοιΞ ταῖΞπ ΡΤ, ΩΧ’ ἀηηὰ τὸ ΡΥΧΤ τῷ ΓΔ ἐστιν ἴσον, ἐπεὶ καὶ 
τῷ ΑΒ, καὶ τὸ ΩΤ ἄρα παραῆηηδόχραμμον τῷ ΓΔ ἐστιν ἴσον. ἄῆῆο δὲ τὸ 
ΔΤ᾽ ἔστιν ἄρα ὧπ ἡ ΓΔ βάσιΞ πρὸΞπ τὴν ΔΤ, οὕτωΞ ἣ ΩΤ πρὸπ τὴν ΔΤ. καὶ 
ἐπεὶ στερεὸν παραηηηδεπίπεδον τὸ ΓΙ ἐπιπέδῳ τῷ ΡΖ τέτμηται παραῆηήῆῳ 
ὄντι τοῖΞ ἀπεναντίον ἐπιπέδοιΞπ, ἔστιν ὧπ ἡ ΓΔ βάσιΞ πρὸΞπ τὴν ΔΤ βάσιν, 
οὕτωΞ τὸ ΓΖ στερεὸν πρὸ τὸ ΡΙ στερεόν. 

διὰ τὰ αὐτὰ δή, ἐπεὶ στερεὸν παραῆηηπεπίπεδον τὸ ΩΙ ἐπιπέδῳ τῷ ΡΨ 
τέτμηται παραῆῆήῆῳψ ὄντι τοῖα ἀπεναντίον ἐπιπέδοιπ, ἔστιν ὧΞ ἣ ΩΤ βάσιΞ 
πρὸΞ τὴν ΤΛ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΩΨ στερεὸν πρὸ τὸ ΡΙ. ἀηῆ᾿ ὧπ ἣ ΓΔ βάσιΞ 
πρὸΞ τὴν ΔΤ, οὕτωΞ ἣ ΩΤ πρὸκ τὴν ΔΤ’ καὶ ὡΞ ἄρα τὸ ΓΖ στερεὸν πρὸΞκ τὸ 
ΡΙ στερεόν, οὕτωΞ τὸ ΩΨ στερεὸν πρὸκ τὸ ΡΙ. ἑκάτερον ἄρα τῶν ΓΖ, ΩΨ 
στερεῶν πρὸκπ τὸ ΡΙ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον᾽ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΖ στερεὸν τῷ 
ΩΨ στερεῷ. ἀῆηηὰ τὸ ΩΨ τῷ ΑΕ ἐδείχθη ἴσον᾽ καὶ τὸ ΑΕ ἄρα τῷ ΓΖ ἐστιν 
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ἴσον. 


Μὴ ἔστωσαν δὴ αἱ ἐφεστηκυῖαι αἱ ΑΗ, 
ΘΚ, ΒΕ, ΛΜ, ΓΞ, ΟΠ, ΔΖ, ΡΣ πρὸς ὀρ- 
θὰΞ ταῖΞ ΑΒ, ΓΔ βάσεσιν᾽ ἢέχω πάῆιν, 
ὅτι ἵσον τὸ ΑΕ στερεὸν τῷ ΓΖ στερεῷ. 
ἤχθωσαν χὰρ ἀπὸ τῶν Κ, Ε, Η, Μ, Π, 
Ζ, Ξ,' Σ σημείων ἐπὶ τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον κάθετοι αἱ ΚΝ, ΕΤ, ΗΥ, ΜΦ, 
ΠΧ, ΖΨ, ΞΩ. ΣΙ, καὶ συμβαηηέτωσαν 
τῷ ἐπιπέδῳ κατὰ τὰ Ν, Τ,Υ, Φ. Χ, Ψ, 
Ω, 1 σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΝΤ, 
ΝΥ, Υῷ, τῷ, χψ, ΧΩ, ΩἹ, ιψΨ. 

ἴσον δή ἐστι τὸ ΚΦ στερεὸν τῷ ΠΙ στερεῷ᾽ ἐπί τε χὰρ ἴσων βάσεών 
εἰσι τῶν ΚΜ, ΠΣ καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞπ, ὧν αἱ ἐφεστῶσαι πρὸπ ὀρθάΞπ εἰσι 
ταῖπ βάσεσιν. ἀηηὰ τὸ μὲν ΚΦ στερεὸν τῷ ΑΕ στερεῷ ἐστιν ἴσον, τὸ δὲ 
ΠΙ τῷ ΓΖ ἐπί τε χὰρ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεώξ εἰσι καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞκ, ὧν αἱ 
ἐφεστῶσαι οὔκ εἰσιν ἐπὶ τῶν αὐτῶν εὐθειῶν. καὶ τὸ ΑΕ ἄρα στερεὸν τῷ ΓΖ 
στερεῷ ἐστιν ἴσον. 

Τὰ ἄρα ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα στερεὰ παραηηηδεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ 
ὕψοπ ἴσα ἀῆηήδοιΞξ ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ηβ΄. 

Τὰ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα στερεὰ παραῆηῆηῆεπίπεδα πρὸς ἄπηηῆά 
ἐστιν ὡΞξ αἱ βάσειε. 

Ἔστω ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ στερεὰ 
παραηηηηεπίπεδα τὰ ΑΒ, ΓΔ’ ἢέχω, ὅ- 
τι τὰ ΑΒ, ΓΔ στερεὰ παραῆηηηῆεπίπε- 
δα πρὸς ἄπηηηῆά ἐστιν ὧὡξκ αἱ βάσειξ, 
τουτέστιν ὅτι ἐστὶν ὼΞ ἣ ΑΕ βάσιΞξ 
πρὸΞ τὴν ΓΖ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΑΒ στε- 
ρεὸν πρὸΞκ τὸ ΓΔ στερεόν. 

Παραβεβῆήσθω χὰρ παρὰ τὴν ΖΗ 
τῷ ΑΕ ἴσον τὸ ΖΘ, καὶ ἀπὸ βάσεωΞ 
μὲν τῆΞ ΖΘ, ὕψουΞ δὲ τοῦ αὐτοῦ τῷ ΓΔ στερεὸν παραῆηηηδεπίπεδον συμπε- 
πῆηηρώσθω τὸ ΗΚ. ἴσον δή ἐστι τὸ ΑΒ στερεὸν τῷ ΗΚ στερεῷ᾽ ἐπί τε χὰρ 
ἴσων βάσεών εἰσι τῶν ΑΕ, ΖΘ καὶ ὑπὸ τὸ αὐτο ὕψοκ. 

καὶ ἐπεὶ στερεὸν παραῆηηηεπίπεδον τὸ ΓΚ ἐπιπέδῳ τῷ ΔΗ τέτμηται 
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παραηηήηῳ ὄντι τοῖΞ ἀπεναντίον ἐπιπέδοιΞπ, ἔστιν ἄρα ὡΞξ ἣ ΓΖ βάσιΞ πρὸςΞ 
τὴν ΖΘ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΓΔ στερεὸν πρὸΞπ τὸ ΔΘ στερεόν. ἴση δὲ ἡ μὲν 
ΖΘ βάσιΞ τῇ ΑΕ βάσει, τὸ δὲ ΗΚ στερεὸν τῷ ΑΒ στερεῷ" ἔστιν ἄρα καὶ ὡςξ 
ἡ ΑΕ βάσιΞ πρὸΞκ τὴν ΓΖ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΑΒ στερεὸν πρὸΞπ τὸ ΓΔ στερεόν. 

Τὰ ἄρα ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ ὄντα στερεὰ παραηηηδεπίπεδα πρὸπ ἄῆηηηῆά 
ἐστιν ὧπ αἱ βάσειπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ἢχ΄. 

Τὰ ὅμοια στερεὰ παραῆηηῆεπίπεδα πρὸΞ ἄπηηδῆα ἐν τριπῆηασίονι 

ἢόχῳ εἰσὶ τῶν ὁμοηόχων πῆευρῶν. 


Ἔστω ὅμοια στερεὰ παραῆηηηεπίπεδα τὰ ΑΒ, ΓΔ, ὁμόδῆοχοπ δὲ ἔστω ἣ 
ΑΕ τῇ ΓΖ᾽ Πέχω, ὅτι τὸ ΑΒ στερεὸν πρὸΞ τὸ ΓΔ στερεὸν τριπῆασίονα ἢόχον 
ἔχει, ἤπερ ἣ ΑΕ πρὸκ τὴν ΓΖ. 
᾿Εκβεβῆήσθωσαν χὰρ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ταῖπ 
ΑΕ, ΗΕ, ΘΕ αἱ ΕΚ, ΕΛ, ΕΜ, καὶ κεί- 
σθω τῇ μὲν ΓΖ ἴση ἡ ΕΚ, τῇ δὲ ΖΝ 
ἴση ἡ ΕΛ, καὶ ἔτι τῇ ΖΡ ἴση ἣ ΕΜ, 
καὶ συμπεπῆηρώσθω τὸ ΚΛ παραῆῆη- 
ἠΠόχραμμον καὶ τὸ ΚΟ στερεόν. 

Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΚΕ, ΕΛ δυσὶ ταῖΞξ 
ΓΖ, ΖΝ ἴσαι εἰσίν, ἀηηὰ καὶ χωνία ἣ 
ὑπὸ ΚΕΛ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΓΖΝ ἐστιν ἴ- 
ση, ἐπειδήπερ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΕΗ τῇ ὑπὸ 
ΓΖΝ ἐστιν ἴση διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν 
ΑΒ, ΓΔ στερεῶν, ἴσον ἄρα ἐστὶ [καὶ 
ὅμοιον] τὸ ΚΛ παραῆῆηδόχραμμον τῷ 
ΓΝ παραηηηδοχράμμῳ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ μὲν ΚΜ 
παραῆηηδόχραμμον ἴσον ἐστὶ καὶ ὅ- 
μοιον τῷ ΓΡ [παραῆῆηδοχράμμῳ] καὶ 
ἔτι τὸ ΕΟ τῷ ΔΖ’ τρία ἄρα παραῆῆη- 
ἠΠόχραμμα τοῦ ΚΟ στερεοῦ τρισὶ παραηηηδοχράμμοιπ τοῦ ΓΔ στερεοῦ ἴσα 
ἐστὶ καὶ ὅμοια. ἀῆῆὰ τὰ μὲν τρία τρισὶ τοῖΞ ἀπεναντίον ἴσα ἐστὶ καὶ 
ὅμοια, τὰ δὲ τρία τρισὶ τοῖΞ ἀπεναντίον ἴσα ἐστὶ καὶ ὅμοια᾽ ὅῆον ἄρα τὸ 
ΚΟ στερεὸν ὅῆῳ τῷ ΓΔ στερεῷ ἴσον ἐστὶ καὶ ὅμοιον. 

συμπεπῆηρώσθω τὸ ΗΚ παραῆηηηδόχραμμον, καὶ ἀπὸ βάσεων μὲν τῶν ΗΚ, 
ΚΛ παραηηηηόχραμμων, ὕψουΞξ δὲ τοῦ αὐτοῦ τῷ ΑΒ στερεὰ συμπεπῆηηρώσθω 


33 ΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 11 


τὰ ΕΞ, ΛΠ. καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ΑΒ, ΓΔ στερεῶν ἐστιν ὧὡπ ἣ 
ΑΕ πρὸΞπ τὴν ΓΖ, οὕτωΞ ἣ ΕΗ πρὸΞ τὴν ΖΝ, καὶ ἣ ΕΘ πρὸκ τὴν ΖΡ, ἴση δὲ 
ἡ μὲν ΓΖ τῇ ΕΚ, ἣ δὲ ΖΝ τῇ ΕΛ, ἡἣ δὲ ΖΡ τῇ ΕΜ, ἔστιν ἄρα ὧὡξΞ ἡ ΑΕ πρὸ 
τὴν ΕΚ, οὕτωΞ ἣ ΗΕ πρὸΞκ τὴν ΕΛ καὶ ἣ ΘΕ πρὸΞ τὴν ΕΜ. 

ἀῆῆ᾽ ὧΞ μὲν ἣ ΑΕ πρὸΞ τὴν ΕΚ, οὕτωΞ τὸ ΑΗ [παραῆῆηδόχραμμον]͵ πρὸΞ 
τὸ ΗΚ παραηηηδόχραμμον, ὧὡΞ δὲ ἣ ΗΕ πρὸπ τὴν ΕΛ, οὕτωΞ τὸ ΗΚ πρὸ 
τὸ ΚΛ, ὡΞ δὲ ἣ ΘΕ πρὸΞ ΕΜ, οὕτωΞ τὸ ΠΕ πρὸΞπ τὸ ΚΜ’ καὶ ὧΞπ ἄρα τὸ 
ΑΗ παραηηηδόχραμμον πρὸπ τὸ ΗΚ, οὕτωΞ τὸ ΗΚ πρὸκπ τὸ ΚΛ καὶ τὸ ΠΕ 
πρὸΞ τὸ ΚΜ. ἀηδῆ’ ὡΞ μὲν τὸ ΑΗ πρὸ τὸ ΗΚ, οὕτωΞ τὸ ΑΒ στερεὸν πρὸπ 
τὸ ΕΞ στερεόν, ὧΞ δὲ τὸ ΗΚ πρὸ τὸ ΚΛ, οὕτωΞ τὸ ΞΕ στερεὸν πρὸπ τὸ 
ΠΛ στερεόν, ὧΞκ δὲ τὸ ΠΕ πρὸΞκ τὸ ΚΜ, οὕτωΞ τὸ ΠΛ στερεὸν πρὸΞ τὸ ΚΟ 
στερεόν᾽ καὶ ὧΞ ἄρα τὸ ΑΒ στερεὸν πρὸΞπ τὸ ΕΞ, οὕτωΞ τὸ ΕΞ πρὸΞ τὸ ΠΛ 
καὶ τὸ ΠΛ πρὸςκ τὸ ΚΟ. 

ἐὰν δὲ τέσσαρα μεχέθη κατὰ τὸ συνεχὲΞ ἀνάδοχον ἢ, τὸ πρῶτον πρὸΞ 
τὸ τέταρτον τριπῆηασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ πρὸΞ τὸ δεύτερον᾽ τὸ ΑΒ ἄρα 
στερεὸν πρὸΞ τὸ ΚΟ τριπηασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ τὸ ΑΒ πρὸΞκ τὸ ΕΞ. ἀηπη’ 
ᾧπ τὸ ΑΒ πρὸ τὸ ΕΞ, οὕτωΞ τὸ ΑΗ παραηηηδόχραμμον πρὸπ τὸ ΗΚ καὶ ἣ 
ΑΕ εὐθεῖα πρὸΞ τὴν ΕΚ’ ὥστε καὶ τὸ ΑΒ στερεὸν πρὸΞ τὸ ΚΟ τριπῆασίονα 
ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΑΕ πρὸΞπ τὴν ΕΚ. ἴσον δὲ τὸ [μὲν] ΚΟ στερεὸν τῷ 
ΓΔ στερεῷ, ἡ δὲ ΕΚ εὐθεῖα τῇ ΓΖ᾽ καὶ τὸ ΑΒ ἄρα στερεὸν πρὸΞ τὸ ΓΔ 
στερεὸν τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ὁμόῆοχοπ αὐτοῦ πῆευρὰ ἣ ΑΕ πρὸ 
τὴν ὁμόῆοχον πῆευρὰν τὴν ΓΖ. 

Τὰ ἄρα ὅμοια στερεὰ παραῆηηηδεπίπεδα ἐν τριπῆασίονι ἤόχῳ ἐστὶ τῶν 
ὁμοηόχων πῆευρῶν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα: Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν τέσσαρεξ εὐθεῖαι 
ἀνάδοχον ὦσιν, ἔσται ὧΞ ἣ πρώτη πρὸΞ τὴν τετάρτην, οὕτω τὸ ἀπὸ 
τῆξ πρώτηΞ στερεὸν παραηηηηεπίπεδον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ δευτέραΞξ 
τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίωΞ ἀναχραφόμενον, ἐπείπερ καὶ ἣ πρώτη πρὸΞ τὴν 
τετάρτην τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ πρὸΞ τὴν δευτέραν. 


ηδ΄. 

Ἰῶν ἴσων στερεῶν παραῆῆηηδεπιπέδων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειξ 
τοῖς ὕψεσιν. καὶ ὧν στερεῶν παραῆηηηηεπιπέδων ἀντιπεπόνθασιν αἱ 
βάσειΞ τοῖΞ ὕψεσιν, ἵσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 

Ἔστω ἴσα στερεὰ παραῆηηηεπίπεδα τὰ ΑΒ, ΓΔ’ ἢέχω, ὅτι τῶν ΑΒ, ΓΔ 
στερεῶν παραηηηηεπιπέδων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειξ τοῖξΞ ὕψεσιν, καί ἐστιν 
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ὼπ ἣ ΕΘ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΓΔ στερεοῦ ὕψοΞ πρὸΞξ 
τὸ τοῦ ΑΒ στερεοῦ ὕψοκ. 

Ἔστωσαν χὰρ πρότερον αἱ ἐφεστηκυῖαι αἱ ΑΗ, ΕΖ, ΛΒ, ΘΚ, ΓΜ. ΝΞ, 
ΟΔ, ΠΡ πρὸΞπ ὀρθὰΞπ ταῖΞ βάσεσιν αὐτῶν᾽ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧΞ ἣ ΕΘ βάσιξ 
πρὸΞ τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτωΞ ἡ ΓΜ πρὸΞ τὴν ΑΗ. Εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΕΘ 
βάσιν τῇ ΝΠ βάσει, ἔστι δὲ καὶ τὸ ΑΒ στερεὸν τῷ ΓΔ στερεῷ ἴσον, ἔσται καὶ 
ἡ ΓΜ τῇ ΑΗ ἴση. τὰ χὰρ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞπ στερεὰ παραηηηΠπεπίπεδα πρὸπ 
ἄηηηῆά ἐστιν ὧξ αἱ βάσειπ. καὶ ἔσται ὧΞ ἣ ΕΘ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΝΠ, οὕτωΞ ἣ 
ΓΜ πρὸΞ τὴν ΑΗ, καὶ φανερόν, ὅτι τῶν ΑΒ, ΓΔ στερεῶν παραηηηηεπιπέδων 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειξ τοῖπ ὕψεσιν. 

Μὴ ἔστω δὴ ἴση ἣ ΕΘ βάσιΞ τῇ ΝΠ 
βάσει, ἀηῆ’ ἔστω μείζων ἣ ΕΘ. ἔστι δὲ 
καὶ τὸ ΑΒ στερεὸν τῷ ΓΔ στερεῷ ἴσον᾽ 
μείζων ἄρα ἐστὶ καὶ ἡἣ ΓΜ τῆΞ ΑΗ. 
κείσθω οὖν τῇ ΑΗ ἴση ἡ ΓΤ, καὶ συμ- 
πεπῆηρώσθω ἀπὸ βάσεωκπ μὲν τῆΞ ΝΠ, 
ὕψουΞπ δὲ τοῦ ΓΤ, στερεὸν παραῆηηῆε- 
πίπεδον τὸ ΦΓ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΑΒ στερεὸν τῷ ΓΔ στερεῷ, ἔξωθεν δὲ 
τὸ ΓΦ, τὰ δὲ ἴσα πρὸΞ τὸ αὐτὸ τὸν 
αὐτὸν ἔχει ἤόχον, ἔστιν ἄρα ὧΞπ τὸ ΑΒ 
στερεὸν πρὸΞ τὸ ΓΦ στερεόν, οὕτωΞ 
τὸ ΓΔ στερεὸν πρὸπ τὸ ΓΦ στερεόν. 

ἀηδ᾽ ὧπ μὲν τὸ ΑΒ στερεὸν πρὸΞ τὸ ΓΦ στερεόν, οὕτωπ ἣ ΕΘ βάσιΞ πρὸΞ 
τὴν ΝΠ βάσιν’ ἰσοὐψῆ χὰρ τὰ ΑΒ, ΓΦ στερεά᾽ ὡΞ δὲ τὸ ΓΔ στερεὸν πρὸπ 
τὸ ΓΦ στερεόν, οὕτωΞπ ἡ ΜΠ βάσιΞξ πρὸΞκ τὴν ΤΠ βάσιν καὶ ἣ ΓΜ πρὸξ τὴν 
ΓΤ᾽ καὶ ὡΞ ἄρα ἡἣ ΕΘ βάσιΞξ πρὸπ τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΜΓ πρὸκπ τὴν ΓΤ. 
ἴση δὲ ἣ ΓΤ τῇ ΑΗ’ καὶ ὧΞπ ἄρα ἡ ΕΘ βάσιξ πρὸΞ τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΜΓ 
πρὸΞ τὴν ΑΗ. τῶν ΑΒ, ΓΔ ἄρα στερεῶν παραῆηηηπεπιπέδων ἀντιπεπόνθασιν 
αἱ βάσειΞ τοῖΞπ ὕψεσιν. 

Πάῆιν δὴ τῶν ΑΒ, ΓΔ στερεῶν παραῆηηῆεπιπέδων ἀντιπεπονθέτωσαν αἱ 
βάσειΞ τοῖΞ ὕψεσιν, καὶ ἔστω ὧΞπ ἣ ΕΘ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτωξπ τὸ 
τοῦ ΓΔ στερεοῦ ὕψοΞξ πρὸπ τὸ τοῦ ΑΒ στερεοῦ ὕψοε᾽ ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΑΒ στερεὸν τῷ ΓΔ στερεῷ. 

Ἔστωσαν ἰχὰρ] πάβιν αἱ ἐφεστηκυῖαι πρὸΞ ὀρθὰπ ταῖξΞ βάσεσιν. καὶ εἰ 
μὲν ἴση ἐστὶν ἣ ΕΘ βάσιξ τῇ ΝΠ βάσει, καί ἐστιν ὧΞ ἣ ΕΘ βάσιξ πρὸΞκ τὴν 
ΝΠ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΓΔ στερεοῦ ὕψοΞ πρὸΞ τὸ τοῦ ΑΒ στερεοῦ ὕψοκ, 
ἴσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ τοῦ ΓΔ στερεοῦ ὕψοΞ τῷ τοῦ ΑΒ στερεοῦ ὕψει. 
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τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων βάσεων στερεά παραηηηηεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ 
ἴσα ἀηηήδοιΞ ἐστίν᾽ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒ στερεὸν τῷ ΓΔ στερεῷ. Μὴ ἔστω 
δὴ ἡ ΕΘ βάσιΞ τῇ ΝΠ [βάσει] ἴση, ἀῆῆ’ ἔστω μείζων ἡ ΕΘ’ μεῖζον ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ τοῦ ΓΔ στερεοῦ ὕψοΞ τοῦ τοῦ ΑΒ στερεοῦ ὕψουΞπ, τουτέστιν ἣ ΓΜ 
τῆΞ ΑΗ. κείσθω τῇ ΑΗ ἴση πάῆιν ἡ ΓΤ, καὶ συμπεπῆηρώσθω ὁμοίωΞξ τὸ ΓΦ 
στερεόν. ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἡ ΕΘ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτωΞ ἡ ΜΓ πρὸ 
τὴν ΑΗ, ἴση δὲ ἡ ΑΗ τῇ ΓΤ, ἔστιν ἄρα ὧὡΞπ ἣ ΕΘ βάσιΞξ πρὸΞ τὴν ΝΠ βάσιν, 
οὕτωΞ ἡ ΓΜ πρὸπ τὴν ΓΤ. 

ἀῆῆ᾽ ὧΞ μὲν ἣ ΕΘ [βάσιπ] πρὸς τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΑΒ στερεὸν 
πρὸΞ τὸ ΓΦ στερεόν᾽ ἰσοὐψῆ χάρ ἐστι τὰ ΑΒ, ΓΦ στερεά᾽ ὧπ δὲ ἡ ΓΜ πρὸπ 
τὴν ΓΤ, οὕτωΞ ἥ τε ΜΠ βάσιΞξ πρὸΞ τὴν ΠΤ βάσιν καὶ τὸ ΓΔ στερεὸν πρὸπ 
τὸ ΓΦ στερεόν. καὶ ὧΞ ἄρα τὸ ΑΒ στερεὸν πρὸπ τὸ ΓΦ στερεόν, οὕτωΞξ τὸ 
ΓΔ στερεὸν πρὸΞ τὸ ΓΦ στερεόν᾽ ἑκάτερον ἄρα τῶν ΑΒ, ΓΔ πρὸΞ τὸ ΓΦ 
τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒ στερεὸν τῷ ΓΔ στερεῷ. 

Μὴ ἔστωσαν δὴ αἱ ἐφεστηκυῖαι αἱ 
ΖΕ, ΒΛ, ΗΑ, ΚΘ, ΞΝ, ΔΟ, ΜΓ, ΡΠ 
πρὸΞπ ὀρθὰΞπ ταῖΞ βάσεσιν αὐτῶν, καὶ 
ἤχθωσαν ἀπὸ τῶν Ζ, Η, Β,. ΚΚ, Ξ, Μ, 
Ρ, Δ σημείων ἐπὶ τὰ διὰ τῶν ΕΘ, ΝΠ 
ἐπίπεδα κάθετοι καὶ συμβαηηέτωσαν 
τοῖξ ἐπιπέδοιΞ κατὰ τὰ Σ, ΤΙ Υ, Φ, 
Χ, Ψ, Ω, ς, καὶ συμπεπῆηρώσθω τὰ 

ς ΖΦ, ΞΩ στερεά᾽ ἠἢέχω, ὅτι καὶ οὕτωπ 
ἴσων ὄντων τῶν ΑΒ, ΓΔ στερεῶν ἀν- 
τιπεπόνθασιν αἱ βάσειΞ τοῖΞ ὕψεσιν, 
καί ἐστιν ὧΞ ἣ ΕΘ βἁσιν πρὸΞ τὴν ΝΠ 
βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΓΔ στερεοῦ ὕψοςπ 
πρὸΞ τὸ τοῦ ΑΒ στερεοῦ ὕψοκ. 

Ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΒ στερεὸν τῷ ΓΔ στερεῷ, ἀῆηῆὰ τὸ μὲν ΑΒ τῷ ΒΤ 
ἐστιν ἴσον᾽ ἐπί τε χὰρ τῆπ αὐτῆΞπ βάσεώξπ εἰσι τῆΞ ΖΚ καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοπ᾽ 
τὸ δὲ ΓΔ στερεὸν τῷ ΔΨ ἐστιν ἴσον᾽ ἐπί τε χὰρ πάῆιν τῆΞ αὐτῆΞ βάσεώωπ 
εἰσι τῆΞ ΡΞ καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοκπ᾽ καὶ τὸ ΒΤ ἄρα στερεὸν τῷ ΔΨ στερεῷ 
ἴσον ἐστίν. ἔστιν ἄρα ὡΞξ ἣ ΖΚ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΞΡ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΔΨ 
στερεοῦ ὕψοΞ πρὸΞπ τὸ τοῦ ΒΤ στερεοῦ ὕψοΞπ. ἴση δὲ ἡ μὲν ΖΚ βάσιΞ τῇ ΕΘ 
βάσει, ἡ δὲ ΞΡ βάσιΞ τῇ ΝΠ βάσει’ ἔστιν ἄρα ὧΞπ ἣ ΕΘ βάσιΞξ πρὸπ τὴν ΝΠ 
βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΔΨ στερεοῦ ὕψοΞ πρὸΞπ τὸ τοῦ ΒΤ στερεοῦ ὕψοΞ. τὰ 
δ᾽ αὐτὰ ὕψη ἐστὶ τῶν ΔΨ, ΒΤ στερεῶν καὶ τῶν ΔΓ, ΒΑ᾽ ἔστιν ἄρα ὧπ ἣ ΕΘ 
βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΔΓ στερεοῦ ὕψοΞ πρὸς τὸ τοῦ ΑΒ 
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στερεοῦ ὕψοπ. τῶν ΑΒ, ΓΔ ἄρα στερεῶν παραηηηδεπιπέδων ἀντιπεπόνθασιν 
αἱ βάσειΞ τοῖΞ ὕψεσιν. 

Πάῆιν δὴ τῶν ΑΒ, ΓΔ στερεῶν παραῆηηῆεπιπέδων ἀντιπεπονθέτωσαν αἱ 
βάσει τοῖΞ ὕψεσιν, καὶ ἔστω ὧὡΞπ ἣ ΕΘ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΝΠ βάσιν, οὕτωπ τὸ 
τοῦ ΓΔ στερεοῦ ὕψοΞξ πρὸπ τὸ τοῦ ΑΒ στερεοῦ ὕψος᾽ ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΑΒ στερεὸν τῷ ΓΔ στερεῷ. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ ἣ ΕΘ βάσιΞ πρὸ τὴν 
ΝΠ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΓΔ στερεοῦ ὕψοΞ πρὸΞ τὸ τοῦ ΑΒ στερεοῦ ὕψοκ, 
ἴση δὲ ἡ μὲν ΕΘ βάσιΞξ τῇ ΖΚ βάσει, ἡ δὲ ΝΠ τῇ ΞΡ, ἔστιν ἄρα ὧξΞ ἡ ΖΚ 
βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΞΡ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΓΔ στερεοῦ ὕψοΞκ πρὸΞ τὸ τοῦ ΑΒ 
στερεοῦ ὕψοΞπ. τὰ δ᾽ αὐτὰ ὕψη ἐστὶ τῶν ΑΒ, ΓΔ στερεῶν καὶ τῶν ΒΤ, ΔΨ' 
ἔστιν ἄρα ὧξπ ἡ ΖΚ βάσιξΞ πρὸΞπ τὴν ΞΡ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΔΨ στερεοῦ ὕψοκπ 
πρὸΞ τὸ τοῦ ΒΤ στερεοῦ ὕψοΞ. τῶν ΒΤ, ΔΨ ἄρα στερεῶν παραηηηδεπιπέδων 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειξ τοῖΞ ὕψεσιν᾽ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΤ στερεὸν τῷ ΔΨ 
στερεῷ. ἀῆηηὰ τὸ μὲν ΒΤ τῷ ΒΑ ἴσον ἐστίν᾽ ἐπί τε χὰρ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωπ 
[εἰσι] τῆΞ ΖΚ καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞπ. τὸ δὲ ΔΨ στερεὸν τῷ ΔΓ στερεῷ ἴσον 
ἐστίν. καὶ τὸ ΑΒ ἄρα στερεὸν τῷ ΓΔ στερεῷ ἐστιν ἴσον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢε΄. 

Ἐὰν ὦσι δύο χωνίαι ἐπίπεδοι ἴσαι, ἐπὶ δὲ τῶν κορυφῶν αὐτῶν 
μετέωροι εὐθεῖαι ἐπισταθῶσιν ἴσαΞκ χωνίαΞ περιέχουσαι μετὰ τῶν 
ἐξ ἀρχῆΞ εὐθειῶν ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, ἐπὶ δὲ τῶν μετεώρων ἢηφθῇ 
τυχόντα σημεῖα, καὶ ἀπ᾽ αὐτῶν ἐπὶ τὰ ἐπίπεδα, ἐν οἷΞ εἰσιν αἱ ἐξ 
ἀρχῆΞ χωνίαι, κάθετοι ἀχθῶσιν, ἀπὸ δὲ τῶν χενομένων σημείων ἐν 
τοῖβ ἐπιπέδοιΞ ἐπὶ τὰΞ ἐξ ἀρχῆΞξΞ χωνίαΞ ἐπιζευχθῶσιν εὐθεῖαι, ἴσας 
δωνίαΞ περιέξουσι μετὰ τῶν μετεώρων. 

Ἔστωσαν δύο χωνίαι εὐθύχραμμοι ἴσαι αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΕΔΖ, ἀπὸ δὲ τῶν Α, Δ 
σημείων μετέωροι εὐθεῖαι ἐφεστάτωσαν αἱ ΑΗ, ΔΜ ἴσαπ χωνίαΞξ περιέχουσιν 
μετὰ τῶν ἐξ ἀρχῆΞπ εὐθειῶν ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν μὲν ὑπὸ ΜΔΕ τῇ ὑπὸ 
ΗΑΒ, τὴν δὲ ὑπὸ ΜΔΖ τῇ ὑπὸ ΠΑΓ, καὶ εἰηδήφθω ἐπὶ τῶν ΑΗ, ΔΜ τυχόντα 
σημεῖα τὰ Η, Μ, καὶ ἤχθωσαν ἀπὸ τῶν Η, Μ σημείων ἐπὶ τὰ διὰ τῶν ΒΑΓ, 
ΕΔΖ ἐπίπεδα κάθετοι αἱ ΗΛ, ΜΝ, καὶ συμβαῆηηέτωσαν τοῖΞ ἐπιπέδοιπ κατὰ 
τὰ Λ, Ν, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΛΑ, ΝΔ: ἢέχω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΗΑΛ χωνία 
τῇ ὑπὸ ΜΔΝ χωνίᾳ. 

Κείσθω τῇ ΔΜ ἴση ἡ ΑΘ, καὶ ἤχθω διὰ τοῦ Θ σημείου τῇ ΗΛ παράηηηῆοΞ 
ἡ ΘΚ. ἡ δὲ ΗΛ κάθετόκ ἐστιν ἐπὶ τὸ διὰ τῶν ΒΑΓ ἐπίπεδον᾽ καὶ ἣ ΘΚ ἄρα 
κάθετόΞ ἐστιν ἐπὶ τὸ διὰ τῶν ΒΑΓ ἐπίπεδον. 
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ἤχθωσαν ἀπὸ τῶν Κ, Ν σημείων ἐπὶ τὰκ ΑΓ, ΔΖ, ΑΒ, ΔΕ εὐθείας κάθετοι 
αἱ ΚΓ, ΝΖ, ΚΒ, ΝΕ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΘΓ, ΓΒ, ΜΖ, ΖΕ. ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆΞξ 
ΘΑ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΘΚ, ΚΑ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞ ΚΑ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν ΚΓ, ΓΑ. καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΘΑ ἄρα ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΘΚ, ΚΓ, ΓΑ. 
τοῖα δὲ ἀπὸ τῶν ΘΚ, ΚΓ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΘΓ᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΘΑ 
ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΘΓ, ΓΑ. ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΘΓΑ χωνία. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ὑπὸ ΔΖΜ χωνία ὀρθή ἐστιν. 

ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΑΓΘ χωνία 
τῇ ὑπὸ ΔΖΜ. ἔστι δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΘΑΓ 
τῇ ὑπὸ ΜΔΖ ἴση. δύο δὴ τρίχωνά ἐ- 
στι τὰ ΜΔΖ, ΘΑΓ δύο χωνίαΞ δυσὶ 
χωνίαιΞ ἴσαΞ ἔχοντα ἑκατέραν ἑκατέ- 
ρᾳ καὶ μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην 
τὴν ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων 
χωνιῶν τὴν ΘΑ τῇ ΜΔ: καὶ τὰκ ἢἤοι- 
πὰΞ ἄρα πῆευρὰπ ταῖΞπ ΠἢοιπαῖΞ πῆευ- 
ραῖΞ ἴσαΞπ ἕξει ἑκατέραν ἑκαρέρᾳ. ἴ- 
ση ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ ΔΖ. ὁμοίωπ δὴ 
δείξομεν, ὅτι καὶ ἡ ΑΒ τῇ ΔΕ ἐστιν 
ἴση. 

ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΑΓ τῇ 
ΔΖ, ἡ δὲ ΑΒ τῇ ΔΕ, δύο δὴ αἱ ΓΑ, ΑΒ 
δυσὶ ταῖπ ΖΔ, ΔΕ ἴσαι εἰσίν. ἀηηὰ καὶ 
χωνία ἡ ὑπὸ ΓΑΒ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΔΕ ἐστιν ἴση βάσιΞ ἄρα ἡ ΒΓ βάσει τῇ 
ΕΖ ἴση ἐστὶ καὶ τὸ τρίχωνον τῷ τριχώνῳ καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖπ ἤοιπαῖπ 
χωνίαιπ᾽ ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΓΒ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΖΕ. ἔστι δὲ καὶ ὀρθὴ ἣ ὑπὸ ΑΓΚ 
ὀρθῇ τῇ ὑπὸ ΔΖΝ ἴση καὶ Ποιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΒΓΚ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΕΖΝ ἐστιν 
ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ ΓΒΚ τῇ ὑπὸ ΖΕΝ ἐστιν ἴση. 

δύο δὴ τρίχωνά ἐστι τὰ ΒΓΚ, ΕΖΝ [τὰΞ] δύο χωνίαΞ δυσὶ χωνίαιΞ ἴσας 
ἔχοντα ἑκατέραν ἑκατέρᾳ καὶ μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην τὴν πρὸπ ταῖπ 
ἴσαιΞ χωνίαιΞ τὴν ΒΓ τῇ ΕΖ᾽ καὶ τὰΞ ἢοιπὰΞ ἄρα πῆευρὰπ ταῖΞ Πἢοιπαῖδπ 
πῆευραῖπ ἴσαπ ἕξουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ ΖΝ. ἔστι δὲ καὶ ἣ ΑΓ τῇ 
ΔΖ ἴση δύο δὴ αἱ ΑΓ, ΓΚ δυσὶ ταῖΞ ΔΖ, ΖΝ ἴσαι εἰσίν: καὶ ὀρθὰπ χωνίαϑΞ 
περιέχουσιν. βάσιΞ ἄρα ἡ ΑΚ βάσει τῇ ΔΝ ἴση ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ 
ΑΘ τῇ ΔΜ, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΘ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΜ. ἀηηὰ τῷ μὲν 
ἀπὸ τῆΞ ΑΘ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΚ, ΚΘ’ ὀρθὴ χὰρ ἣ ὑπὸ ΑΚΘ’ τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆῇΞ ΔΜ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΔΝ, ΝΜ’ ὀρθὴ χὰρ ἣ ὑπὸ ΔΝΜ’ τὰ ἄρα ἀπὸ 


2 ν - 


τῶν ΑΚ, ΚΘ ἴσα ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΔΝ, ΝΜ, ὧν τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΚ ἴσον ἐστὶ 
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τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΝ’ ἢοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΝΜ’ ἴση 
ἄρα ἡ ΘΚ τῇ ΜΝ. 

καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΘΑ, ΑΚ δυσὶ ταῖΞ ΜΔ, ΔΝ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, 
καὶ βάσιΞ ἡ ΘΚ βάσει τῇ ΜΝ ἐδείχθη ἴση, χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ ΘΑΚ χωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΜΔΝ ἐστιν ἴση. Ἐὰν ἄρα ὦσι δύο χωνίαι ἐπίπεδοι ἴσαι καὶ τὰ ἑξῆΞ 
τῆβ προτάσεωξ [ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Πόρισμα ν: Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἑὰν ὦσι δύο χωνίαι 
ἐπίπεδοι ἴσαι, ἐπισταθῶσι δὲ ἐπ᾽ αὐτῶν μετέωροι εὐθεῖαι ἴσαι ἴσαΞξ 
δωνίαΞ περιέχουσαι μετὰ τῶν ἐξ ἀρχῆΞ εὐθειῶν ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, 
αἱ ἀπ᾽ αὐτῶν κάθετοι ἀχόμεναι ἐπὶ τὰ ἐπίπεδα, ἐν οἷΞ εἰσιν αἱ ἐξ 
ἀρχῆΞ χωνίαι, ἴσαι ἀηηήῆαιΞξ εἰσίν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ῆ-΄. 

Ἐὰν τρεῖΞ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ὦσιν, τὸ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸν 
παραῆηηηηεπίπεδον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ μέσηΞ στερεῷ παραῆηηηῆε- 
πιπέδῳ ἰσοπῆεύρῳ μέν, ἰσοχκωνίῳ δὲ τῷ προειρημένῳ. 

Ἔστωσαν τρεῖξ εὐθεῖαι ἀνάδοχον αἱ Α, Β, Γ, ὧπ ἣ Α πρὸπ τὴν Β, οὕτωΞξ 
ἡ Β πρὸκπ τὴν Γ᾽ ἢέχω, ὅτι τὸ ἐκ τῶν Α, Β, Γ στερεὸν ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆπ 
Β στερεῷ ἰσοπῆεύρῳ μέν, ἰσοχωνίῳ δὲ τῷ προειρημένῳ. 

᾿ΕἘκκείσθω στερεὰ χωνία ἣ πρὸΞκ τῷ 
Ε περιεχομένη ὑπὸ τῶν ὑπὸ ΔΕΗ, ΗΕΖ, 
Θ ΖΕΔ, καὶ κείσθω τῇ μὲν Β ἴση ἑκάστη 


ἯΣ-- τῶν ΔΕ, ΗΕ, ΕΖ, καὶ συμπεπῆηρώσθω 
Κ τὸ ΕΚ στερεὸν παραῆηηηδεπίπεδον, τῇ 
ὉΠ... δὲ Α ἴση ἣ ΛΜ, καὶ συνεστάτω πρὸπ 

τῇ ΛΜ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞπ αὐτῇ ση- 
μείῳ τῷ Λ τῇ πρὸΞ τῷ Ε στερεᾷ χωνίᾳ 
ἴση στερεὰ χωνία ἣ περιεχομένη ὑπὸ 
Λ 
Α 


τῶν ΝΛΞ, ΞΛΜ, ΜΛΝ, καὶ κείσθω τῇ 
μὲν Β ἴση ἣ ΛΞ, τῇ δὲ Γ ἴση ἣ ΛΝ. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἣ Α πρὸπ τὴν Β, 

Γ οὕτω ἣ Β πρὸπ τὴν Γ, ἴση δὲ ἣ μὲν 

Α τῇ ΛΜ, ἢ δὲ Β ἑκατέρᾳ τῶν ΛΞ, ΕΔ, 

ἡ δὲ Γ τῇ ΛΝ, ἔστιν ἄρα ὧὡΞ ἣ ΛΜ πρὸκπ τὴν ΕΖ, οὕτωΞ ἣ ΔΕ πρὸΞ τὴν ΛΝ. 

καὶ περὶ ἴσαΞ χωνίαΞ τὰκ ὑπὸ ΝΛΜ, ΔΕΖ αἱ πῆευραὶ ἀντιπεπόνθασιν᾽ ἴσον 

ἄρα ἐστὶ τὸ ΜΝ παραηηηηόχραμμον τῷ ΔΖ παραῆῆηδοχραμάμμῳ. 


νυ] 


39 ΒΕΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 11 


καὶ ἐπεὶ δύο χωνίαι ἐπίπεδοι εὐθύχραμμοι ἴσαι εἰσὶν αἱ ὑπὸ ΔΕΖ, ΝΛΜ, 
καὶ ἐπ᾽ αὐτῶν μετέωροι εὐθεῖαι ἐφεστᾶσιν αἱ ΛΞ, ΕΗ ἴσαι τε ἀῆηήηαιξ καὶ 
ἴσαΞ χωνίαΞ περιέχουσαι μετὰ τῶν ἐξ ἀρχῇπ εὐθειῶν ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, αἱ 
ἄρα ἀπὸ τῶν Η, Ξ σημείων κάθετοι ἀχόμεναι ἐπὶ τὰ διὰ τῶν ΝΛΜ, ΔΕΖ 
ἐπίπεδα ἴσαι ἀηηήῆαιξ εἰσίν ὥστε τὰ ΛΘ, ΕΚ στερεὰ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος 
ἐστίν. 

τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων βάσεων στερεὰ παραηηηπεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοςΞ 
ἴσα ἀηηήδοιΞ ἐστίν ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΘΛ στερεὸν τῷ ΕΚ στερεῷ. καί ἐστι 
τὸ μὲν ΛΘ τὸ ἐκ τῶν Α, Β, Γ στερεόν, τὸ δὲ ΕΚ τὸ ἀπὸ τῆΞκ Β στερεόν᾽ 
τὸ ἄρα ἐκ τῶν Α, Β, Γ στερεὸν παραῆηηδεπίπεδον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ Β 
στερεῷ ἰσοπῆεύρψ μέν, ἰσοχωνίῳ δὲ τῷ προειρημένψ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ῆζ΄. 

Ἐὰν τέσσαρεξ εὐθεῖαι ἀνάβοχον ὦσιν, καὶ τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν στερεὰ 
παραηηηηεπίπεδα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞ ἀναχραφόμενα ἀνάδοχον ἔσται᾽ 
καὶ ἐὰν τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν στερεὰ παραῆηηηδεπίπεδα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞ 
ἀναχραφόμενα ἀνάδοχον ᾧ, καὶ αὐταὶ αἱ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρεξκ εὐθεῖαι ἀνάῆοχον αἱ ΑΒ, ΓΔ, ΕΖ, ΗΘ, ὧΞκ ἣ ΑΒ πρὸς 
τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΗΘ, καὶ ἀναχεχράφθωσαν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΓΔ, 
ΕΖ, ΗΘ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞ κείμενα στερεὰ παραηηηδεπίπεδα τὰ ΚΑ, ΛΓ, 
ΜΕ, ΝΗ᾿ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧὑΞ τὸ ΚΑ πρὸ τὸ ΛΓ, οὕτωΞ τὸ ΜΕ πρὸ τὸ ΝΗ. 

Ἐπεὶ χὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΚΑ στε- 
ρεὸν παραῆηηηηεπίπεδον τῷ ΛΓ, τὸ ΚΑ 
ἄρα πρὸΞ τὸ ΛΓ τριπῆασίονα ἢἤόχον 
ἔχει ἤπερ ἣ ΑΒ πρὸΞκ τὴν ΓΔ. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΜΕ πρὸ τὸ ΝΗ τρι- 
πῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΕΖ πρὸς 
τὴν ΗΘ. 

καί ἐστιν ὧὑΞ ἣ ΑΒ πρὸπ τὴν ΓΔ, 
οὕτωΞ ἣ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΗΘ. καὶ ὡξΞ 
ἄρα τὸ ΑΚ πρὸκ τὸ ΛΓ, οὕτωΞ τὸ ΜΕ 
πρὸΞ τὸ ΝΗ. ᾿ΑηΠηὰ δὴ ἔστω ὧὡΞ τὸ ΑΚ 
στερεὸν πρὸΞπ τὸ ΛΓ στερεόν, οὕτωΞ 
τὸ ΜΕ στερεὸν πρὸ τὸ ΝΗ᾿ ἢέχῳ, ὅτι 
ἐστὶν ὧΞ ἡ ΑΒ εὐθεῖα πρὸΞ τὴν ΓΔ, 
οὕτωΞ ἡ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΗΘ. 

Ἐπεὶ χὰρ πάῆιν τὸ ΚΑ πρὸΞπ τὸ ΛΓ τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἡ ΑΒ 
πρὸΞ τὴν ΓΔ, ἔχει δὲ καὶ τὸ ΜΕ πρὸπ τὸ ΝΗ τριπηασίονα ἤόχον ἤπερ ἣ ΕΖ 
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πρὸΞ τὴν ΗΘ, καί ἐστιν ὧΞ τὸ ΚΑ πρὸκ τὸ ΛΓ, οὕτωΞ τὸ ΜΕ πρὸΞκ τὸ ΝΗ, 
καὶ ὧΞ ἄρα ἣ ΑΒ πρὸΞκ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἡ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΗΘ. 

Ἐὰν ἄρα τέσσαρεξ εὐθεῖαι ἀνάδβοχον ὦσι καὶ τὰ ἑξῆΞ τῆΞ προτάσεωξπ᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢη΄. 

Ἐὰν κύβου τῶν ἀπεναντίον ἐπιπέδων αἱ πῆευραὶ δίχα τμηθῶσιν, 
διὰ δὲ τῶν τομῶν ἐπίπεδα ἐκβῆηηθῇ, ἣ κοινὴ τομὴ τῶν ἐπιπέδων καὶ 
ἢ τοῦ κύβου διάμετροΞ δίχα τέμνουσιν ἀηηήηαΞ. 

Κύβου χὰρ τοῦ ΑΖ τῶν ἀπεναντίον ἐπιπέδων τῶν ΓΖ, ΑΘ αἱ πῆευραὶ δίχα 
τετμήσθωσαν κατὰ τὰ ΚΑ, Λ, Μ, Ν, Ξ, Π, Ο, Ρὶ σημεῖα, διὰ δὲ τῶν τομῶν 
ἐπίπεδα ἐκβεβηήσθω τὰ ΚΝ, ΞΡ, κοινὴ δὲ τομὴ τῶν ἐπιπέδων ἔστω ἣ ΥΣ, 
τοῦ δὲ ΑΖ κύβου διαχώνιοΞ ἣ ΔΗ. ἢέχω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΥΤ τῇ ΤΣ, ἣ 
δὲ ΔΤ τῇ ΤΗ. 

᾿Επεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΔΥ, ΥὙΕ, ΒΣ, 
ΣΗ. καὶ ἐπεὶ παράηηηῆόΞξ ἐστιν ἣ ΔΞ 
τῇ ΟΕ, αἱ ἐναηηὰξ χωνίαι αἱ ὑπὸ ΔΞΥ, 
ΥΟΕ ἴσαι ἀῆηηήηπαιξ εἰσίν. καὶ ἐπεὶ ἴ- 
ση ἐστὶν ἡ μὲν ΔΞ τῇ ΟΕ, ἡ δὲ ΞῪ 
τῇ ΥΟ, καὶ χωνίαπΞ ἴσαπ περιέχουσιν, 
βάσιΞ ἄρα ἣ ΔΥ τῇ ΥΕ ἐστιν ἴση, καὶ 
τὸ ΔΞΥ τρίχωνον τῷ ΟΥ̓ τριχώνψῳ ἐ- 
στὶν ἴσον καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖϑπ 
ἢοιπαῖΞ χωνίαιΞπ ἴσαι᾽ ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ 
ΞΥΔ χωνία τῇ ὑπὸ ΟΥ̓ χωνίᾳ. διὰ 
δὴ τοῦτο εὐθεῖά ἐστιν ἣ ΔΥΕ. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ΒΣΗ εὐθεῖά ἐστιν, καὶ 
ἴση ἣ ΒΣ τῇ ΣΗ. 

καὶ ἐπεὶ ἣ ΓΑ τῇ ΔΒ ἴση ἐστὶ καὶ παράῆηηῆοΞπ, ἀηηὰ ἡ ΓΑ καὶ τῇ ΕΗ ἴση 
τέ ἐστι καὶ παράηηηῆοΞπ, καὶ ἣ ΔΒ ἄρα τῇ ΕΗ ἴση τέ ἐστι καὶ παράηηηῆοκπ. 
καὶ ἐπιζευχνύουσιν αὐτὰ εὐθεῖαι αἱ ΔΕ, ΒΗ’ παράηηηῆοΞξ ἄρα ἐστὶν ἡ ΔΕ τῇ 
ΒΗ. ἴση ἄρα ἡ μὲν ὑπὸ ΕΔΤ χωνία τῇ ὑπὸ ΒΗΤ᾽ ἐναηηὰξ χάρ᾽ ἡ δὲ ὑπὸ ΔΤῪ 
τῇ ὑπὸ ΗΤΣ. δύο δὴ τρίχωνά ἐστι τὰ ΔΤΥ, ΗΤΣ τὰπΞ δύο χωνίαΞ ταῖπ δυσὶ 
χωνίαιπ ἴσαΞ ἔχοντα καὶ μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην τὴν ὑποτείνουσαν 
ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων χωνιῶν τὴν ΔΥῪ τῇ ΗΣ᾽ ἡμίσειαι χάρ εἰσι τῶν ΔΕ, ΒΗ’ 
καὶ τὰκ ἢοιπὰΞπ πῆευρὰπ ταῖΞ ἢοιπαῖΞπ πῆευραῖΞξ ἴσαΞ ἕξει. ἴση ἄρα ἡἣ μὲν 
ΔΤ τῇ ΤΗ, ἡ δὲ ΥΤ τῇ ΤΣ. 
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Ἐὰν ἄρα κύβου τῶν ἀπεναντίον ἐπιπέδων αἱ πῆευραὶ δίχα τμηθῶσιν, διὰ 
δὲ τῶν τομῶν ἐπίπεδα ἐκβῆηθῇ, ἣ κοινὴ τομὴ τῶν ἐπιπέδων καὶ ἣ τοῦ κύβου 
διάμετροΞ δίχα τέμνουσιν ἀηηήπαπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ηθ΄. 

Ἐὰν ᾧ δύο πρίσματα ἰσουψῆ, καὶ τὸ μὲν ἔχῇ βάσιν παραῆῆη- 
ἢόχραμμον, τὸ δὲ τρίχωνον, διπῆάσιον δὲ ἢ τὸ παραῆῆηδόχραμμον 
τοῦ τριχώνου, ἴσα ἔσται τὰ πρίσματα. 

Ἔστω δύο πρίσματα ἰσοὐύψῆ τὰ ΑΒΓΔΕΖ, ΗΘΚΛΜΝ, καὶ τὸ μὲν ἐχέτω 
βάσιν τὸ ΑΖ παραηῆηηόχραμμον, τὸ δὲ τὸ ΗΘΚ τρίχωνον, διπῆάσιον δὲ 
ἔστω τὸ ΑΖ παραηηηδόχραμμον τοῦ ΗΘΚ τριχώνου᾽ ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΑΒΓΔΕΖ πρίσμα τῷ ΗΘΚΛΜΝ πρίσματι. 

Συμπεπῆηρώσθω χὰρ τὰ ΑΞ, ΗΟ 
στερεά. ἐπεὶ διπῆάσιόν ἐστι τὸ ΑΖ 
παραῆηηηόχραμμον τοῦ ΗΘΚ τριχύ- 
νου, ἔστι δὲ καὶ τὸ ΘΚ παραῆηηήό- 
ἄραμμον διπῆάσιον τοῦ ΗΘΚ τριχύ- 
νου, ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΖ παραῆῆη- 
ἠόχραμμον τῷ ΘΚ παραηηηηοχράμμῳ. 
τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα στερε- 
ἃ παραηηηπεπίπεδα καὶ ὑπὸ τὸ αὐτὸ 
ὕψοπ ἴσα ἀηηήῆοιΞ ἐστίν᾽ ἴσον ἄρα ἐ- 
στὶ τὸ ΑΞ στερεὸν τῷ ΗΟ στερεῷ. 

καί ἐστι τοῦ μὲν ΑΞ στερεοῦ ἥ- 
μισυ τὸ ΑΒΓΔΕΖ πρίσμα, τοῦ δὲ ΗΟ 
στερεοῦ ἥμισυ τὸ ΗΘΚΛΜΝ πρίσμα᾽ 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔΕΖ πρίσμα τῷ 
ΗΘΚΛΜΝ πρίσματι. 

Ἐὰν ἄρα ᾧ δύο πρίσματα ἰσοὐψῆ, καὶ τὸ μὲν ἔχῇ βάσιν παραῆῆηδόχραμ- 
μον, τὸ δὲ τρίχωνον, διπῆάσιον δὲ ἢ τὸ παραῆῆηδόχραμμον τοῦ τριχώνου, 
ἴσα ἔστὶ τὰ πρίσματα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ 


ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 12 


ΣΤΟΙΧΕΙΑ 


ΒΙΒΛΙΟ 12 
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͵ 


α΄. 

Τὰ ἐν τοῖΞ κύκῆοιΞ ὅμοια ποῆύχωνα πρὸΞ ἄηῆηῆά ἐστιν ὡΞ τὰ 
ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετράχωνα. 

Ἔστωσαν κύκῆοι οἱ ΑΒΓ, ΖΗΘ, καὶ ἐν αὐτοῖΞ ὅμοια ποῆηύχωνα ἔστω τὰ 
ΑΒΓΔΕ, ΖΗΘΚΛ, διάμετροι δὲ τῶν κύκῆων ἔστωσαν ΒΜ, ΗΝ: ἢέχω, ὅτι ἐστὶν 
ὼπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΜ τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΝ τετράχωνον, οὕτωπ 
τὸ ΑΒΓΔΕ ποῆύχωνον πρὸΞ τὸ ΖΗΘΚΛ ποηύχωνον. 

Ἐπεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΒΕ, ΑΜ, ΗΛ, 
ΖΝ. καὶ ἐπεὶ ὅμοιον τὸ ΑΒΓΔΕ ποήύ- 
ὅωνον τῷ ΖΗΘΚΛ ποῆυχώνῳ, ἴση ἐστὶ 


καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΕ χωνία τῇ ὑπὸ ΗΖΛ, Λ 
καί ἐστιν ὧΞ ἣ ΒΑ πρὸπ τὴν ΑΕ, οὕ- ᾿ 
τω ἡ ΗΖ πρὸΞ τὴν ΖΛ. δύο δὴ τρί- Ν 


χωνά ἐστι τὰ ΒΑΕ, ΗΖΛ μίαν χωνίαν 
μιᾷ χωνίᾳ ἴσην ἔχοντα τὴν ὑπὸ ΒΑΕ 
τῇ ὑπὸ ΗΖΛ, περὶ δὲ τὰκ ἴσαπ χωνί- 
αΞ τὰΞ πῆευρὰπ ἀνάδοχον᾽ ἰσοχώνιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον τῷ ΖΗΛ Θ 
τριχώνῳ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΑΕΒ 
χωνία τῇ ὑπὸ ΖΛΗ. 

ἀηῆ᾽ ἣ μὲν ὑπὸ ΑΕΒ τῇ ὑπὸ ΑΜΒ 
ἐστιν ἴση᾽ ἐπὶ χὰρ τῆΞπ αὐτῆΞ περι- Ε 
φερείαπ βεβήκασιν᾽ ἣ δὲ ὑπὸ ΖΛΗ τῇ 
ὑπὸ ΖΝΗ: καὶ ἣ ὑπὸ ΑΜΒ ἄρα τῇ ὑπὸ 
ΖΝΗ ἐστιν ἴση. ἔστι δὲ καὶ ὀρθὴ ἣ Μ 
ὑπὸ ΒΑΜ ὀρθῇ τῇ ὑπὸ ΗΖΝ ἴση᾽ καὶ 
ἡ Ποιπὴ ἄρα τῇ Ποιπῇ ἐστιν ἴση. ἰ- 
σοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΜ τρίχωνον 
τῷ ΖΗΝ τρίχωνῳψ. ἀνάῆδοχον ἄρα ἐ- 
στὶν ὧπ ἣ ΒΜ πρὸκ τὴν ΗΝ, οὕτωΞ ἣ Γ Δ 
ΒΑ πρὸπ τὴν ΗΖ. 

ἀηηὰ τοῦ μὲν τῆΞ ΒΜ πρὸΞ τὴν ΗΝ ἢἤόχον διπῆασίων ἐστὶν ὁ τοῦ ἀπὸ 
τῆβς ΒΜ τετραχώνου πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΝ τετράχωνον, τοῦ δὲ τῆΞ ΒΑ 
πρὸΞ τὴν ΗΖ διπηασίων ἐστὶν ὁ τοῦ ΑΒΓΔΕ ποῆυχώνου πρὸΞ τὸ ΖΗΘΚΛ 
ποηύχωνον᾽ καὶ ὧΞ ἄρα τὸ ἁπὸ τῆΞπΞ ΒΜ τετράχωνον πρὸπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΝ 
τετράχωνον, οὕτωΞ τὸ ΑΒΓΔΕ ποῆύχωνον πρὸΞ τὸ ΖΗΘΚΛ ποηύχωνον. 

Τὰ ἄρα ἐν τοῖΞξ κύκῆοιΞ ὅμοια ποῆύχωνα πρὸΞπ ἄηηηῆά ἐστιν ὧπ τὰ ἀπὸ 
τῶν διαμέτρων τετράχωνα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Οἱ κύκῆοι πρὸ ἀδῆήδουΞ εἰσὶν ὧὼΞ τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τε- 
τράχωνα. 


Ἔστωσαν κύκῆοι οἱ ΑΒΓΔ, ΕΖΗΘ, διάμετροι δὲ αὐτῶν [ἔστωσαν] αἱ ΒΔ, 
ΖΘ’ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧὡΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞκ πρὸΞ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτωΞξ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΒΔ τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΘ τετράχωνον. 

Εἰ χὰρ μή ἐστιν ὧΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸ τὸν ΕΖΗΘ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΒΔ τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΘ, ἔσται ὡΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ πρὸκ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΘ, οὕτωΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ ἤτοι πρὸΞ ἔπασσόν τι τοῦ ΕΖΗΘ κύκηῆου 
χωρίον ἢ πρὸπ μεῖζον. 

ἔστω πρότερον πρὸΞ ἔπασσον τὸ 
Σ. και ἐχχεχράφθω εἰΞ τὸν ΕΖΗΘ κύ- 
κῆον τετράχωνον τὸ ΕΖΗΘ. τὸ δὴ 
ἐχχεχραμμένον τετράχωνον μεῖζόν ἐ- 
στιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ ΕΖΗΘ κύκηου, 
ἐπειδήπερ ἐὰν διὰ τῶν Ε, Ζ, Η. Θ 
σημείων ἐφαπτομέναΞπ [εὐθείαΞ] τοῦ 
κύκῆου ἀχάχωμεν, τοῦ περιχραφομέ- 
νου περὶ τὸν κύκῆον τετραχώνου ἥ- 
μισύ ἐστι τὸ ΕΖΗΘ τετράχωνον, τοῦ 
δὲ περιχραφέντοΞ τετραχώνου ἐῆάτ- 
των ἐστὶν ὁ κύκῆοΞπ᾽ ὥστε τὸ ΕΖΗΘ 
ἐχχεχραμμένον τετράχωνον μεῖζόν ἐ- 
στι τοῦ ἡμίσεωΞ τοῦ ΕΖΗΘ κύκηου. 

τετμήσθωσαν δίχα αἱ ΕΖ, ΖΗ, ΗΘ, 
ΘΕ περιφέρειαι κατὰ τὰ Κ, Λ, ΜΙ. Ν 
σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΕΚ, ΚΖ, 
ΖΛ, ΛΗ, ΗΜ, ΜΘ, ΘΝ, ΝΕ’: καὶ ἕκα- 
στον ἄρα τῶν ΕΚΖ, ΖΛΗ, ΗΜΘ, ΘΝΕ 
τριχώνων μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ 
καθ᾽ ἑαυτὸ τμήματοΞπ τοῦ κύκηῆου, ἐ- 
πειδήπερ ἐὰν διὰ τῶν Κ, ΔΛ, Μ,. Ν 
σημείων ἐφαπτομέναΞπ τοῦ κύκῆου ἀ- 
δάχωμεν καὶ ἀναπῆηρώσωμεν τὰ ἐπὶ 
τῶν ΕΖ, ΖΗ, ΗΘ, ΘΕ εὐθειῶν παραῆ- 
ἢηηόχραμμα, ἕκαστον τῶν ΕΚΖ, ΖΛΗ, 
ΗΜΘ, ΘΝΕ τριχώνων ἥμισυ ἔσται τοῦ 
καθ᾽ ἑαυτὸ παραῆηῆηηδοχράμμου, ἀηῆὰ 
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τὸ καθ᾽ ἑαυτὸ τμῆμα ἔπαττόν ἐστι τοῦ παραῆηηδοχράμμου ὥστε ἕκαστον 
τῶν ΕΚΖ, ΖΛΗ, ΗΜΘ, ΘΝΕ τριχώνων μεῖζόν ἐστι τοῦ ἡμίσεωΞ τοῦ καθ᾽ 
ἑαυτὸ τμήματοΞ τοῦ κύκῆου. τέμνοντεΞ δὴ τὰΞπ ὑποῆειπομέναξ περιφερεί- 
απ δίχα καὶ ἐπιζευχνύντεΞ εὐθείαΞ καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντεΞ καταῆείψομέν 
τινα ἀποτμήματα τοῦ κύκῆου, ἃ ἔσται ἐδάσσονα τῆΞ ὑπεροχῆπ, ἢ ὑπερέχει 
ὁ ΕΖΗΘ κύκῆοΞ τοῦ Σ χωρίου. 

ἐδείχθη χὰρ ἐν τῷ πρώτῳ θεωρήματι τοῦ δεκάτου βιβηίου, ὅτι δύο με- 
χεθῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, ἐὰν ἀπὸ τοῦ μείζονοΞ ἀφαιρεθῇ μεῖζον ἢ τὸ 
ἥμισυ καὶ τοῦ καταῆειπομένου μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ τοῦτο ἀεὶ χίχνη- 
ται, Πειφθήσεταί τι μέχεθοΞκ, ὃ ἔσται ἔῆασσον τοῦ ἐκκειμένου ἐδπάσσονοπ 
μεχέθουκ. 

ἢεῆείφθω οὖν, καὶ ἔστω τὰ ἐπὶ τῶν ΕΚ, ΚΖ, ΖΛ, ΛΗ, ΗΜ, ΜΘ, ΘΝ, 
ΝΕ τμήματα τοῦ ΕΖΗΘ κύκδϑου ἐπάττονα τῆΞ ὑπεροχῆπ, ἣ ὑπερέχει ὁ ΕΖΗΘ 
κύκῆοΞκ τοῦ Σ χωρίου. 

ἢοιπὸν ἄρα τὸ ΕΚΖΛΗΜΘΝ ποηύχωνον μεῖζόν ἐστι τοῦ Σ χωρίου. ἐχχε- 
ἀράφθω καὶ εἰ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον τῷ ΕΚΖΛΗΜΘΝ ποῆυχώνῳ ὅμοιον ποηύχω- 
νον τὸ ΑΞΒΟΓΠΔΡ' ἔστιν ἄρα ὧΞξ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ 
τῆΞπ ΖΘ τετράχωνον, οὕτωΞ τὸ ΑΞΒΟΓΠΔΡ ποῆηύχωνον πρὸΞ τὸ ΕΚΖΛΗΜΘΝ 
ποηύχωνον. 

ἀηηὰ καὶ ὧΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΒΔ τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΘ, οὕτωΞ 
ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸπ τὸ Σ χωρίον᾽ καὶ ὼὡΞ ἄρα ὁ ΑΒΓΔ κύὐύκῆοΞκ πρὸ τὸ Σ 
χωρίον, οὕτω τὸ ΑΞΒΟΓΠΔΡ ποῆύχωνον πρὸΞ τὸ ΕΚΖΛΗΜΘΝ ποῆύχωνον᾽ 
ἐναῆηὰξ ἄρα ὧπ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοπ πρὸΞ τὸ ἐν αὐτῷ ποῆύχωνον, οὕτωΞ τὸ Σ 
χωρίον πρὸς τὸ ΕΚΖΛΗΜΘΝ ποῆηύχωνον. μείζων δὲ ὁ ΑΒΓΔ κύὐκῆοΞ τοῦ ἐν 
αὐτῷ ποῆυχώνου: μεῖζον ἄρα καὶ τὸ Σ χωρίον τοῦ ΕΚΖΛΗΜΘΝ ποῆυχώνου. 
ἀηηὰ καὶ ἔῆαττον᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἐστὶν ὧΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ 
τετράχωνον πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΘ, οὕτωΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸπ ἔπασσόν τι 
τοῦ ΕΖΗΘ κύκῆου χωρίον. 

ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ὧΞ τὸ ἀπὸ ΖΘ πρὸΞ τὸ ἀπὸ ΒΔ, οὕτως ὁ 
ΕΖΗΘ κύκῆοΞκ πρὸΞ ἔπασσόν τι τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου χωρίον. Λέχω δή, ὅτι οὐδὲ 
ὧὼπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ πρὸκ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΘ, οὕτωΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸΞ μεῖζόν 
τι τοῦ ΕΖΗΘ κύκῆου χωρίον. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω πρὸπ μεῖζον τὸ Σ. ἀνάπαδῆιν ἄρα [ἐστὶν] ὧΞπ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΘ τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΒ, οὕτωΞξ τὸ Σ χωρίον πρὸΞπ τὸν 
ΑΒΓΔ κύκῆον. ἀῆπ᾿’ ὧπ τὸ Σ χωρίον πρὸΞπ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον, οὕτω ὁ ΕΖΗΘ 
κύκῆοπ πρὸΞ ἔδαττόν τι τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου χωρίον καὶ ὧπ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆπ 
ΖΘ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ, οὕτωΞ ὁ ΕΖΗΘ κύκῆοΞ πρὸκπ ἔπασσόν τι τοῦ ΑΒΓΔ 
κύκῆου χωρίον᾽ ὅπερ ἀδύνατον ἐδείχθη. 
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οὐκ ἄρα ἐστὶν ὧὡΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΖΘ, 
οὕτωΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸΞ μεῖζόν τι τοῦ ΕΖΗΘ κύκῆου χωρίον. ἐδείχθη 
δέ, ὅτι οὐδὲ πρὸΞ ἔπασσον᾽ ἔστιν ἄρα ὡΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ τετράχωνον πρὸπ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΘ, οὕτωΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞπ πρὸΞ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον. Οἱ ἄρα 
κύκῆοι πρὸς ἀηῆήῆουΞπ εἰσὶν ὧὡΞ τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετράχωνα᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

Λ ἢ μμ α΄: λΛέχῳ δή, ὅτι τοῦ Σ χωρίου μείζονοΞ ὄντοΞπ τοῦ ΕΖΗΘ 
κύκῆου ἐστὶν ὧπ τὸ Σ χωρίον πρὸΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον, οὕτωΞπ ὁ ΕΖΗΘ κύκῆοκπ 
πρὸςΞ ἔδαττόν τι τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου χωρίον. 

[εχονέτω χὰρ ὡξΞ τὸ Σ χωρίον πρὸΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον, οὕτω ὁ ΕΖΗΘ 
κύκῆοΞ πρὸπ τὸ Τ χωρίον. ἢέχω, ὅτι ἔδαττόν ἐστι τὸ Τ χωρίον τοῦ ΑΒΓΔ 
κύκῆου. ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧΞ τὸ Σ χωρίον πρὸΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον, οὕτωΞ ὁ 
ΕΖΗΘ κύκῆοΞκ πρὸπ τὸ Τ χωρίον, ἐναῆηάξ ἐστιν ὧΞ τὸ Σ χωρίον πρὸπ τὸν 
ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτωΞ ὁ ΑΒΓΔ κύὐύκῆοΞ πρὸ τὸ Τ χωρίον. μεῖζον δὲ τὸ Σ 
χωρίον τοῦ ΕΖΗΘ κύκῆου᾽ μείζων ἄρα καὶ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ τοῦ Τ χωρίου. 

ὥστε ἐστὶν ὧΞπ τὸ Σ χωρίον πρὸΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον, οὕτωΞ ὁ ΕΖΗΘ κύκῆοςΞ 
πρὸΞ ἔδαττόν τι τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου χωρίον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


Πᾶσα πυραμὶΞ τρίχωνον ἔχουσα βάσιν διαιρεῖται εἰΞ δύο πυρα- 
μίδαΞ ἴσαΞ τε καὶ ὁμοίαΞ ἀῆῆήδαιΞξ καὶ [ὁμοία 5] τῇ ὅῆῇ τριχώνουξΞ 
ἐχουσαξΞ βάσειΞ καὶ εἰΞ δύο πρίσματα ἴσα᾽ καὶ τὰ δύο πρίσματα 
μείζονά ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τῆΞ ὅῆηΞ πυραμίδοκ. 

Ἔστω πυραμίΞ, ἧπ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΒΓ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 
Δ σημεῖον᾽ ἤέχω, ὅτι ἣ ΑΒΓΔ πυραμὶπ διαιρεῖται εἰΞ δύο πυραμίδαΞ ἴσα 
ἀηηήῆαιπ τριχώνουΞ βάσει ἐχούσαξ καὶ ὁμοίαπΞ τῇ δηῇ καὶ εἰΞ δύο πρίσματα 
ἴσα καὶ τὰ δύο πρίσματα μείζονά ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τῆΞ ὅῆηΞ πυραμίδοκ. 

Τετμήσθωσαν χὰρ αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ, ΑΔ, ΔΒ. ΔΓ δίχα κατὰ τὰ Ε, Ζ, Η, Θ, 
Κ, Λ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΘΕ, ΕΗ, ΗΘ, ΘΚ, ΚΛ, ΛΘ, ΚΖ, ΖΗ. ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΑΕ τῇ ΕΒ, ἡ δὲ ΑΘ τῇ ΔΘ, παράηηηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἣ ΕΘ 
τῇ ΔΒ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΘΚ τῇ ΑΒ παράηηηῆόκ ἐστιν. 

παραηηηηόχραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΘΕΒΚ’ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΚ τῇ ΕΒ. ἀηηὰ 
ἡ ΕΒ τῇ ΕΑ ἐστιν ἴση καὶ ἣ ΑΕ ἄρα τῇ ΘΚ ἐστιν ἴση. ἔστι δὲ καὶ ἣ ΑΘ τῇ 
ΘΔ ἴση δύο δὴ αἱ ΕΑ, ΑΘ δυσὶ ταῖΞ ΚΘ, ΘΔ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ" 
καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΕΑΘ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΚΘΔ ἴση: βάσιΞ ἄρα ἣ ΕΘ βάσει τῇ ΚΔ 
ἐστιν ἴση. ἴσον ἄρα καὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΕΘ τρίχωνον τῷ ΘΚΔ τριχώνῳ. 
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διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΑΘΗ τρί- 
χωνον τῷ ΘΛΔ τριχώνῳ ἴσον τέ ἐστι 
καὶ ὅμοιον. καὶ ἐπεὶ δύο εὐθεῖαι ἁ- 
πτόμεναι ἀῆῆήῆων αἱ ΕΘ, ΘΗ παρὰ 
δύο εὐθείαΞ ἁπτομέναΞ ἀῆῆηήῆων τὰΞ 
ΚΔ, ΔΛ εἰσιν οὐκ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ 
οὖσαι, ἴσα χωνίαΞ περιέξουσιν. ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΕΘΗ χωνία τῇ ὑπὸ 
ΚΔΛ χωνίᾳ. καὶ ἐπεὶ δύο εὐθεῖαι αἱ 
ΕΘ, ΘΗ δυσὶ ταῖΞ ΚΔ, ΔΛ ἴσαι εἰ- 
σὶν ἑκατέρα εκατέρᾳ, καὶ χωνία ἣ ὑ- 
πὸ ΕΘΗ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΚΔΛ ἐστιν ἴση, 
βάσιΞ ἄρα ἣ ΕΗ βάσει τῇ ΚΛ ἰέστιν] 
ἴση ἴσον ἄρα καὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΕΘΗ 
τρίχωνον τῷ ΚΔΛ τριχώνῳ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΑΕΗ τρί- 
χωνον τῷ ΘΚΛ τριχώνῳ ἴσον τε καὶ 
ὅμοιόν ἐστιν. ἡ ἄρα πυραμίξ, ἧπ βά- 
σι μέν ἐστι τὸ ΑΕΗ τρίχωνον, κορυ- 
φὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον, ἴση καὶ ὁμοία 
ἐστὶ πυραμίδι, ἧξπ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ 
ΘΚΛ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ ση- 
μεῖον. 

καὶ ἐπεὶ τριχώνου τοῦ ΑΔΒ παρὰ μίαν τῶν πἢευρῶν τὴν ΑΒ ἧκται ἡ 
ΘΚ, ἰσοχώνιόν ἐστι τὸ ΑΔΒ τρίχωνον τῷ ΔΘΚ τριχώνψῳ, καὶ τὰΞ πῆευρὰξΞ 
ἀνάδοχον ἔχουσιν᾽ ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΔΒ τρίχωνον τῷ ΔΘΚ τριχώνῳ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ μὲν ΔΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΚΛ τριχώνῳ ὅμοιόν ἐστιν, τὸ δὲ 
ΑΔΓ τῷ ΔΛΘ. 

καὶ ἐπεὶ δύο εὐθεῖαι ἁπτόμεναι ἀηῆήῆων αἱ ΒΑ, ΑΓ παρὰ δύο εὐθείαςΞ 
ἁπτομέναΞ ἀηηήδων τὰκ ΚΘ, ΘΛ εἰσιν οὐκ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ, ἴσαΞπ χωνίαΞ 
περιέξουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΑΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΚΘΛ. καί ἐστιν ὧπ 
ἡ ΒΑ πρὸΞ τὴν ΑΓ, οὕτωΞ ἣ ΚΘ πρὸΞ τὴν ΘΛ᾽ ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον τῷ ΘΚΛ τριχώνψ. καὶ πυραμὶΞ ἄρα, ἧξπ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον, ὁμοία ἐστὶ πυραμίδι, ἧΞξΞ βάσιξΞ μέν ἐστι 
τὸ ΘΚΛ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον. 

ἀδῆὰ πυραμίΞπ, ἧΞξ βάσιΞ μέν [ἐστι] τὸ ΘΚΛ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 
Δ σημεῖον, ὁμοία ἐδείχθη πυραμίδι, ἣΞ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΕΗ τρίχωνον, 
κορυφὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον. ἑκατέρα ἄρα τῶν ΑΕΗΘ, ΘΚΛΔ πυραμίδων ὁμοία 
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ἐστὶ τῇ ὅῆῃ τῇ ΑΒΓΔ πυραμίδι. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΖ τῇ ΖΓ, διπῆάσιόν ἐστι τὸ ΕΒΖΗ παραῆηηηήό- 
ζραμμον τοῦ ΗΖΓ τριχώνου. καὶ ἐπεὶ, ἐὰν ἢ δύο πρίσματα ἰσουψῆ, καὶ 
τὸ μὲν ἔχῃ βάσιν παραῆῆηπόχραμμον, τὸ δὲ τρίχωνον, διπῆάσιον δὲ ἢ τὸ 
παραηηηηόχραμμον τοῦ τριχώνου, ἴσα ἐστὶ τὰ πρίσματα, ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ πρίσμα τὸ περιεχόμενον ὑπὸ δύο μὲν τριχώνων τῶν ΒΚΖ, ΕΘΗ, τριῶν δὲ 
παραῆηηηοχράμμων τῶν ΕΒΖΗ, ΕΒΚΘ, ΘΚΖΗ τῷ πρισματι τῷ περιεχομένῳ 
ὑπὸ δύο μὲν τριχώνων τῶν ΗΖΓ, ΘΚΛ, τριῶν δὲ παραηπηδοχράμμων τῶν 
ΚΖΓΛ, ΛΓΗΘ, ΘΚΖΗ. 

καὶ φανερόν, ὅτι ἑκάτερον τῶν πρισμάτων, οὗ τε βάσιΞ τὸ ΕΒΖΗ παραῆ- 
ἢηδόχραμμον, ἀπεναντίον δὲ ἡ ΘΚ εὐθεῖα, καὶ οὗ βάσιΞ τὸ ΗΖΓ τρίχωνον, 
ἀπεναντίον δὲ τὸ ΘΚΛ τρίχωνον, μεῖζόν ἐστιν ἑκατέραΞ τῶν πυραμίδων, 
ὧν βάσειΞ μὲν τὰ ΑΕΗ, ΘΚΛ τρίχωνα, κορυφαὶ, δὲ τὰ Θ, Δ σημεῖα, ἐπει- 
δήπερ [καί] ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὰκ ΕΖ, ΕΚ εὐθείαΞ, τὸ μὲν πρίσμα, οὗ βάσιΞ 
τὸ ΕΒΖΗ παραηηηηόχραμμον, ἀπεναντίον δὲ ἡ ΘΚ εὐθεῖα, μεῖζόν ἐστι τῆΞ 
πυραμίδοΞ, ἣΞ βάσιΞ τὸ ΕΒΖ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Κ σημεῖον. 

ἀῆῆ᾽ ἡ πυραμίΞ, ἧπ βάσιΞ τὸ ΕΒΖ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Κ σημεῖον, 
ἴση ἐστὶ πυραμίδι, ἣΞ βάσιΞ τὸ ΑΕΗ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον" 
ὑπὸ χὰρ ἴσων καὶ ὁμοίων ἐπιπέδων περιέχονται. ὥστε καὶ τὸ πρίσμα, οὗ 
βάσιΞ μὲν τὸ ΕΒΖΗ παραηηηπδόχραμμον, ἀπεναντίον δὲ ἡ ΘΚ εὐθεῖα, μεῖζόν 
ἐστι πυραμίδοπ, ἧπ βάσιΞ μὲν τὸ ΑΕΗ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον. 

ἴσον δὲ τὸ μὲν πρίσμα, οὗ βάσιΞ τὸ ΕΒΖΗ παραῆηηδόχραμμον, ἀπεναν- 
τίον δὲ ἡ ΘΚ εὐθεῖα, τῷ πρίσματι, οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΗΖΓ τρίχωνον, ἀπε- 
ναντίον δὲ τὸ ΘΚΛ τρίχωνον᾽ ἡ δὲ πυραμίξΞ, ἧξπ βάσιΞ τὸ ΑΕΗ τρίχωνον, 
κορυφὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον, ἴση ἐστὶ πυραμίδι, ἧἣΞ βάσιΞ τὸ ΘΚΛ τρίχωνον, 
κορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον. τὰ ἄρα εἰρημένα δύο πρίσματα μείζονά ἐστι τῶν 
εἰρημένων δύο πυραμίδων, ὧν βάσειΞ μὲν τὰ ΑΕΗ, ΘΚΛ τρίχωνα, κορυφαὶ 
δὲ τὰ Θ, Δ σημεῖα. 

Ἡ ἄρα ὅδη πυραμίϑξ, ἧΞπ βάσιΞξ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον, 
διήρηται εἴΞΞ τε δύο πυραμίδαΞ ἴσαΞ ἀῆῆήδαιπ [καὶ ὁμοίαπ τῇ ὅῆῃ) καὶ εἰΞ 
δύο πρίσματα ἴσα, καὶ τὰ δύο πρίσματα μείζονά ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τῆΞ ὅδῆηπ 
πυραμίδοπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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δ΄. 

Ἐὰν ὦσι δύο πυραμίδεΞ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ τριχώνουΞ ἔχουσαι 
βάσει, διαιρεθῇ δὲ ἑκατέρα αὐτῶν εἴΞςΞ τε δύο πυραμίδα ἴσαξπ 
ἀηῆήῆαιξΞ καὶ ὁμοίαΞ τῇ ὅηῃ καὶ εἰΞ δύο πρίσματα ἴσα, ἔσται ὧΞξΞ ἣ 
τῆξ μιᾶΞ πυραμίδοΞ βάσιΞ πρὸΞ τὴν τῆΞ ἑτέραΞ πυραμίδος βάσιν, 
οὕτωΞξ τὰ ἐν τῇ μιᾷ πυραμίδι πρίσματα πάντα πρὸΞ τὰ ἐν τῇ ἑτάρᾳ 
πυραμίδι πρίσματα πάντα ἰσοπῆηθῇ. 


Ἔστωσαν δύο πυραμίδες ὑπὸ τὸ 
αὐτὸ ὕψοΞ τριχώνουΞπ ἔχουσαι βάσειξ 
τὰΞ ΑΒΓ, ΔΕΖ, κορυφὰΞπ δὲ τὰ Η,Θ 
σημεῖα, καὶ διῃρήσθω ἑκατέρα αὐτῶν 
εἴθ τε δύο πυραμίδαπ ἴσαΞ ἀηηήδαιπ 
καὶ ὁμοία τῇ ὅῆῃ καὶ εἰΞ δύο πρί- 
σματα ἴσα᾽ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧΞ ἣ ΑΒΓ 
βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ τὰ 
ἐν τῇ ΑΒΓΗ πυραμίδι πρίσματα πάν- 
τα πρὸπ τὰ ἐν τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι πρί- 
σματα ἰσοπῆηθῆ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΒΞ τῇ 
ΞΓ, ἣ δὲ ΑΛ τῇ ΛΓ, παράηηηῆοΞ ἄ- 
ρα ἐστὶν ἣ ΛΞ τῇ ΑΒ καὶ ὅμοιον τὸ 
ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΛΞΓ τριχώνῳ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον τῷ 
ΡΦΖ τριχώνῳ ὅμοιόν ἐστιν. καὶ ἐπεὶ 
διπῆασίων ἐστὶν ἣ μὲν ΒΓ τῆΞ ΓΞ, ἡἣ 
δὲ ΕΖ τῆΞ ΖΦ, ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ ΒΓ 
πρὸΞ τὴν ΓΞ, οὕτωΞ ἣ ΕΖ πρὸΞ τὴν 
ΖΦ. 

καὶ ἀναχέχραπται ἀπὸ μὲν τῶν ΒΓ, 
ΓΞ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωπ κείμενα εὐθύ- 
ἄραμμα τὰ ΑΒΓ, ΛΞΓ, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ, 
ΖΦ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞ κείμενα [εὐ- 
θύχραμμα] τὰ ΔΕΖ, ΡΦΖ᾽ ἔστιν ἄρα 
ὧὼπ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΛΞΓ τρί- 
ὅωνον, οὕτωΞ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον πρὸπ 
τὸ ΡΦΖ τρίχωνον᾽ ἐναηηὰξ ἄρα ἐστὶν ὧὡΞ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΔΕΖ 
[ἰτρίχωνον], οὕτωΞ τὸ ΛΞΓ [τρίχωνον] πρὸΞ τὸ ΡΦΖ τρίχωνον. 
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ἀῆῆ᾽ ὧΞ τὸ ΛΞΓ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΡΦΖ τρίχωνον, οὕτωΞ τὸ πρίσμα, οὗ 
βάσιπ μέν [ἐστιΪ τὸ ΛΞΓ τρίχωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΟΜΝ, πρὸπ τὸ πρίσμα, 
οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΡΦΖ τρίχωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΣΤΥ’ καὶ ὧΞ ἄρα τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον, οὕτωΞ τὸ πρίσμα, οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΛΞΓ 
τρίχωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΟΜΝ, πρὸκπ τὸ πρίσμα, οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΡΦΖ 
τρίχωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΣΤΥ. 

ὡς δὲ τὰ εἰρημένα πρίσματα πρὸΞ ἄβῆηδα, οὕτωΞ τὸ πρίσμα, οὗ βάσιξΞ 
μὲν τὸ ΚΒΞΛ παραῆηηηδόχραμμον, ἀπεναντίον δὲ ἣ ΟΜ εὐθεῖα, πρὸπ τὸ 
πρίσμα, οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΠΕΦΡ παραῆηῆηδόχραμμον, ἀπεναντίον δὲ ἡ ΣΤ 
εὐθεῖα. καὶ τὰ δύο ἄρα πρίσματα, οὗ τε βάσιΞ μὲν τὸ ΚΒΞΛ παραῆηηδῆό- 
ἄραμμον, ἀπεναντίον δὲ ἡ ΟΜ, καὶ οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΛΞΓ, ἀπεναντίον δὲ τὸ 
ΟΜΝ, πρὸ τὰ πρίσματα, οὗ τε βάσιΞ μὲν τὸ ΠΕΦΡ, ἀπεναντίον δὲ ἡ ΣΤ 
εὐθεῖα, καὶ οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΡΦΖ τρίχωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΣΤΥ. καὶ ὡξ 
ἄρα ἣ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ τὰ εἰρημένα δύο πρίσματα 
πρὸΞ τὰ εἰρημένα δύο πρίσματα. 

Κααὶ ὁμοίωΞπ, ἐὰν διαιρεθῶσιν αἱ ΟΜΝΗ, ΣΤΥΘ πυραμίδεςκ εἴΞ τε δύο 
πρίσματα καὶ δύο πυραμίδα, ἔσται ὧΞ ἣ ΟΜΝ βάσιπ πρὸΞπ τὴν ΣΤΥ βάσιν, 
οὕτωΞ τὰ ἐν τῇ ΟΜΝΗ πυραμίδι δύο πρίσματα πρὸΞπ τὰ ἐν τῇ ΣΤΥΘ πυ- 
ραμίδι δύο πρίσματα. ἀῆῆ’ ὡΞ ἣ ΟΜΝ βάσιΞ πρὸΞκ τὴν ΣΤΥ βάσιν, οὕτωΞ ἣ 
ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞκ τὴν ΔΕΖ βάσιν ἴσον χὰρ ἑκάτερον τῶν ΟΜΝ, ΣΤΥ τριχώ- 
νων ἑκατέρῳ τῶν ΛΞΓ, ΡΦΖ. καὶ ὡΞ ἄρα ἣ ΑΒΓ βάσιΞξ πρὸΞκ τὴν ΔΕΖ βάσιν, 
οὕτωΞ τὰ τέσσαρα πρίσματα πρὸΞ τὰ τέσσαρα πρίσματα. ὁμοίωΞπ δὲ κἂν 
τὰΞ ὑποπῆειπομέναΞ πυραμίδαπ διέῆωμεν εἴΞ τε δύο πυραμίδαξ καὶ εἰ δύο 
πρίσματα, ἔσται ὡΞ ἡ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞπ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ τὰ ἐν τῇ 
ΑΒΓΗ πυραμίδι πρίσματα πάντα πρὸΞπ τὰ ἐν τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι πρίσματα 
πάντα ἰσοπῆηθῆ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Λῆμμα : ὋὍστι δέ ἐστιν ὧΞπ τὸ ΛΞΓ τρίχωνον πρὸς τὸ ΡΦΖ 
τρίχωνον, οὕτωΞ τὸ πρίσμα, οὗ βάσιΞ τὸ ΛΞΓ τρίχωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ 
ΟΜΝ, πρὸ τὸ πρίσμα, οὗ βάσιπ μὲν τὸ ΡΦΖ [τρίχωνον], ἀπεναντίον δὲ τὸ 
ΣΤΥ, οὕτω δεικτέον. 

Ἐπὶ χὰρ τῆΞπ αὐτῆΞ καταχραφῆΞπ νενοήσθωσαν ἀπὸ τῶν Η, Θ κάθετοι ἐπὶ 
τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ ἐπίπεδα, ἴσαι δηηαδὴ τυχχάνουσαι διὰ τὸ ἰσοὐψεῖΞ ὑποκεῖσθαι 
τὰΞ πυραμίδαπ. καὶ ἐπεὶ δύο εὐθεῖαι ἥ τε ΗΓ καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ Η κάθετοπ ὑπὸ 
παραηηήῆων ἐπιπέδων τῶν ΑΒΓ, ΟΜΝ τέμνονται, εἰΞ τοὺΞ αὐτοὺπ ἤόχουΞξ 
τμηθήσονται. καὶ τέτμηται ἣ ΗΓ δίχα ὑπὸ τοῦ ΟΜΝ ἐπιπέδου κατὰ τὸ Ν᾽ 
καὶ ἣ ἀπὸ τοῦ Η ἄρα κάθετοΞ ἐπὶ τὸ ΑΒΓ ἐπίπεδον δίχα τμηθήσεται ὑπὸ 
τοῦ ΟΜΝ ἐπιπέδου. 
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διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ἀπὸ τοῦ Θ κάθετοΞ ἐπὶ τὸ ΔΕΖ ἐπίπεδον δίχα 
τμηθήσεται ὑπὸ τοῦ ΣΤΥ ἐπιπέδου. καί εἰσιν ἴσαι αἱ ἀπὸ τῶν Η, Θ κάθετοι 
ἐπὶ τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ ἐπίπεδα᾽ ἴσαι ἄρα καὶ αἱ ἀπὸ τῶν ΟΜΝ, ΣΤΥ τριχώνων 
ἐπὶ τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ κάθετοι. ἰσοὐυψῆ ἄρα [ἐστὶ] τὰ πρίσματα, ὧν βάσειπ μέν 
εἰσι τὰ ΛΞΓ, ΡΦΖ τρίχωνα, ἀπεναντίον δὲ τὰ ΟΜΝ, ΣΤΥ. ὥστε καὶ τὰ 
στερεὰ παραηηηδεπίπεδα τὰ ἀπὸ τῶν εἰρημένων πρισμάτων ἀναχραφόμενα 
ἰσουψῆ καὶ πρὸΞ ἄῆηηδά [εἰσιν] ὡΞ αἱ βάσειΞπ᾽ καὶ τὰ ἡμίση ἄρα ἐστὶν ὧΞπ ἣ 
ΛΞΓ βάσιξ πρὸΞπ τὴν ΡΦΖ βάσιν, οὕτωΞ τὰ εἰρημένα πρίσματα πρὸΞπ ἄηηηῆα᾿ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ι 


ε΄. 
Αἱ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ οὖσαι πυραμίδεΞ καὶ τριχώνουΞ ἔχουσαι 
βάσειΞ πρὸΞ ἀῆηήῆαξΞ εἰσὶν ὧΞ αἱ βάσει. 


Ἔστωσαν ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ πυραμίδεΞπ, ὧν βάσειΞ μὲν τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ 
τρίχωνα, κορυφαὶ δὲ τὰ Η, Θ σημεῖα᾽ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὑπ ἡ ΑΒΓ βάσιξ πρὸπ 
τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶΞ πρὸΞπ τὴν ΔΕΖΘ πυραμίδα. 

Εἰ χὰρ μὴ ἐστιν ὡΞ ἣ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΗ 
πυραμὶΞ πρὸ τὴν ΔΕΖΘ πυραμίδα, ἔσται ὧΞ ἣ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸς τὴν ΔΕΖ 
βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶπ ἤτοι πρὸΞ ἔδασσόν τι τῆΞ ΔΕΖΘ πυραμίδοςπ 
στερεὸν ἢ πρὸ μεῖζον. 

ἔστω πρότερον πρὸ ἔπασσον τὸ Χ, καὶ διῃρήσθω ἣ ΔΕΖΘ πυραμὶξ εἴςΞ 
τε δύο πυραμίδα ἴσαΞ ἀῆῆήδῆαιΞ καὶ ὁμοία τῇ ὅῆῃ καὶ εἰα δύο πρίσματα 
ἴσα᾽ τὰ δὴ δύο πρίσαμτα μείζονά ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τῆΞ ὅῆηπ πυραμίδοκ. 

καὶ πάῆιν αἱ ἐκ τῆΞ διαιρέσεωξ χινόμεναι πυραμίδεπ ὁμοίωΞ διῃρήσθω- 
σαν, καὶ τοῦτο ἀεὶ χινέσθω, ἕωΞ οὗ ἢειφθῶσί τινε πυραμίδεΞ ἀπὸ τῆΞ 
ΔΕΖΘ πυραμίδοΞ, αἵ εἰσιν ἐδάττονεΞ τῆΞ ὑπεροχῆξΞ, ἣ ὑπερέχει ἣ ΔΕΖΘ 
πυραμὶξ τοῦ Χ στερεοῦ. 

ἢεηείφθωσαν καὶ ἔστωσαν ἢόχου ἕνεκεν αἱ ΔΠΡΣ, ΣΤΥΘ᾽ ἢοιπὰ ἄρα τὰ 
ἐν τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι πρίσματα μείζονά ἐστι τοῦ Χ στερεοῦ. 

διῃρήσθω καὶ ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶπ ὁμοίωξπ καὶ ἰσοπῆηθῶΞ τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι: 
ἔστιν ἄρα ὧΞξ ἣ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ τὰ ἐν τῇ ΑΒΓΗ 
πυραμίδι πρίσματα πρὸΞ τὰ ἐν τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι πρίσματα, ἀηηὰ καὶ ὡΞπ ἣ 
ΑΒΓ βάσιξΞ πρὸΞκ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶξ πρὸ τὸ Χ στερεόν᾽ 
καὶ ὼΞ ἄρα ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶΞπ πρὸ τὸ Χ στερεόν, οὕτωΞ τὰ ἐν τῇ ΑΒΓΗ 
πυραμίδι πρίσματα πρὸΞ τὰ ἐν τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι πρίσματα᾽ ἐναηηὰξ ἄρα 
ὼπ ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶξ πρὸ τὰ ἐν αὐτῇ πρίσματα, οὕτωΞ τὸ Χ στερεὸν πρὸ 
τὰ ἐν τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι πρίσματα. 
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μείζων δὲ ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶπ τῶν ἐν 
αὐτῇ πρισμάτων μεῖζον ἄρα καὶ τὸ 
Χ στερεὸν τῶν ἐν τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι 
πρισμάτων. ἀῆηηὰ καὶ ἔπῆαττον᾽ ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἐστὶν ὡΞ ἣ 
ΑΒΓ βάσιΞπ πρὸΞπ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ 
ἡ ΑΒΓΗ πυραμὶξ πρὸκπ ἔπασσόν τι τῆξΞ 
ΔΕΖΘ πυραμίδοΞκ στερεόν. ὁμοίωΞ δὴ 
δειχθήσεται, ὅτι οὐδὲ ὧΞ ἡ ΔΕΖ βάσιΞ 
πρὸΞ τὴν ΑΒΓ βάσιν, οὕτωΞ ἡἣ ΔΕΖΘ 
πυραμὶΞ πρὸπ ἔδαττόν τι τῆΞ ΑΒΓΗ 
πυραμίδοπ στερεόν. 

Λέχω δή, ὅτι οὐκ ἔστιν οὐδὲ ὧπ ἣ 
ΑΒΓ βάσιΞπ πρὸΞπ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωξ 
ἡ ΑΒΓΗ πυραμὶξ πρὸπ μεῖζόν τι τῆΞ 
ΔΕΖΘ πυραμίδοΞπ στερεόν. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω πρὸΞ μεῖζον 
τὸ Χ' ἀνάπαῆιν ἄρα ἐστὶν ὧΞ ἡ ΔΕΖ 
βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΑΒΓ βάσιν, οὕτωΞπ τὸ 
Χ στερεὸν πρὸς τὴν ΑΒΓΗ πυραμί- 
δα. ὡς δὲ τὸ Χ στερεὸν πρὸΞπ τὴν 
ΑΒΓΗ πυραμίδα, οὕτωΞ ἣ ΔΕΖΘ πυρα- 
μὶΞ πρὸΞ ἔπασσόν τι τῆΞ ΑΒΓΗ πυρα- 
μίδοπ, ὧπ ἔμπροσθεν ἐδείχθη καὶ ὡξ 
ἄρα ἡ ΔΕΖ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΑΒΓ βά- 
σιν, οὕτω ἣ ΔΕΖΘ πυραμὶξ πρὸπ ἔ- 
ἤασσόν τι τῆΞαΞ ΑΒΓΗ πυραμίδος᾽ ὅπερ 
ἄτοπον ἐδείχθη. 
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οὐκ ἄρα ἐστὶν ὧΞ ἣ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞπ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΗ 


πυραμὶΞ πρὸ μεῖζόν τι τῆΞ ΔΕΖΘ πυραμίδοΞ στερεόν. 


ἐδείχθη δέ, ὅτι 


οὐδὲ πρὸΞκ ἔπῆασσον. ἔστιν ἄρα ὡΞ ἡ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞπ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωπ 


ἡ ΑΒΓΗ πυραμὶξΞ πρὸ τὴν ΔΕΖΘ πυραμίδα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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5΄. 

Αἱ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ οὖσαι πυραμίδεξΞ καὶ ποδυχώνουΞ ἔχουσαι 
βάσειΞ πρὸΞ ἀηηήδαΞ εἰσὶν ὧΞ αἱ βάσειξ. 

Ἔστωσαν ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ πυραμίδες, ὧν [αἱ] βάσειΞ μὲν τὰ ΑΒΓΔΕ, 
ΖΗΘΚΛ ποῆύχωνα, κορυφαὶ δὲ τὰ Μ, Ν σημεῖα᾽ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὡΞ ἣ 
ΑΒΓΔΕ βάσιΞ πρὸΞπ τὴν ΖΗΘΚΛ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΔΕΜ πυραμὶΞξ πρὸΞ 
τὴν ΖΗΘΚΛΝ πυραμίδα. 

᾿Επεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΑΓ, ΑΔ, ΖΘ, 
ΖΚ. ἐπεὶ οὖν δύο πυραμίδεκ εἰσὶν αἱ 
ΑΒΓΜ, ΑΓΔΜ τριχώνουΞ ἔχουσαι βά- 
σειΞ καὶ ὕψοΞκ ἴσον, πρὸπ ἀηηήηαπΞ εἰ- 
σὶν ὡξ αἱ βάσειΞ᾽ ἔστιν ἄρα ὧὡΞ ἡ ΑΒΓ 
βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΑΓΔ βάσιν, οὕτωΞ ἣ 
ΑΒΓΜ πυραμὶΞπ πρὸΞπ τὴν ΑΓΔΜ πυ- 
ραμίδα. καὶ συνθέντι ὧΞ ἣ ΑΒΓΔ βά- 
σιΞ πρὸς τὴν ΑΓΔ βάσιν, οὕτωΞ ἣ 
ΑΒΓΔΜ πυραμὶξ πρὸπ τὴν ΑΓΔΜ πυ- 
ραμίδα. 

ἀηηὰ καὶ ὧΞ ἣ ΑΓΔ βάσιπ πρὸΞ τὴν 
ΑΔΕ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΓΔΜ πυραμὶξ 
πρὸΞ τὴν ΑΔΕΜ πυραμίδα. δι᾽ ἴσου 
ἄρα ὡΞ ἣ ΑΒΓΔ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΑΔΕ 
βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΔΜ πυραμὶϑπ πρὸπ 
τὴν ΑΔΕΜ πυραμίδα. καὶ συνθέντι 
πάῆιν, ὧὡΞ ἣ ΑΒΓΔΕ βάσιΞ πρὸΞ τὴν 
ΑΔΕ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΔΕΜ πυραμὶξ 
πρὸΞ τὴν ΑΔΕΜ πυραμίδα. 

ὁμοίωΞ δὴ δειχθήσεται, ὅτι καὶ ὡΞ 
ἢ ΖΗΘΚΛ βάσιξΞ πρὸπ τὴν ΖΗΘ βάσιν, 
οὕτωπ καὶ ἣ ΖΗΘΚΛΝ πυραμὶξ πρὸκπ 
τὴν ΖΗΘΝ πυραμίδα. καὶ ἐπεὶ δύ- 
ο πυραμίδεΞ εἱσὶν αἱ ΑΔΕΜ, ΖΗΘΝ 
τριχώνουπ ἔχουσαι βάσειξ καὶ ὕψοκ ἴ- 
σον, ἔστιν ἄρα ὧπ ἡ ΑΔΕ βάσιΞξ πρὸ 
τὴν ΖΗΘ βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΔΕΜ πυραμὶΞξΞ πρὸ τὴν ΖΗΘΝ πυραμίδα. ἀηδῆ’ 
ὡΞ ἡ ΑΔΕ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΑΒΓΔΕ βάσιν, οὕτωΞ ἦν ἣ ΑΔΕΜ πυραμὶΞ πρὸΞ 
τὴν ΑΒΓΔΕΜ πυραμίδα. καὶ δι᾽ ἴσου ἄρα ὧπ ἣ ΑΒΓΔΕ βάσιξ πρὸΞπ τὴν ΖΗΘ 
βάσιν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΔΕΜ πυραμὶπ πρὸΞ τὴν ΖΗΘΝ πυραμίδα. 
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ἀῆῆὰ μὴν καὶ ὧΞ ἡ ΖΗΘ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΖΗΘΚΛ βάσιν, οὕτωΞ ἦν καὶ 
ἢ ΖΗΘΝ πυραμὶΞ πρὸς τὴν ΖΗΘΚΛΝ πυραμίδα, καὶ δι᾿ ἴσου ἄρα ὡξΞ ἣ 
ΑΒΓΔΕ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΖΗΘΚΛ βάσιν, οὕτω ἣ ΑΒΓΔΕΜ πυραμὶξ πρὸΞ τὴν 
ΖΗΘΚΛΝ πυραμίδα ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πᾶν πρίσμα τρίχωνον ἔχον βάσιν διαιρεῖται εἰΞ τρεῖΞ πυραμίδαςΞ 
ἴσα ἀῆηήῆαιπ τριχώνουΞ βάσειΞ ἐχούσαξ. 


Ἔστω πρίσμα, οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΑΒΓ τρίχωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΔΕΖ’ 
ἠέχω, ὅτι τὸ ΑΒΓΔΕΖ πρίσμα διαιρεῖται εἰΞ τρεῖΞ πυραμίδαΞ ἴσαπ ἀηηήδαιπ 
τριχώνουΞ ἐχούσαϑπ βάσει. 


Ἐπεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΒΔ, ΕΓ, ΓΔ. ἐ- 
πεὶ παραῆῆηδόχραμμόν ἐστι τὸ ΑΒΕΔ, 
διάμετροΞκ δὲ αὐτὸῦ ἐστιν ἣ ΒΔ, ἴσον 
ἄρα ἐστι τὸ ΑΒΔ τρίχωνον τῷ ΕΒΔ 
τρίχωνῳ᾽ καὶ ἡ πυραμὶΞπ ἄρα, ἧΞ βά- 
σι5 μὲν τὸ ΑΒΔ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ 
τὸ Γ σημεῖον, ἴση ἐστὶ πυραμίδι, ἣΞ 
βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΔΕΒ τρίχωνον, κο- 
ρυφὴ δὲ τὸ Γ σημεῖον. 

ἀῆῆὰ ἡ πυραμίϑπ, ἧΞπ βάσιΞ μέν ἐ- 
στι τὸ ΔΕΒ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 
Γ σημεῖον, ἡ αὐτή ἐστι πυραμίδι, ἧς 
βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΕΒΓ τρίχωνον, κο- 
ρυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον᾽ ὑπὸ χὰρ τῶν 
αὐτῶν ἐπιπέδων περιέχεται. καὶ πυ- 
ραμὶΞ ἄρα, ἣπ βάσιΞξ μέν ἐστι τὸ ΑΒΔ 
τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Γ σημεῖον, ἴ- 
ση ἐστὶ πυραμίδι, ἧΞ βάσιΞ μέν ἐστι 
τὸ ΕΒΓ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ ση- 
μεῖον. 

πάῆιν, ἐπεὶ παραῆηηηόχραμμόν ἐστι τὸ ΖΓΒΕ, διάμετροκ δέ ἐστιν αὐτοῦ ἣ 
ΓΕ, ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΕΖ τρίχωνον τῷ ΓΒΕ τριχώνῳ. καὶ πυραμὶξΞ ἄρα, ἣΞ βάσιΞ 
μέν ἐστι τὸ ΒΓΕ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον, ἴση ἐστὶ πυραμίδι, ἧξ 
βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΕΓΖ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον. ἣ δὲ πυραμίϑ, 
ἣπ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΒΓΕ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον, ἴση ἐδείχθη 
πυραμίδι, ἧπ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΒΔ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Γ σημεῖον" 
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καὶ πυραμὶΞ ἄρα, ἧΞπ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΓΕΖ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ 
σημεῖον, ἴση ἐστὶ πυραμίδι, ἧἣΞ βάσιΞ μέν [ἐστι] τὸ ΑΒΔ τρίχωνον, κορυφὴ 
δὲ τὸ Γ σημεῖον᾽ διήρηται ἄρα τὸ ΑΒΓΔΕΖ πρίσμα εἰΞ τρεῖΞ πυραμίδα 
ἴσαΞ ἀηηήῆαιξ τριχώνουπ ἐχούσαξπ βάσει. 

Καὶ ἐπεὶ πυραμίΞ, ἧξ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΒΔ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Γ 
σημεῖον, ἡ αὐτή ἐστι πυραμίδι, ἣΞ βάσιΞ τὸ ΓΑΒ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ 
σημεῖον᾽ ὑπὸ χὰρ τῶν αὐτῶν ἐπιπέδων περιέχονται" ἡ δὲ πυραμίϑ, ἧπ βάσιΞ 
τὸ ΑΒΔ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Γ σημεῖον, τρίτον ἐδείχθη τοῦ πρίσματοπ, 
οὗ βάσιΞ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΔΕΖ, καὶ ἣ πυραμὶπ ἄρα, 5 
βάσιΞ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Δ σημεῖον, τρίτον ἐστὶ τοῦ πρίσματοπ 
τοῦ ἔχοντοΞξ βάσιΞ τὴν αὐτὴν τὸ ΑΒΓ τρίχωνον, ἀπεναντίον δὲ τὸ ΔΕΖ. 


Πόρισμα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι πᾶσα πυραμὶξ 
τρίτον μέροΞ ἐστὶ τοῦ πρίσματοΞ τοῦ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχοντοΞ αὐτῇ 
καὶ ὕψοΞ ἴσον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


η΄. 
Αἱ ὅμοιαι πυραμίδεΞπ καὶ τριχώνουΞξ ἔχουσαι βάσειΞξ ἐν τριπῆασίονι 
ἠἢόχῳ εἰσὶ τῶν ὁμοηόχων πῆευρῶν. 


Ἔστωσαν ὅμοιαι καὶ ὁμοίωΞ κείμεναι πυραμίδεΞ, ὧν βάσειξ μέν εἰσι τὰ 
ΑΒΓ, ΔΕΖ τρίχωνα, κορυφαὶ δὲ τὰ Η, Θ σημεῖα᾽ ἢέχω, ὅτι ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶξΞ 
πρὸΞ τὴν ΔΕΖΘ πυραμίδα τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἡ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΕΖ. 

Συμπεπῆηρώσθω χὰρ τὰ ΒΗΜΛ, ΕΘΠΟ στερεὰ παραῆηηηΠδεπίπεδα. καὶ 
ἐπεὶ ὁμοία ἐστὶν ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶξ τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι, ἵση ἄρα ἐστὶν ἣ μὲν 
ὑπὸ ΑΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ χωνίᾳ, ἣ δὲ ὑπὸ ΗΒΓ τῇ ὑπὸ ΘΕΖ, ἡ δὲ ὑπὸ ΑΒΗ 
τῇ ὑπὸ ΔΕΘ, καί ἐστιν ὧὡΞ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΔΕ, οὕτωΞ ἣ ΒΓ πρὸΞκ τὴν ΕΖ, 
καὶ ἣ ΒΗ πρὸκ τὴν ΕΘ. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧὑΞ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΔΕ, οὕτωΞ ἣ ΒΓ πρὸΞκ τὴν ΕΖ, καὶ 
περὶ ἴσα χωνίαΞ αἱ πῆευραὶ ἀνάδοχόν εἰσιν, ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΜ πα- 
ραῆηηηδόχραμμον τῷ ΕΠ παραῆηηηποχράμμῳ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ μὲν ΒΝ τῷ ΕΡ ὅμοιόν ἐστι, τὸ δὲ ΒΚ τῷ ΕΞ’ τὰ 
τρία ἄρα τὰ ΜΒ, ΒΚ, ΒΝ τρισὶ τοῖΞ ΕΠ, ΕΞ, ΕΡ ὅμοιά ἐστιν. ἀηηὰ τὰ μὲν 
τρία τὰ ΜΒ, ΒΚ, ΒΝ τρισὶ τοῖΞ ἀπεναντίον ἴσα τε καὶ ὅμοιά ἐστιν, τὰ δὲ 
τρία τὰ ΕΠ, ΕΞ, ΕΡ τρισὶ τοῖΞ ἀπεναντίον ἴσα τε καὶ ὅμοιά ἐστιν. 
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τὰ ΒΗΜΛ, ΕΘΠΟ ἄρα στερεὰ ὑπὸ 

Ξ ὁμοίων ἐπιπέδων ἴσων τὸ πῆῆθοΞ πε- 

ϑ ριέχεται. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΗΜΛ 
Ο στερεὸν τῷ ΕΘΠΟ στερεῷ. 

τὰ δὲ ὅμοια στερεὰ παραῆηηῆεπί- 

πεῦδα ἐν τριπῆασίονι Πόχῳ ἐστὶ τῶν 


ὁμοηόχων πῆευρῶν. τὸ ΒΗΜΛ ἄρα 
στερεὸν πρὸΞ τὸ ΕΘΠΟ στερεὸν τρι- 


πῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ὁμόδοχοΞξ 
γ᾿. Ρ πῆευρὰ ἣ ΒΓ πρὸΞπ τὴν ὁμόδοχον πῆευ- 
ρὰν τὴν ΕΖ. 
ὼπ δὲ τὸ ΒΗΜΛ στερεὸν πρὸ τὸ 
Α Κ ΕΘΠΟ στερεόν, οὕτωΞ ἣ ΑΒΓΗ πυρα- 


-. ἡ. Λ μὶΞ πρὸς τὴν ΔΕΖΘ πυραμίδα, ἐπει- 


δήπερ ἣ πυραμὶΞξ ἕκτον μέροπ ἐστὶ 
τοῦ στερεοῦ διὰ τὸ καὶ τὸ πρίσμα ἥ- 
μισυ ὃν τοῦ στερεοῦ παραῆηηηῆεπιπέ- 

γ. Ν δου τριπῆάσιον εἶναι τῆΞ πυραμίδοκ. 
καὶ ἣ ΑΒΓΗ ἄρα πυραμὶΞξΞ πρὸ τὴν 
ΔΕΖΘ πυραμίδα τριπηασίονα ἢόχον ἔ- 
χει ἤπερ ἣ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΕΖ᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


Πόρισμαα: Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι καὶ αἱ ποῆυχώνουξ 
ἔχουσαι βάσειΞ ὅμοιαι πυραμίδεΞ πρὸΞ ἀηῆήῆαΞ ἐν τριπηασίονι ἢηἢό- 
ὅῳ εἰσὶ τῶν ὁμοῆόχων πῆευρῶν. διαιρεθεισῶν χὰρ αὐτῶν εἰΞ τὰκ 
ἐν αὐταῖΞ πυραμίδαΞ τριχώνουΞ βάσειΞ ἐχούσαΞ τῷ καὶ τὰ ὅμοια 
ποῆύχωνα τῶν βάσεων εἰΞξΞ ὅμοια τρίχωνα διαιρεῖσθαι καὶ ἴσα τῷ 
πῆήθει καὶ ὁμόδοχα τοῖΞ ὅδἢοιΞ ἔσται ὧπ [ἡ] ἐν τῇ ἑτέρᾳ μία πυρα- 
μὶΞ τρίχωνον ἔχουσα βάσιν πρὸΞ τὴν ἐν τῇ ἑτέρᾳ μίαν πυραμίδα 
τρίχωνον ἔχουσαν βάσιν, οὕτωΞ καὶ ἅπασαι αἱ ἐν τῇ ἑτέρᾳ πυρα- 
μίδι πυραμίδεΞ τριχώνουΞ ἔχουσαι βάσειΞ πρὸΞ τὰΞ ἐν τῇ ἑτέρᾳ 
πυραμίδι πυραμίδα τριχώνουΞ βάσειΞ ἐχούσαπ, τουτέστιν αὐτὴ ἣ 
ποῆύχωνον βάσιν ἔχουσα πυραμὶΞΞ πρὸΞ τὴν ποῆύχωνον βάσιν ἔχου- 
σαν πυραμίδα. ἣ δὲ τρίχωνον βάσιν ἔχουσα πυραμὶΞ πρὸΞ τὴν 
τρίχωνον βάσιν ἔχουσαν ἐν τριπῆασίονι ἤόχῳ ἐστὶ τῶν ὁμοῆόχον 
πῆευρῶν᾽ καὶ ἣ ποῆύχωνον ἄρα βάσιν ἔχουσα πρὸΞ τὴν ὁμοίαν βάσιν 
ἔχουσαν τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ πῆευρὰ πρὸΞ τὴν πῆευράν. 
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θ΄. 
Ἰῶν ἴσων πυραμίδων καὶ τριχώνουΞ βάσει ἐχουσῶν ἀντιπεπόν- 
θασιν αἱ βάσειε τοῖΞ ὕψεσιν: καὶ ὧν πυραμίδων τριχώνουΞ βάσειξ 
ἐχουσῶν ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειΞ τοῖΞ ὕψεσιν, ἴσαι εἰσὶν ἐκεῖναι. 


Ἔστωσαν χὰρ ἴσαι πυραμίδεΞξ τριχώνουΞξ βάσειπ ἔχουσαι τὰπ ΑΒΓ, ΔΕΖ, 
κορυφὰΞ δὲ τὰ Η, Θ σημεῖα᾽ ἢέχω, ὅτι τῶν ΑΒΓΗ, ΔΕΖΘ πυραμίδων ἀντι- 
πεπόνθασιν αἱ βάσειξ τοῖπ ὕψεσιν, καί ἐστιν ὧΞ ἡ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΔΕΖ 
βάσιν, οὕτωΞ τὸ τῆΞ ΔΕΖΘ πυραμίδοΞ ὕψοΞ πρὸπ τὸ τῆΞ ΑΒΓΗ πυραμίδοπ 
ὕψοπ. 

Συμπεπῆηρώσθω χὰρ τὰ ΒΗΜΛ, ΕΘΠΟ στερεὰ παραῆηηηπεπίπεδα. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶπ τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι, καί ἐστι τῆΞ μὲν ΑΒΓΗ 
πυραμίδοπ ἑξαπῆάσιον τὸ ΒΗΜΛ στερεόν, τῆΞπΞ δὲ ΔΕΖΘ πυραμίδοΞπ ἑξα- 
πῆάσιον τὸ ΕΘΠΟ στερεόν, ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΗΜΛ στερεὸν τῷ ΕΘΠΟ 
στερεῷ. 
τῶν δὲ ἴσων στερεῶν παραηηηῆεπιπέ- 
δων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειξ τοῖϑπ ὕ- 
ψεσιν᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞξ ἣ ΒΜ βάσιΞξ πρὸς 
τὴν ΕΠ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΕΘΠΟ 
στερεοῦ ὕψοΞ πρὸΞ τὸ τοῦ ΒΗΜΛ στε- 
ρεοῦ ὕψοΞπ. ἀῆῆ᾽ ὧΞ ἡ ΒΜ βάσιξ πρὸς 
τὴν ΕΠ, οὕτωΞ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸ 
τὸ ΔΕΖ τρίχωνον. καὶ ὧΞ ἄρα τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον, οὕ- 
τωΞ τὸ τοῦ ΕΘΠΟ στερεοῦ ὕψοΞπ πρὸς 
τὸ τοῦ ΒΗΜΛ στερεοῦ ὕψοκ. 

ἀηηὰ τὸ μὲν τοῦ ΕΘΠΟ στερεοῦ 
ὕψοΞ τὸ αὐτὸ ἐστι τῷ τῆΞ ΔΕΖΘ πυ- 
ραμίδοΞκ ὕψει, τὸ δὲ τοῦ ΒΗΜΛ στε- 
ρεοῦ ὕψοπ τὸ αὐτό ἐστι τῷ τῆΞ ΑΒΓΗ 
πυραμίδοΞπ ὕψει ἔστιν ἄρα ὧΞ ἡ ΑΒΓ 
βάσιΞ πρὸς τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωξ τὸ 
τῆς ΔΕΖΘ πυραμίδοΞ ὕψοΞ πρὸπ τὸ 
τῆβ ΑΒΓΗ πυραμίδοκ ὕψοκ. 

τῶν ΑΒΓΗ, ΔΕΖΘ ἄρα πυραμίδων 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειξ τοῖξΞ ὕψεσιν. 

᾿Αηῆὰ δὴ τῶν ΑΒΓΗ, ΔΕΖΘ πυραμίδων ἀντιπεπονθέτωσαν αἱ βάσειξ τοῖξ 
ὕψεσιν, καὶ ἔστω ὧΞ ἣ ΑΒΓ βάσιΞξ πρὸΞ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τῆΞ ΔΕΖΘ 
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πυραμίδοΞπ ὕψοΞ πρὸπ τὸ τῆΞ ΑΒΓΗ πυραμίδος ὕψος᾽ ἢέχω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἣ 
ΑΒΓΗ πυραμὶπ τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἣ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞξ 
τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τῆΞ ΔΕΖΘ πυραμίδοΞ ὕψοΞπ πρὸΞ τὸ τῆΞ ΑΒΓΗ 
πυραμίδοπ ὕψοκπ, ἀῆῆ᾽ ὧὡΞ ἣ ΑΒΓ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΔΕΖ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΒΜ 
παραῆηηηόχραμμον πρὸΞπ τὸ ΕΠ παραηηηδόχραμμον, καὶ ὧὡΞ ἄρα τὸ ΒΜ 
παραηηηηόχραμμον πρὸ τὸ ΕΠ παραῆηηηηόχραμμον, οὕτω τὸ τῆΞπ ΔΕΖΘ 
πυραμίδοΞπ ὕψοΞ πρὸΞ τὸ τῆΞπ ΑΒΓΗ πυραμίδοκπ ὕψοκ. 

ἀῆῆὰ τὸ [μὲν] τῆΞ ΔΕΖΘ πυραμίδοΞ ὕψοΞ τὸ αὐτό ἐστι τῷ τοῦ ΕΘΠΟ 
παραηηηηεπιπέδου ὕψει, τὸ δὲ τῆΞ ΑΒΓΗ πυραμίδοΞπ ὕψοΞκ τὸ αὐτό ἐστι τῷ 
τοῦ ΒΗΜΛ παραηηηδεπιπέδου ὕψει᾽ ἔστιν ἄρα ὼὡΞ ἡ ΒΜ βάσιΞ πρὸπ τὴν 
ΕΠ βάσιν, οὕτωΞ τὸ τοῦ ΕΘΠΟ παραηηηῆδεπιπέδου ὕψοΞ πρὸΞ τὸ τοῦ ΒΗΜΛ 
παραῆηηηηεπιπέδου ὕψοπ. 

ὧν δὲ στερεῶν παραῆδηδεπιπέδων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειΞ τοῖΞ ὕψε- 
σιν, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα᾽ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΗΜΛ στερεὸν παραηηηηεπίπεδον 
τῷ ΕΘΠΟ στερεῷ παραῆηηηπεπιπέδῳ. καί ἐστι τοῦ μὲν ΒΗΜΛ ἕκτον μέροϑπ 
ἡ ΑΒΓΗ πυραμίΞξ, τοῦ δὲ ΕΘΠΟ παραηηηηεπιπέδου ἕκτον μέροπ ἡἣ ΔΕΖΘ 
πυραμίς: ἴση ἄρα ἣ ΑΒΓΗ πυραμὶΞξ τῇ ΔΕΖΘ πυραμίδι. 

Ἰῶν ἄρα ἴσων πυραμίδων καὶ τριχώνουΞ βάσει ἐχουσῶν ἀντιπεπόν- 
θασιν αἱ βάσειΞ τοῖΞ ὕψεσιν᾽ καὶ ὧν πυραμίδων τριχώνουΞ βάσειΞ ἐχουσῶν 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειπ τοῖΞ ὕψεσιν, ἴσαι εἰσὶν ἐκεῖναι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


ι΄. 
Πᾶξ κῶνοΞ κυῆίνδρου τρίτον μέροΞ ἐστὶ τοῦ τὴν αὐτὴν βάσιν 
ἔχοντος αὐτῷ καὶ ὕψος ἴσον. 


Ἐχέτω χὰρ κῶνοΞπ κυηίνδρῷ βάσιν τε τὴν αὐτὴν τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον καὶ 
ὕψοΞπ ἴσον᾽ ἢΠέχω, ὅτι ὁ κῶνοΞ τοῦ κυῆίνδρου τρίτον ἐστὶ μέροΞπ, τουτέστιν 
ὅτι ὁ κύπινδροπ τοῦ κώνου τριπῆασίων ἐστίν. 

Εἰ χὰρ μή ἐστιν ὁ κύῆινδροΞ τοῦ κώνου τριπῆασίων, ἔσται ὁ κύπινδροκ 
τοῦ κώνου ἤτοι μείζων ἢ τριπῆασίων ἢ ἐδάσσων ἢ τριπῆασίων. 

ἔστω πρότερον μείζων ἢ τριπῆασίων, καὶ ἐχχεχράφθω εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ 
κύκῆον τετράχωνον τὸ ΑΒΓΔ’ τὸ δὴ ΑΒΓΔ τετράχωνον μείζόν ἐστιν ἢ τὸ 
ἥμισυ τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου. καὶ ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ ΑΒΓΔ τετραχώνου πρί- 
σμα ἰσοῦψξπα. τῷ κυῆίνδρῳ. τὸ δὴ ἀνιστάμενον πρίσμα μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ 
ἥμισυ τοῦ κυῆίνδου, ἐπειδήπερ κἂν περὶ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον τετράχωνον πε- 
ριχράψωμεν, τὸ ἐχχεχραμμένον εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον τετράχωνον ἥμισύ 
ἐστι τοῦ περιχεχραμμένου᾽ καί ἐστι τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν ἀνιστάμενα στερεὰ πα- 
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ραηηηῆεπίπεδα πρίσματα ἰσοὐὔψῆ᾽ τὰ δὲ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ ὄντα στερεὰ 
παραηηηηεπίπεδα πρὸΞ ἄηηηῆά ἐστιν ὡΞπ αἱ βάσειπ᾽ καὶ τὸ ἐπὶ τοῦ ΑΒΓΔ 
ἄρα τετραχώνου ἀνασταθὲν πρίσμα ἥμισύ ἐστι τοῦ ἀνασταθέντοΞξ πρίσμα- 
τοβ ἀπὸ τοῦ περὶ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον περιχραφέντοπ τετραχώνου᾽ καί ἐστιν 
ὁ κύδινδροΞ ἐδάττων τοῦ πρίσματοΞ τοῦ ἀνατραθέντοΞ ἀπὸ τοῦ περὶ τὸν 
ΑΒΓΔ κύκῆον περιχραφέντοΞ τετραχώνου τὸ ἄρα πρίσμα τὸ ἀνασταθὲν 
ἀπὸ τοῦ ΑΒΓΔ τετραχώνου ἰσοῦψεξε τῷ κυῆίνδρῳ μεῖζόν ἐστι τοῦ ἡμίσεωξ 
τοῦ κυηίνδρου. 

τετμήσθωσαν αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ 
περιφέρειαι δίχα κατὰ τὰ Ε, Ζ, Η,Θ 
σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΕ, ΕΒ, 
ΒΖ, ΖΓ, ΓΗ, ΗΔ, ΔΘ, ΘΑ: καὶ ἕκαστον 
ἄρα τῶν ΑΕΒ, ΒΖΓ, ΓΗΔ, ΔΘΑ τριχύ- 
νων μειζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ καθ᾽ 
ἑαυτὸ τμήματοΞξ τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου, ὡπ 
ἔμπροσθεν ἐδείκνυμεν. 
ἀνεστάτω ἐφ᾽ ἑκάστου τῶν ΑΕΒ, ΒΖΓ, 
ΓΗΔ, ΔΘΑ τριχώνων πρίσματα ἰσοῦ- 
ψῆ τῷ κυῆίνδρῳ᾽ καὶ ἕκαστον ἄρα τῶν 
ἀνασταθέντων πρισμάτων μεῖζόν ἐ- 
στιν ἢ τὸ ἥμισυ μέροπ τοῦ καθ᾽ ἑαυ- 
τὸ τμήματοΞ τοῦ κυηίνδρου, ἐπειδή- 
περ ἐὰν διὰ τῶν Ε, Ζ, Η, Θ σημείων 
παραηηήηουΞ ταῖΞ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ ἀ- 
χάχωμεν, καὶ συμπῆηρώσωμεν τὰ ἐπὶ 
τῶν ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ παραῆηῆηηόχραμμα, καὶ ἀπ᾿ αὐτῶν ἀναστήσωμεν στερεὰ 
παραηηηηεπίπεδα ἰσοὐύψῇ τῷ κυῆίνδρψ, ἑκάστου τῶν ἀνασταθέντων ἡμίση 
ἐστὶ τὰ πρίσματα τὰ ἐπὶ τῶν ΑΕΒ, ΒΖΓ, ΓΗΔ, ΔΘΑ τριχώνων: καί ἐστι τὰ 
τοῦ κυῆίνδρου τμήματα ἐπάττονα τῶν ἀνασταθέντων στερεῶν παραῆηηῆε- 
πιπέδων᾽ ὥστε καὶ τὰ ἐπὶ τῶν ΑΕΒ, ΒΖΓ, ΓΗΔ, ΔΘΑ τριχώνων πρίσματα 
μείζονά ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τῶν καθ᾽ ἑαυτὰ τοῦ κυῆίνδρου τμημάτων. 

τέμνοντεβ δὴ τὰΞ ὑποῆειπομέναξ περιφερείαΞ δίχα καὶ ἐπιζευχνύντεξ 
εὐθείαπ καὶ ἀνιστάντεξ ἐφ᾽ ἑκάσου τῶν τριχώνων πρίσματα ἰσοὐψῆ τῷ κυ- 
ἤίνδρῳ καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντεΞ καταηείψομέν τινα ἀποτμήματα τοῦ κυ- 
ἢίνδρου, ἃ ἔσται ἐδάττονα τῆΞ ὑπεροχῆῇπ, ἣ ὑπερέχει ὁ κυβίνδροΞ τοῦ τρι- 
πῆασίου τοῦ κώνου. 

ἠεηείφθω, καὶ ἔστω τὰ ΑΕ, ΕΒ, ΒΖ, ΖΓ, ΓΗ, ΗΔ, ΔΘ, ΘΑ᾽ ἢοιπὸν ἄρα τὸ 
πρίσμα, οὗ βάσιΞ μὲν τὸ ΑΕΒΖΓΗΔΘ ποῆύχωνον, ὕψοΞ δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυδβίν- 
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δρῷ, μεῖζόν ἐστὶν ἢ τριπῆάσιον τοῦ κώνου. ἀῆῆὰ τὸ πρίσμα, οὗ βάσιΞ μὲν 
ἐστὶ τὸ ΑΕΒΖΓΗΔΘ ποῆύχωνον, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυῆπίνδρῳ, τριπηάσιόν 
ἐστι τῆΞ πυραμίδοΞ, ἣΞ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΕΒΖΓΗΔΘ ποῆύχωνον, κορυφὴ 
δὲ ἡ αὐτὴ τῷ κώνψ᾽ καὶ ἣ πυραμὶΞ ἄρα, ἣἧπ βάσιξ μέν [ἐστι] τὸ ΑΕΒΖΓΗΔΘ 
ποηύχωνον, κορυφὴ δὲ ἣ αὐτὴ τῷ κώνῳ, μείζων ἐστὶ τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 
ἔχοντεβ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον. ἀῆῆὰ καὶ ἐπάττων᾽ ἐμπεριέχεται χὰρ ὑπ᾽ αὖὐ- 
τοῦ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἐστὶν ὁ κύἢινδροΞ τοῦ κώνου μεῖζων ἢ 
τριπηάσιοκ. 

Λέχω δή, ὅτι οὐδὲ ἐπάττων ἐστὶν ἢ τριπῆάσιοΞπ ὁ κύπινδροΞ τοῦ κώνου. Εἰ 
δὰρ δυνατόν, ἔστω ἐδάττων ἢ τριπηάσιοΞκ ὁ κύῆινδροΞ τοῦ κώνου" ἀνάπαῆιν 
ἄρα ὁ κῶνοΞ τοῦ κυῆίνδρου μεΐζων ἐστὶν ἢ τρίτον μέροπ. 

ἐχχεχράφθω δὴ εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον τετράχωνον τὸ ΑΒΓΔ’ τὸ ΑΒΓΔ 
ἄρα τετράχωνον μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου. καὶ ἀνεστάτω 
ἀπὸ τοῦ ΑΒΓΔ τετραχώνου πυραμὶΞ τὴν αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσα τῷ κώνῳ, 
ἢ ἄρα ἀνασταθεῖσα πυραμὶΞπ μείζων ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ μέροΞ τοῦ κώνου, 
ἐπειδήπερ, ὧπ ἕμπροσθεν ἐδείκνυμεν, ὅτι ἐὰν περὶ τὸν κύκῆον τετράχω- 
νον περιχράψωμεν, ἔσται τὸ ΑΒΓΔ τετράχωνον ἥμισυ τοῦ περὶ τὸν κύκῆον 
περιχεφδραμμένου τετραχώνου᾽ καὶ ἐὰν ἀπὸ τῶν τετραχώνων στερεὰ πα- 
ραῆηηῆεπίπεδα ἀναστήσωμεν ἰσοῦύψῆ τῷ κώνῳ, ἂ καὶ καΠηεῖται πρίσματα, 
ἔσται τὸ ἀνασταθὲν ἀπὸ τοῦ ΑΒΓΔ τετραχώνου ἥμισυ τοῦ ἀνασταθέντοπ 
ἀπὸ τοῦ περὶ τὸν κύκῆον περιχραφέντοπ τετραχώνου᾽ πρὸπ ἄῆῆηῆα χάρ εἰ- 
σιν ὧΞπ αἱ βάσειΞ. ὥστε καὶ τὰ τρίτα᾽ καὶ πυραμὶΞ ἄρα, ἧΞπ βάσιΞ τὸ ΑΒΓΔ 
τετράχωνον, ἥμισύ ἐστι τῆΞ πυραμίδοΞ τῆΞ ἀνασταθείσηΞ ἀπὸ τοῦ περὶ 
τὸν κύκῆον περιχραφέντοΞξ τετραχώνου. 

καί ἐστι μείζων ἣ πυραμὶΞ ἣ ἀνασταθεῖσα ἀπὸ τοῦ περὶ τὸν κύκῆον 
τετραχώνου τοῦ κώνου" ἐμπεριέχει χὰρ αὐτόν. ἣ ἄρα πυραμὶϑ, ἧπ βάσιξ τὸ 
ΑΒΓΔ τετράχωνον, κορυφὴ δὲ ἣ αὐτὴ τῷ κώνῳ, μείζων ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ 
τοῦ κώνου. τετμήσθωσαν αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ περιφέρειαι δίχα κατὰ τὰ Ε, 
Ζ. Η, Θ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΕ, ΕΒ, ΒΖ, ΖΓ, ΓΗ, ΗΔ, ΔΘ, ΘΑ’ καὶ 
ἕκαστον ἄρα τῶν ΑΕΒ, ΒΖΓ, ΓΗΔ, ΔΘΑ τριχώνων μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ 
μέροϑπ του καθ᾽ ἑαυτὸ τμήματοΞπ τοῦ ΑΒΓΔ κύκηου. 

καὶ ἀνεστάτωσαν ἐφ᾽ ἑκάστου τῶν ΑΕΒ, ΒΖΓ, ΓΗΔ, ΔΘΑ τριχώνων πυ- 
ραμίδεΞπ τὴν αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσαι τῷ κώνῳ᾽ καὶ ἑκάστη ἄρα τῶν ἀνα- 
σταθεισῶν πυραμίδων κατὰ τὸν αὐτὸν τρόπον μείζων ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ 
μέροπ τοῦ καθ᾽ ἑαυτὴν τμήματοΞπ τοῦ κώνου. 

τέμνοντεβ δὴ τὰΞ ὑποῆειπομέναΞ περιφερείαΞ δίχα καὶ ἐπιζευχνύντεξ 
εὐθείαΞ καὶ ἀνιστάντεΞ ἐφ᾽ ἑκάστου τῶν τριχώνων πυραμίδα τὴν αὐτὴν 
κορυφὴν ἔχουσαν τῷ κώνῳ καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦτεΞ καταῆείψομέν τινα ἀπο- 
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τμήματα τοῦ κώνου, ἃ ἔσται ἐδάττονα τῆΞ ὑπεροχῇπ, ἣ ὑπερέχει ὁ κῶνοΞ 
τοῦ τρίτου μέρουΞπ τοῦ κυηίνδρου. 

ἢεηείφθω, καὶ ἔστω τὰ ἐπὶ τῶν ΑΕ, ΕΒ, ΒΖ, ΖΓ, ΓΗ. ΗΔ, ΔΘ, ΘΑ᾽ Ποιπὴ 
ἄρα ἡ πυραμίΞ, ἧπ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΕΒΖΓΗΔΘ ποῆύχωνον, κορυφὴ δὲ ἣ 
αὐτὴ τῷ κώνῳ, μείζων ἐστὶν ἢ τρίτον μέροΞ τοῦ κυῆίνδρου. ἀῆῆ᾽᾿ ἣ πυραμίϑ, 
ἮπΞ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΕΒΖΓΗΔΘ ποῆύχωνον, κορυφὴ δὲ ἣ αυτὴ τῷ κώνῳ, 
τρίτον ἐστὶ μέροΞ τοῦ πρίσματοκ, οὗ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΕΒΖΓΗΔΘ ποδύ- 
χωνον, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυδίνδρῳψ᾽ τὸ ἄρα πρίσμα, οὗ βάσιΞ μέν ἐστι 
τὸ ΑΕΒΖΓΗΔΘ ποῆύχωνον, ὕψοΞ δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυπίνδρῳ, μεῖζόν ἐστι τοῦ 
κυβίνδρου, οὗ βάσιΞ ἐστὶν ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞπ. ἀῆῆὰ καὶ ἔδβαττον᾽ ἐμπεριέχεται 
χὰρ ὑπ᾽ αὐτοῦ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα ὁ κύπινδροΞπ τοῦ κώνου ἐπάττων ἐστὶν ἢ τριπῆάσιοΞπ. ἐδείχθη 
δέ, ὅτι οὐδὲ μείζων ἢ τριπηάσιοπ᾽ τριπῆάσιοπ ἄρα ὁ κύῆινδροΞ τοῦ κώνου" 
ὥστε ὁ κῶνοΞ τρίτον ἐστὶ μέροΞ τοῦ κυῆίνδρου. [ΠᾶΞ ἄρα κῶνοπ κυῆηίνδρου 
τρίτον μέροΞκ ἐστὶ τοῦ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχοντοΞπ αὐτῷ καὶ ὕψοΞ ἴσον᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ια΄. 

Οἱ ὑπο τὸ αὐτὸ ὕψοΞ ὄντεΞ κῶνοι καὶ κύῆινδροι πρὸΞ ἀῆῆήδουξ 
εἰσὶν ὡΞ αἱ βάσειε. 

Ἔστωσαν ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοκ κῶνοι καὶ κύδινδροι, ὧν βάσειΞ μὲν [εἰσιν] 
οἱ ΑΒΓΔ, ΕΖΗΘ κύκηῆοι, ἄξονεΞ δὲ οἱ ΚΛ, ΜΝ, διάμετροι δὲ τῶν βάσεων αἱ 
ΑΓ, ΕΗ’ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧὡΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞκ πρὸΞ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτως ὁ 
ΑΛ κῶνοΞ πρὸΞ τὸν ΕΝ κῶνον. 

Εἰ χὰρ μή, ἔσται ὧΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸΞπ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτωΞπ ὁ 
ΑΛ κῶνοΞκ ἤτοι πρὸΞ ἔδασσόν τι τοῦ ΕΝ κώνου στερεὸν ἢ πρὸ μεῖζον. 

ἔστω πρότερον πρὸΞ ἔβασσον τὸ Ξ, καὶ ᾧ ἔδβασσόν ἐστι τὸ Ξ στερεὸν 
τοῦ ΕΝ κώνου, ἐκείνῳ ἴσον ἔστω τὸ Ψ στερεόν᾽ ὁ ΕΝ κῶνοΞ ἄρα ἴσοΞ ἐστὶ 
τοῖβ Ξ, Ψ στερεοῖξ. 

ἐχχεχράφθω εἰΞ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον τετράχωνον τὸ ΕΖΗΘ᾽ τὸ ἄρα τε- 
τράχωνον μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ κύκῆου. ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ ΕΖΗΘ 
τετραχώνου πυραμὶΞπ ἰσοὐψὴπ τῷ κώνῳ ἣ ἄρα ἀνασταθεῖσα πυραμὶδ μεί- 
ζων ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ κώνου, ἐπειδήπερ ἐὰν περιχράψωμεν περὶ τὸν 
κύκῆον τετράχωνον, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ ἀναστήσωμεν πυραμίδα ἰσοὐψῆ τῷ κώνῳ, 
ἡ ἐχχραφεῖσα πυραμὶΞπ ἥμισύ ἐστι τῆΞ περιχραφείσηξ᾽ πρὸπ ἀηῆήηῆαΞ χάρ 
εἰσιν ὧΞπ αἱ βάσειΞπ᾽ ἐπάττων δὲ ὁ κῶνοΞ τῆΞ περιχραφείσηξ πυραμίδοκ. 
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τετμήσθωσαν αἱ ΕΖ, ΖΗ, ΗΘ, ΘΕ περιφέρειαι δίχα κατὰ τὰ Ο, ΠΡΟΣ 
σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΘΟ, ΟΕ, ΕΠ, ΠΖ, ΖΡ, ΡΗ, ΗΣ, ΣΘ. ἕκαστον 
ἄρα τῶν ΘΟΕ, ΕΠΖ, ΖΡΗ, ΗΖΘ τριχώνων μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ καθ᾽ 
ἑαυτὸ τμήματοΞκ τοῦ κύκηου. 

ἀνεστάτω ἐφ᾽ ἑκάστου τῶν ΘΟΕ, 
ΕΠΖ, ΖΡΗ, ΗΣΘ τριχώνων πυραμὶβ ἰ- 
σοὐψὴπ τῷ κώνψ᾽ καὶ ἑκάστη ἄρα τῶν 
ἀνασταθεισῶν πυραμίδων μείζων ἐ- 
στὶν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ καθ᾽ ἑαυτὴν τμή- 
ματοΞ τοῦ κώνου. 

τέμνοντεβ δὴ τὰΞ ὑποῆειπομέναξ 
περιφερείαΞ δίχα καὶ ἐπιζευχνύντεξ 
εὐθείαπ καὶ ἀνιστάντεΞ ἐπὶ ἑκάστου 
τῶν τριχώνων πυραμίδαξπ ἰσοὐψεῖπ τῷ 
κώνῳ καὶ ἀεὶ τοῦτο ποιοῦντεξ κατα- 
ἢείψομέν τινα ἀποτμήματα τοῦ κύ- 
νου, ἃ ἔσται ἐδάσσονα τοῦ Ψ στερεοῦ. 

ἠεηείφθω, καὶ ἔστω τὰ ἐπὶ τῶν 
ΘΟΕ, ΕΠΖ, ΖΡΗ, ΗΣΘ᾽ ἢοιπὴ ἄρα ἡἣ 
πυραμίϑπ, ἣΞ βάσιΞ τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ πο- 
ἢύχωνον, ὕψοΞ δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κώνῳ, 
μείζων ἐστὶ τοῦ Ξ στερεοῦ. 

ἐχχεχράφθω καὶ εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ κύ- 
κῆον τῷ ΘΟΕΠΖΡΗΣ ποῆυχώνῳ ὅμοιόν 
τε καὶ ὁμοίωΞ κείμενον ποῆύχωνον τὸ 
ΔΤΑΥΒΦΓΧ, καὶ ἀνεστάτω ἐπ᾽ αὐτοῦ 
πυραμὶΞ ἰσοῦύψὴΞ τῷ ΑΛ κώνῳ. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ πρὸΞ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ, οὕτωΞ τὸ ΔΤΑΥΒΦΓΧ 
ποηύχωνον πρὸΞ τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ ποήύ- 
ὅωνον, ὧπ δὲ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ πρὸκ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΕΗ, οὕτωΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞκ 
πρὸΞ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, καὶ ὡΞπ ἄρα ὁ 
ΑΒΓΔ κύκῆοΞπ πρὸ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, 
οὕτωΞ τὸ ΔΤΑΥΒΦΓΧ ποῆύχωνον πρὸξΞ 
τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ ποὴῆύχωνον. 

ὼπ δὲ ὁ ΑΒΓΔ κὐκῆοΞπ πρὸΞ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτωΞπ ὁ ΑΛ κῶνοΞ πρὸ τὸ 
Ξ στερεόν, ὧΞπ δὲ τὸ ΔΤΑΥΒΦΓΧ ποῆύχωνον πρὸΞπΞ τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ ποῆύχωνον, 
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οὕτωΞ ἡ πυραμίς, ἣΞ βάσιΞ μὲν τὸ ΔΤΑΥΒΦΓΧ ποῆύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 
Λ σημεῖον, πρὸΞ τὴν πυραμίδα, ἧπ βάσιΞ μὲν τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ ποῆύχωνον, 
κορυφὴ δὲ τὸ Ν σημεῖον. καὶ ὧΞ ἄρα ὁ ΑΛ κῶνοΞκ πρὸΞκ τὸ Ξ στερεόν, 
οὕτωΞ ἡ πυραμίΞ, ἣΞ βάσιΞ μὲν τὸ ΔΤΑΥΒΦΓΧ ποῆύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 
Λ σημεῖον, πρὸΞ τὴν πυραμίδα, ἧπ βάσιΞ μὲν τὸ ΘΟΕΠΖΡΗΣ ποῆύχωνον, 
κορυφὴ δὲ τὸ Ν σημεῖον᾽ ἐναῆηὰξ ἄρα ἐστὶν ὧΞ ὁ ΑΛ κῶνοΞ πρὸπ τὴν ἐν 
αὐτῷ πυραμίδα, οὕτωΞ τὸ Ξ στερεὸν πρὸΞπ τὴν ἐν τῷ ΕΝ κώνῳ πυραμίδα. 
μείζων δὲ ὁ ΑΛ κῶνοπ τῆΞπ ἐν αὐτῷ πυραμίδοπ᾽ μεῖζον ἄρα καὶ τὸ Ξ στερεὸν 
τῆΞ ἐν τῷ ΕΝ κώνῳ πυραμίδοΞπ. ἀηηὰ καὶ ἔῆασσον᾽ ὅπερ ἄτοπον. 

οὐκ ἄρα ἐστὶν ὧπ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸΞ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτωπ ὁ ΑΛ 
κῶνοΞ πρὸκπ ἔπασσόν τι τοῦ ΕΝ κώνου στερεόν. ὁμοίως δὲ δείξομεν, ὅτι οὐδέ 
ἐστιν ὧΞ ὁ ΕΖΗΘ κύκῆοΞ πρὸΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον, οὕτωΞ ὁ ΕΝ κῶνοΞπ πρὸΞξ 
ἔπασσόν τι τοῦ ΑΛ κώνου στερεόν. 

Λέχω δή, ὅτι οὐδέ ἐστιν ὧὡπ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸΞ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτωξ 
ὁ ΑΛ κῶνοΞ πρὸ μεῖζόν τι τοῦ ΕΝ κώνου στερεόν. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, ἕστω πρὸπ μεῖζον τὸ Ξ᾽ ἀνάπαῆιν ἄρα ἐστὶν ὧΞ ὁ ΕΖΗΘ 
κύκῆοΞ πρὸΞπ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον, οὕτωπ τὸ Ξ στερεὸν πρὸπ τὸν ΑΛ κῶνον. 

ἀῆῆ᾽ ὡπ τὸ Ξ στερεὸν πρὸΞ τὸν ΑΛ κῶνον, οὕτωΞ ὁ ΕΝ κῶνοΞ πρὸς 
ἔβασσόν τι τοῦ ΑΛ κώνου στερεόν᾽ καὶ ὧΞπΞ ἄρα ὁ ΕΖΗΘ κύκῆοΞ πρὸΞ τὸν 
ΑΒΓΔ κύκῆον, οὕτωΞ ὁ ΕΝ κῶνοΞ πρὸΞ ἔπασσόν τι τοῦ ΑΛ κώνου στερεόν᾽ 
ὅπερ ἀδύνατον ἐδείχθη. 

οὐκ ἄρα ἐστὶν ὧπ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτωπ ὁ ΑΛ 
κῶνοπ πρὸΞπ μεῖζόν τι τοῦ ΕΝ κώνου στερεόν. ἐδείχθη δέ, ὅτι οὐδὲ πρὸπ 
ἔβασσον᾽ ἔστιν ἄρα ὧπ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ πρὸπ τὸν ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτωΞ ὁ ΑΛ 
κῶνοΞ πρὸΞ τὸν ΕΝ κῶνον. 

᾿Αἢδ᾽ ὧΞπ ὁ κῶνοΞκ πρὸΞπ τὸν κῶνον, ὁ κύηινδροΞ πρὸπ τὸν κύηινδρον᾽ τρι- 
πῆασίων χὰρ ἑκάτεροΞ ἑκατέρου. καὶ ὧΞ ἄρα ὁ ΑΒΓΔ κὐκῆοΞ πρὸπ τὸν 
ΕΖΗΘ κύκῆον, οὕτωΞπ οἱ ἐπ᾽ αὐτῶν ἰσούψεῖΞ. Οἱ ἄρα ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος 
ὄντεξ κῶνοι καὶ κύπινδροι πρὸς ἀῆηήπουΞ εἰσὶν ὡΞκ αἱ βάσειΞ᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


ιβ΄. 
Οἱ ὅμοιοι κῶνοι καὶ κύβινδροι πρὸΞ ἀηῆήδουΞξ ἐν τριπῆασίονι ἢόχῳ 
εἰσὶ τῶν ἐν ταῖΞ βάσεσι διαμέτρων. 
Ἔστωσαν ὅμοιοι κῶνοι καὶ κύδβινδροι, ὧν βάσει μὲν οἱ ΑΒΓΔ, ΕΖΗΘ 
κύκῆοι, διάμετροι δὲ τῶν βάσεων αἱ ΒΔ, ΖΘ, ἄξονεΞ δὲ τῶν κώνων καὶ 
κυβίνδρων οἱ ΚΛ, ΜΝ: δέχω, ὅτι ὁ κῶνοΞ, οὗ βάσιΞ μέν [ἐστιν] ὁ ΑΒΓΔ 
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κύκῆοΞ, κορυφὴ δὲ τὸ Λ σημεῖον, πρὸΞ τὸν κῶνον, οὗ βάσιΞ μέν [ἐστιν] ὁ 
ΕΖΗΘ κύκῆοΞπ, κορυφὴ δὲ τὸ Ν σημεῖον, τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΔ 
πρὸΞ τὴν ΖΘ. 
Λ Εἰ χὰρ μὴ ἔχει ὁ ΑΒΓΔΛ κῶνοκπ 
πρὸΞ τὸν ΕΖΗΘΝ κῶνον πριπῆασίονα 
Α ἠἡόχον ἤπερ ἣ ΒΔ πρὸς τὴν ΖΘ, ἕξει 
ὁ ΑΒΓΔΛ κῶνοΞ ἢ πρὸπ ἔπασσόν τι 
τοῦ ΕΖΗΘΝ κώνου στερεὸν τριπῆασί- 
ονα ἢόχον ἢ πρὸπ μεῖζον. 
Δ ἐχέτω πρότερον πρὸπ ἔπασσον τὸ 
Ξ, καὶ ἐχχεχράφθω εἰΞ τὸν ΕΖΗΘ κύ- 
κῆον τετράχωνον τὸ ΕΖΗΘ᾽ τὸ ἄρα 
ΕΖΗΘ τετράχωνον μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ 
ἥμισυ τοῦ ΕΖΗΘ κύκῆου. καὶ ἀνεστά- 
τω ἐπὶ τοῦ ΕΖΗΘ τετραχώνου πυρα- 
μὶΞ τὴν αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσα τῷ 
κώνῳ ἣ ἄρα ἀνασταθεῖσα πυραμὶξ 
μείζων ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ μέροΞ τοῦ 
κώνου. 
τετμήσθωσαν δὴ αἱ ΕΖ, ΖΗ, ΗΘ, 
ΘΕ περιφέρειαι δίχα κατὰ τὰ Ο, Π, 
Ρ᾿ Σ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΕΟ, 
ΟΖ, ΖΠ, ΠΗ, ΗΡ, ΡΘ, ΘΣ, ΣΕ. καὶ 
ἕκαστον ἄρα τῶν ΕΟΖ, ΖΠΗ, ΗΡΘ, 
ΘΣΕ τριχώνων μεῖζόν ἐστιν ἢ τὸ ἥ- 
μισυ μέροΞ τοῦ καθ᾽ ἑαυτὸ τμήματοπ 
τοῦ ΕΖΗΘ κύκηῆου. καὶ ἀνεστάτω ἐφ᾽ 
ἑκάστου τῶν ΕΟΖ, ΖΠΗ, ΗΡΘ, ΘΣΕ 
τριχώνων πυραμὶΞπ τὴν αὐτὴν κορυ- 
φὴν ἔχουσα τῷ κώνψ᾽ καὶ ἑκάστη ἄρα 
τῶν ἀνασταθεισῶν πυραμίδων μείζων 
ἐστὶν ἢ τὸ ἥμισυ μέροπ τοῦ καθ᾽ ἑαυ- 
τὴν τμήματοΞκ τοῦ κώνου. 
τέμνοντεβ δὴ τὰΞ ὑποῆειπομέναΞ περιφερείαΞ δίχα καὶ ἐπιζευχνύντεξ 
εὐθείαΞ καὶ ἀνιστάντεξ ἐφ᾽ ἑκάστου τῶν τριχώνων πυραμίδα τὴν αὐτὴν 
κορυφὴν ἐχούσαΞ τῷ κώνῳ καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντεξ καταῆηείψομέν τινα 
ἀποτμήματα τοῦ κώνου, ἃ ἔσται ἐδάσσονα τῆΞ ὑπεροχῆξ, ἣ ὑπερέχει ὁ 
ΕΖΗΘΝ κῶνοΞ τοῦ Ξ στερεοῦ. 
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ἠεῆείφθω, καὶ ἔστω τὰ ἐπὶ τῶν ΕΟ, ΟΖ, ΖΠ, ΠΗ. ΗΡ, ΡΘ, ΘΣ, ΣΕ’ Ποιπὴ 
ἄρα ἡἣ πυραμίϑ, ἧΞξΞ βάσιΞξ μέν ἐστι τὸ ΕΟΖΠΗΡΘΣ ποῆύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 
Ν σημεῖον, μείζων ἐστὶ τοῦ Ξ στερεοῦ. 

ἐχχεχράφθω καὶ εἰ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον τῷ ΕΟΖΠΗΡΘΣ ποῆυχώνῳ ὅμοιόν 
τε καὶ ὁμοίωΞπ κείμενον ποῆύχωνον τὸ ΑΤΒΥΓΦΔΧ, καὶ ἀνεστάτω ἐπὶ τοῦ 
ΑΤΒΥΓΦΔΧ ποῆυχώνου πυραμὶΞπ τὴν αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσα τῷ κώνῳ, καὶ 
τῶν μὲν περιεχόντων τὴν πυραμίδα, ἧΞξΞ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΑΤΒΥΓΦΔΧ 
ποηύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Λ σημεῖον, ἕν τρίχωνον ἔστω τὸ ΛΒΤ, τῶν δὲ 
περειχόντων τὴν πυραμίδα, ἧξΞ βάσιβ μέν ἐστι τὸ ΕΟΖΠΗΡΘΣ ποῆύχωνον, 
κορυφὴ δὲ τὸ Ν σημεῖον, ἕν τρίχωνον ἔστω τὸ ΝΖΟ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ 
ΚΤ, ΜΟ. 

καὶ ἐπεὶ ὅμοιόΞ ἐστιν ὁ ΑΒΓΔΛ κῶνοΞ τῷ ΕΖΗΘΝ κώνῳ, ἔστιν ἄρα ὡξκ ἣ 
ΒΔ πρὸΞκ τὴν ΖΘ, οὕτωΞ ὁ ΚΛ ἄξων πρὸΞ τὸν ΜΝ ἄξονα. ὡΞ δὲ ἣ ΒΔ πρὸΞ 
τὴν ΖΘ, οὕτωΞ ἡ ΒΚ πρὸΞ τὴν ΖΜ’ καὶ ὧΞ ἄρα ἣ ΒΚ πρὸΞ τὴν ΖΜ, οὕτωπ 
ἡ ΚΛ πρὸ τὴν ΜΝ. καὶ ἐναηηὰξ ὡΞ ἣ ΒΚ πρὸπ τὴν ΚΛ, οὕτωΞ ἣ ΖΜ πρὸ 
τὴν ΜΝ. καὶ περὶ ἴσαΞ χωνίαπ τὰΞ ὑπὸ ΒΚΛ, ΖΜΝ αἱ πῆευραὶ ἀνάῆοχόν 
εἰσιν ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΚΛ τρίχωνον τῷ ΖΜΝ τριχώνῳψ. 

πάῆιν, ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ ἡ ΒΚ πρὸΞπ τὴν ΚΤ, οὕτωΞ ἣ ΖΜ πρὸΞ τὴν ΜΟ, 
καὶ περὶ ἴσαΞ χωνίαΞ τὰΞ ὑπὸ ΒΚΤ, ΖΜΟ, ἐπειδήπερ, ὃ μέροΞ ἐστὶν ἣ ὑπὸ 
ΒΚΤ χωνία τῶν πρὸΞ τῷ Κ κέντρῳψ τεσσάρων ὀρθῶν, τὸ αὐτὸ μέροκ ἐστὶ καὶ 
ἡ ὑπὸ ΖΜΟ χωνία τῶν πρὸΞ τῷ Μ κέντρῳ τεσσάρων ὀρθῶν. ἐπεὶ οὖν περὶ 
ἴσαΞπ χωνίαΞπ αἱ πῆευραὶ ἀνάδοχόν εἰσιν, ὅμοιον ἄρα ἐστι τὸ ΒΚΤ τρίχωνον 
τῷ ΖΜΟ τριχώνῳ. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἐδείχθη ὧΞ ἣ ΒΚ πρὸΞπ τὴν ΚΛ, οὕτωΞ ἣ ΖΜ πρὸΞ τὴν ΜΝ, 
ἴση δὲ ἡ μὲν ΒΚ τῇ ΚΤ, ἡ δὲ ΖΜ τῇ ΟΜ, ἔστιν ἄρα ὡΞξ ἡ ΤΚ πρὸπ τὴν 
ΚΛ, οὕτωΞ ἣ ΟΜ πρὸΞ τὴν ΜΝ. καὶ περὶ ἴσαΞπ χωνίαΞ τὰΞ ὑπὸ ΤΚΛ, ΟΜΝ’: 
ὀρθαὶ χάρ᾽ αἱ πῆηευραὶ ἀνάδοχόν εἰσιν᾽ ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΛΚΤ τρίχωνον τῷ 
ΝΜΟ τριχώνῳ. καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ΛΚΒ, ΝΜΖ τριχώνων ἐστὶν 
ὼπ ἡ ΛΒ πρὸπ τὴν ΒΚ, οὕτωΞ ἣ ΝΖ πρὸΞ τὴν ΖΜ, διὰ δὲ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν ΒΚΤ, ΖΜΟ τριχώνων ἐστὶν ὧΞ ἡ ΚΒ πρὸΞ τὴν ΒΤ, οὕτωΞ ἣ ΜΖ πρὸκπ 
τὴν ΖΟ, δι᾽ ἴσου ἄρα ὧΞ ἡ ΛΒ πρὸΞ τὴν ΒΤ, οὕτωΞ ἣ ΝΖ πρὸΞπ τὴν ΖΟ. 

πάῆιν, ἐπεὶ διὰ τὴν ομοιότητα τῶν ΛΤΚ, ΝΟΜ τριχώνων ἐστὶν ὧΞπ ἡ ΛΤ 
πρὸΞ τὴν ΤΚ, οὕτωΞ ἡ ΝΟ πρὸΞκ τὴν ΟΜ, διὰ δὲ τὴν ὁμοιότητα τῶν ΤΚΒ, 
ΟΜΖ τριχώνων ἐστὶν ὡΞ ἣ ΚΤ πρὸΞ τὴν ΤΒ, οὕτω ἡ ΜΟ πρὸ τὴν ΟΖ, 
δι᾿ ἴσου ἄρα ὧΞ ἣ ΛΤ πρὸΞπ τὴν ΤΒ, οὕτωΞ ἡἣ ΝΟ πρὸΞ τὴν ΟΖ. ἐδείχθη δὲ 
καὶ ὧΞ ἣ ΤΒ πρὸΞ τὴν ΒΛ, οὕτωΞ ἡ ΟΖ πρὸΞπ τὴν ΖΝ. δι᾽ ἴσου ἄρα ὧὡπ ἣ 
ΤΛ πρὸΞ τὴν ΛΒ, οὕτωΞ ἣ ΟΝ πρὸΞκ τὴν ΝΖ. 

τῶν ΛΤΒ, ΝΟΖ ἄρα τριχώνων ἀνάδηοχόν εἰσιν αἱ πῆευραί᾽ ἰσοχώνια ἄρα 


ΒΕΥὙΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 12 66 


ἐστὶ τὰ ΛΤΒ, ΝΟΖ τρίχωνα᾽ ὥστε καὶ ὅμοια. καὶ πυραμὶΞ ἄρα, ἧπ βάσιξΞ 
μὲν τὸ ΒΚΤ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Λ σημεῖον, ὁμοία ἐστὶ πυραμίδι, ἧξΞ 
βάσιΞ μὲν τὸ ΖΜΟ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Ν σημεῖον᾽ ὑπὸ χὰρ ὅμοίων ἐπι- 
πέδων περιέχονται ἴσων τὸ πῆῆθοΞ. αἱ δὲ ὅμοιαι πυραμίδεξ καὶ τριχώνουπ 
ἔχουσαι βάσειπ ἐν τριπῆασίονι ἢόχῳψ εἰσὶ τῶν ὁμοῆόχων πῆευρῶν. ἡ ἄρα 
ΒΚΤΛ πυραμὶΞπ πρὸ τὴν ΖΜΟΝ πυραμίδα τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ 
ΒΚ πρὸΞ τὴν ΖΜ. 

ὁμοίωΞ δὴ ἐπιζευχνύντεΞ ἀπὸ τῶν Α, Χ, Δ, Φ, ΓΟῪ ἐπὶ τὸ Κ εὐθείας 
καὶ ἀπὸ τῶν Ε, Σ, Θ, Ρ, Η, Π ἐπὶ τὸ Μ καὶ ἀνιστάντεξ ἐφ᾽ ἑκάστου τῶν 
τριχώνων πυραμίδα τὴν αὐτὴν κορυφὴν ἐχούσαπ τοῖΞ κώνοιπ δείξομεν, 
ὅτι καὶ ἑκάστη τῶν ὁμοταχῶν πυραμίδων πρὸΞ ἑκάστην ὁμοταχῆ πυραμίδα 
τριπῆασίονα ἢόχον ἕξει ἤπερ ἡ ΒΚ ὁμόῆοχοπ πῆευρὰ πρὸ τὴν ΖΜ ὁμόῆδοχον 
πῆευράν, τουτέστιν ἤπερ ἣ ΒΔ πρὸπ τὴν ΖΘ. 

καὶ ὧπ ἕν τῶν ἡχουμένων πρὸΞ ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτωΞ ἅπαντα τὰ 
ἡχούμενα πρὸΞπ ἅπαντα τὰ ἑπόμενα᾽ ἔστιν ἄρα καὶ ὧὡΞπΞ ἡἣ ΒΚΤΛ πυραμὶΞπ 
πρὸΞ τὴν ΖΜΟΝ πυραμίδα, οὕτωΞ ἡ ὅῆη πυραμίΞ, ἧΞ βάσιΞ τὸ ΑΤΒΥΓΦΔΧ 
ποῆύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Λ σημεῖον, πρὸ τὴν ὅῆην πυραμίδα, ἣξ βάσιϑ 
μὲν τὸ ΕΟΖΠΗΡΘΣ ποὴηύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸν σημεῖον᾽ ὥστε καὶ πυραμίϑ, 
5 βάσιπ μὲν τὸ ΑΤΒΥΓΦΔΧ, κορυφὴ δὲ τὸ Λ, πρὸΞ τὴν πυραμίδα, ἢ5 βάσιΞξ 
[μὲν] τὸ ΕΟΖΠΗΡΘΣ ποῆύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Ν σημεῖον, τριπῆασίονα ἢόχον 
ἔχει ἤπερ ἣ ΒΔ πρὸκπ τὴν ΖΘ. 

ὑπόκειται δὲ καὶ ὁ κῶνοκ, οὗ βάσιπ [μὲν] ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ, κορυφὴ δὲ τὸ Λ 
σημεῖον, πρὸπ τὸ Ξ στερεὸν τριπῆασίονα Πόχον ἔχων ἤπερ ἣ ΒΔ πρὸπ τὴν 
ΖΘ’ ἔστιν ἄρα ὧπ ὁ κῶνοΞ, οὗ βάσιΞ μέν ἐστιν ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞπ, κορυφὴ δὲ 
τὸ Λ, πρὸΞ τὸ Ξ στερεόν, οὕτωΞ ἣ πυραμίΞβ, ἧἣΞ βάσιΞ μὲν τὸ ΑΤΒΥΓΦΔΧ 
[ἰποῆύχωνον], κορυφὴ δὲ τὸ Λ, πρὸΞ τὴν πυραμίδα, ἧπ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ 
ΕΟΖΠΗΡΘΣ ποδύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Ν᾽ ἐναῆδὰξ ἄρα, ὧξ ὁ κῶνοβ, οὗ βάσιΞξ 
μὲν ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ, κορυφὴ δὲ τὸ Λ, πρὸΞ τὴν ἐν αὐτῷ πυραμίδα, ἧΞξΞ βάσιξ 
μὲν τὸ ΑΤΒΥΓΦΔΧ ποῆύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Λ, οὕτωΞ τὸ Ξ [στερεὸν] πρὸΞ 
τὴν πυραμίδα, ἧπ βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΕΟΖΠΗΡΘΣ ποδύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ 
Ν. μείζων δὲ ὁ εἰρημένοΞ κῶνοΞ τῆΞκ ἐν αὐτῷ πυραμίδοε᾽ ἐμπεριέχει χὰρ 
αὐτὴν. μεῖζον ἄρα καὶ τὸ Ξ στερεὸν τῆΞ πυραμίδοΞ, ἣΞπ βάσιΞ μέν ἐστι 
τὸ ΕΟΖΠΗΡΘΣ ποηύχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Ν. ἀηῆῆὰ καὶ ἔδαττον᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα ὁ κῶνοκ, οὗ βάσιΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞκ, κορυφὴ δὲ τὸ Λ [σημεῖον], 
πρὸΞ ἔβαττόν τι τοῦ κώνου στερεόν, οὗ βάσιΞ μὲν ὁ ΕΖΗΘ κύκῆοΞκ, κορυφὴ 
δὲ τὸ Ν σημεῖον, τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΔ πρὸπ τὴν ΖΘ. ὁμοίωπ 
δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ὁ ΕΖΗΘΝ κῶνοΞξ πρὸΞ ἔπαττόν τι τοῦ ΑΒΓΔΛ κώνου 
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στερεὸν τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΖΘ πρὸΞ τὴν ΒΔ. 

Λέχω δή, ὅτι οὐδὲ ὁ ΑΒΓΔΛ κῶνοΞ πρὸπ μεῖζόν τι τοῦ ΕΖΗΘΝ κώνου 
στερεὸν τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΔ πρὸΞκ τὴν ΖΘ. Εἰ χὰρ δυνατόν, 
ἐχέτω πρὸΞ μεῖζον τὸ Ξ. ἀνάπαῆιν ἄρα τὸ Ξ στερεὸν πρὸ τὸν ΑΒΓΔΛ 
κῶνον τριπῆασίονα ἤόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΖΘ πρὸΞ τὴν ΒΔ. 

ὼς δὲ τὸ Ξ στερεὸν πρὸς τὸν ΑΒΓΔΛ κῶνον, οὕτωΞ ὁ ΕΖΗΘΝ κῶνος 
πρὸΞ ἔπαττόν τι τοῦ ΑΒΓΔΛ κώνου στερεόν. καὶ ὁ ΕΖΗΘΝ ἄρα κῶνοΞπ πρὸκπ 
ἔῆαττόν τι τοῦ ΑΒΓΔΛ κώνου στερεὸν τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΖΘ 
πρὸΞ τὴν ΒΔ᾿ ὅπερ ἀδύνατον ἐδείχθη. 

οὐκ ἄρα ὁ ΑΒΓΔΛ κῶνοΞ πρὸΞ μεῖζόν τι τοῦ ΕΖΗΘΝ κώνου στερεὸν 
τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΔ πρὸπ τὴν ΖΘ. ἐδείχθη δέ, ὅτι οὐδὲ πρὸπ 
ἔβῆαττον. ὁ ΑΒΓΔΛ ἄρα κῶνοΞ πρὸΞπ τὸν ΕΖΗΘΝ κῶνον τριπηασίονα ἢόχον 
ἔχει ἤπερ ἣ ΒΔ πρὸΞ τὴν ΖΘ. Ὅς δὲ ὁ κῶνοΞ πρὸΞ τὸν κῶνον, ὁ κὐηινδροπ 
πρὸπ τὸν κύΠπινδρον᾽ τριπῆάσιοΞ χὰρ ὁ κύῆινδροπ τοῦ κώνου ὁ ἐπὶ τῆΞπ αὐτῆπ 
βάσεωΞπ τῷ κώνῳ καὶ ἰσοὐψὴπ αὐτῷ. καὶ ὁ κύδινδροΞ ἄρα πρὸ τὸν κύῆινδρον 
τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΔ πρὸπ τὴν ΖΘ. 

Οἱ ἄρα ὅμοιοι κῶνοι καὶ κὐδινδροι πρὸπ ἀπηήηῆουΞ ἐν τριπῆασίονι ἤόχῳ 
εἰσὶ τῶν ἐν ταῖΞ βάσεσι διαμέτρων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιχ΄. 

Ἐὰν κύῆινδροπ ἐπιπέδῳ τμηθῇ παραῆηδήῆῳ ὄντι τοῖΞ ἀπεναντίον 
ἐπιπέδοιπ, ἔσται ὼΞ ὁ κύῆινδροΞ πρὸΞ τὸν κύῆινδρον, οὕτωΞ ὁ ἄξων 
πρὸΞ τὸν ἄξονα. 

ΚΚύθπινδρο χὰρ ὁ ΑΔ ἐπιπέδῳ τῷ ΗΘ τετμήσθω παραηηήηῆῳ ὄντι τοῖξΞ 
ἀπεναντίον ἐπιπέδοιΞ τοῖΞ ΑΒ, ΓΔ, καὶ συμβαηηέτω τῷ ἄξονι τὸ ΗΘ ἐπίπε- 
δον κατὰ τὸ Κ σημεῖον᾽ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧΞ ὁ ΒΗ κύδινδροΞ πρὸπ τὸν ΗΔ 
κύβινδρον, οὕτωΞ ὁ ΕΚ ἄξων πρὸΞ τὸν ΚΖ ἄξονα. 

Ἐκβεβηήσθω χὰρ ὁ ΕΖ ἄξων ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη ἐπὶ τὰ Λ, Μ σημεῖα, 
καὶ ἐκκείσθωσαν τῷ ΕΚ ἄξονι ἴσοι ὁσοιδηποτοῦν οἱ ΕΝ, ΝΛ, τῷ δὲ ΖΚ ἴσοι 
ὁσοιδηποτοῦν οἱ ΖΞ, ΞΜ, καὶ νοείσθω ὁ ἐπὶ τοῦ ΛΜ ἄξονοΞ κύηινδροΞ ὁ ΟΧ, 
οὗ βάσειΞ οἱ ΟΠ, ΦΧ κύκῆδοι. 
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καὶ ἐκβεβῆήησθω διὰ τῶν Ν, Ξ σημείων ἐπίπεδα παράδπηηῆα τοῖπ ΑΒ, ΓΔ 
καὶ ταῖΞ βάσεσι τοῦ ΟΧ κυηίνδρου καὶ ποιείτωσαν τοὺπ ΡΣ, ΤΥ κύκῆουΞ περὶ 
τὰ Ν, Ξ κέντρα. 

καὶ ἐπεὶ οἱ ΛΝ, ΝΕ, ΕΚ ἄξονες ἴ- 
σοι εἰσὶν ἀηηήῆοιπ, οἱ ἄρα ΠΡ, ΡΒ, 
ΒΗ κύηῆινδροι πρὸπ ἀῆῆήδουΞξ εἰσὶν ὡξ Π 
αἱ βάσειΞπ. ἴσαι δέ εἰσιν αἱ βάσειε᾽ ἴ- ἐξξεξακεαι-- 
σοι ἄρα καὶ οἱ ΠΡ, ΡΒ, ΒΗ κύηινδροι 
ἀπήήποιε:. ἩΒΘΒΕΙΒΕΙΣ.. -. 

ἐπεὶ οὖν οἱ ΛΝ, ΝΕ, ΕΚ ἄξονες ἴ- 
σοι εἰσὶν ἀῆηηῆοιξ, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ ΠΡ, 
ΡΒ. ΒΗ κύηπινδροι ἴσοι ἀηῆήῆοιξ, καί 
ἐστιν ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῷ πῆήθει, ὁσα- 
πῆηασίων ἄρα ὁ ΚΛ ἄξων τοῦ ΕΚ ἄξο- 
νοβ, τοσαυταπηασίων ἔσται καὶ ὁ ΠΗ 
κύηινδροΞ τοῦ ΗΒ κυηίνδρου. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπῆασίων 
ἐστὶν ὁ ΜΚ ἄξων τοῦ ΚΖ ἄξονοκ, το- 
σαυταπῆασίων ἐστὶ καὶ ὁ ΧΗ κίῆιν- 
ὄροΞπ τοῦ ΗΔ κυηίνδρου. καὶ εἰ μὲν 
ἴσος ἐστὶν ὁ ΚΛ ἄξων τῷ ΚΜ ἄξο- 
νι, ἴσοΞ ἔσται καὶ ὁ ΠΗ κύῆινδροπ τῷ 
ΗΧ κυηίνδρῳ, εἰ δὲ μείζων ὁ ἄξων τοῦ 
ἄξονοΞξ, μείζων καὶ ὁ κύηινδροΞ τοῦ 
κυῆίνδρου, καὶ εἰ ἐδάσσων, ἐπάσσων. 

τεσσάρων δὴ μεχεθῶν ὄντων, ἀξόνων μὲν τῶν ΕΚ, ΚΖ, κυῆίνδρων δὲ 
τῶν ΒΗ, ΗΔ, εἴῆηπται ἰσάκιπ ποῆηαπηῆάσια, τοῦ μὲν ΕΚ ἄξονοΞ καὶ τοῦ ΒΗ 
κυῆίνδρου ὅ τε ΛΚ ἄξων καὶ ὁ ΠΗ κύηινδροπ, τοῦ δὲ ΚΖ ἄξονεΞπ καὶ τοῦ ΗΔ 
κυῆίνδρου ὅ τε ΚΜ ἄξων καὶ ὁ ΗΧ κύηῆινδροκ, καὶ δέδεικται, ὅτι εἰ ὑπερέχει 
ὁ ΚΛ ἄξων τοῦ ΚΜ ἄξονοκ, ὑπερέχει καὶ ὁ ΠΗ κύηῆινδροΞ τοῦ ΗΧ κυηίνδρου, 
καὶ εἰ ἴσοπ, ἴσοΞπ, καὶ εἰ ἐδάσσων, ἐπάσσων. 

ἔστιν ἄρα ὡξΞ ὁ ΕΚ ἄξων πρὸΞ τὸν ΚΖ ἄξονα, οὕτω ὁ ΒΗ κύηινδροΞ 
πρὸΞ τὸν ΗΔ κύηινδρον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιδ΄. 

Οἱ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντεΞ κῶνοι καὶ κύῆινδροι πρὸΞ αἢδήδουξ 
εἰσὶν ὧΞ τὰ ὕψη. 

Ἔστωσαν χὰρ ἐπὶ ἴσων βάσεων τῶν ΑΒ, ΓΔ κύκῆων κύῆινδροι οἱ ΕΒ, ΖΔ᾽ 
ἠέχω, ὅτι ἐστὶν ὧπ ὁ ΕΒ κύδινδροπ πρὸπ τὸν ΖΔ κύπινδρον, οὕτωΞπ ὁ ΗΘ ἄξων 
πρὸΞ τὸν ΚΛ ἄξονα. 

᾿Εκβεβῆηήσθω χὰρ ὁ ΚΛ ἄξων ἐπὶ τὸ 
Ν σημεῖον, καὶ κείσθω τῷ ΗΘ ἄξονι 
ἴσοΞ ὁ ΛΝ, καὶ περὶ ἄξονα τὸν ΛΝ 
κύπινδροΞ νενοήσθω ὁ ΓΜ. 

ἐπεὶ οὖν οἱ ΕΒ, ΓΜ κύἢινδροι ὑπὸ 
τὸ αὐτὸ ὕψοΞ εἰσίν, πρὸς ἀῆδηήδουπ 
εἰσὶν ὧΞ αἱ βάσειΞ. ἴσαι δέ εἰσίν αἱ 
βάσεις ἀῆηηῆαιε᾽ ἴσοι ἄρα εἰσὶ καὶ οἱ 
ΕΒ, ΓΜ κύηινδροι. 

καὶ ἐπεὶ κὐῆινδροΞ ὁ ΖΜ ἐπιπέδῳ 
τέτμηται τῷ ΓΔ παραῆηηῆψ ὄντι τοῖπ 
ἀπεναντίον ἐπιπέδοιξ, ἔστιν ἄρα ὡξ ὁ 
ΓΜ κύηινδροΞ πρὸΞ τὸν ΖΔ κύπινδρον, 
οὕτωΞ ὁ ΛΝ ἄξων πρὸς τὸν ΚΛ ἄξονα. 
ἴσοΞπ δέ ἐστιν ὁ μὲν ΓΜ κύΠπινδροπ τῷ ΕΒ κυῆίνδρῳ, ὁ δὲ ΛΝ ἄξων τῷ ΗΘ 
ἄξονι ἔστιν ἄρα ὡΞπ ὁ ΕΒ κύὐπινδροπ πρὸΞ τὸν ΖΔ κύῆινδρον, οὕτω ὁ ΗΘ 
ἄξων πρὸΞπ τὸν ΚΛ ἄξονα. 

ὼπ δὲ ὁ ΕΒ κύηινδροΞ πρὸΞ τὸν ΖΔ κύῆινδρον, οὗτωΞ ὁ ΑΒΗ κῶνοΞ πρὸΞξ 
τὸν ΓΔΚ κῶνον. καὶ ὼΞ ἄρα ὁ ΗΘ ἄξων πρὸΞ τὸν ΚΛ ἄξονα, οὕτωΞ ὁ ΑΒΗ 
κῶνοΞπ πρὸΞ τὸν ΓΔΚ κῶνον καὶ ὁ ΕΒ κύῆινδροΞ πρὸΞ τὸν ΖΔ κὐπινδρον᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ιε΄. 

Ἰῶν ἴσων κώνων καὶ κυῆίνδρων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειΞ τοῖΞ 
ὕψεσιν: καὶ ὧν κώνων καὶ κυδίνδρων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειΞ τοῖξΞ 
ὕψεσιν, ἴσοι εἰσὶν ἐκεῖνοι. 

Ἔστωσαν ἴσοι κῶνοι καὶ κύἢινδροι, ὧν βάσειΞ μὲν οἱ ΑΒΓΔ, ΕΖΗΘ κύκβοι, 
διάμετροι δὲ αὐτῶν αἱ ΑΓ, ΕΗ, ἅξονεΞξ δὲ οἱ ΚΛ, ΜΝ, οἵτινεξ καὶ ὕψη εἰσὶ 
τῶν κώνων ἢ κυῆίνδρων, καὶ συμπεπῆηρώσθωσαν οἱ ΑΞ, ΕΟ κύΠἠινδροι. 

ἠέχω, ὅτι τῶν ΑΞ, ΕΟ κυῆίνδρων ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειξ τοῖΞπ ὕψεσιν, 
καί ἐστιν ὧπ ἣ ΑΒΓΔ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΜΝ ὕψοΞ πρὸπ 
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ΕΝ Ε 


τὸ ΚΛ ὕψοβΒ. Τὸ χὰρ ΛΚ ὕψοΞ τῷ ΜΝ ὕψει ἤτοι ἴσον ἐστὶν ἢ οὔ. ἔστω 
πρότερον ἴσον. 

ἔστι δὲ καὶ ὁ ΑΞ κύδινδροπ τῷ ΕΟ 
κυῆίνδρῳ ἴσοΞπ. οἱ δὲ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕ- 
ψοβ ὄντεξ. κῶνοι καὶ κύπινδροι πρὸ 
ἀηηήηῆουΞξ εἰσὶν ὡπ αἱ βάσεις᾽ ἴση ἄ- 
ρα καὶ ἣ ΑΒΓΔ βάσιΞ τῇ ΕΖΗΘ βάσει. 
ὥστε καὶ ἀντιπέπονθεν, ὼΞ ἣ ΑΒΓΔ 
βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, οὕτως 
τὸ ΜΝ ὕψοΞκ πρὸ τὸ ΚΛ ὕψοκ. 

ἀηηὰ δὴ μὴ ἔστω τὸ ΛΚ ὕψοΞπ τῷ 
ΜΝ ἴσον, ἀῆηπ’ ἔστω μεῖζον τὸ ΜΝ, 
καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ τοῦ ΜΝ ὕψουςπ τῷ 
ΚΛ ἴσον τὸ ΠΝ. καὶ διὰ τοῦ Π σημείου 
τετμήσθω ὁ ΕΟ κύπινδροΞξ ἐπιπέδῳ τῷ 
ΤῪΣ παραῆηήῆῳ τοῖΞ τῶν ΕΖΗΘ, ΡΟ 
κύκῆων ἐπιπέδοιπ, καὶ ἀπὸ βάσεωπ μὲν 
τοῦ ΕΖΗΘ κύκῆου, ὕψουΞ δὲ τοῦ ΝΠ 
κύπινδροΞ νενοήσθω ὁ ΕΣ. 

καί ἐπεὶ ἴσο ἐστὶν ὁ ΑΞ κύηιν- 
ὄροπ τῷ ΕΟ κυηίνδρῳ, ἔστιν ἄρα ὧδ ὁ 
ΑΞ κύῆινδροπ πρὸΞπ τὸν ΕΣ κυῆίνδρον, 
οὕτωΞ ὁ ΕΟ κύῆινδροΞπ πρὸΞ τὸν ΕΣ κύπινδρον. ἀῆῆ᾿ ὧπ μὲν ὁ ΑΞ κὐηινδροπ 
πρὸΞ τὸν ΕΣ κύῆινδρον, οὕτω ἣ ΑΒΓΔ βάσιΞ πρὸπ τὴν ΕΖΗΘ᾽ ὑπὸ χὰρ τὸ 
αὐτὸ ὕψοΞπ εἰσὶν οἱ ΑΞ, ΕΣ κύῆινδροι᾽ ὧπ δὲ ὁ ΕΟ κύπινδροΞ πρὸπ τὸν ΕΣ, 
οὕτωΞ τὸ ΜΝ ὕψοΞ πρὸΞ τὸ ΠΝ ὕψοπ᾽ ὁ χὰρ ΕΟ κύηινδροΞπ ἐπιπέδῳ τέτμη- 
ται παραῆηήηῆῳ ὄντι τοῖΞ ἀπεναντίον ἐπιπέδοιΞ. ἔστιν ἄρα καὶ ὧὡΞπ ἣ ΑΒΓΔ 
βάσιΞ πρὸς τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΜΝ ὕψοΞπ πρὸπ τὸ ΠΝ ὕψοκπ. ἴσον 
δὲ τὸ ΠΝ ὕψοΞκ τῷ ΚΛ ὕψει: ἔστιν ἄρα ὧΞ ἣ ΑΒΓΔ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΕΖΗΘ 
βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΜΝ ὕψοΞ πρὸΞ τὸ ΚΛ ὕψοΞ. τῶν ἄρα ΑΞ, ΕΟ κυηίνδρων 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ βάσειξ τοῖπ ὕψεσιν. 

᾿Αηηὰ δὴ τῶν ΑΞ, ΕΟ κυῆίνδρων ἀντιπεπονθέτωσαν αἱ βάσειξ τοῖΞ ὕψε- 
σιν, καὶ ἔστω ὧὡπ ἡ ΑΒΓΔ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΜΝ ὕψοςΞ 
πρὸΞ τὸ ΚΛ ὕψος᾽ ἠέχω, ὅτι ἴσοΞπ ἐστὶν ὁ ΑΞ κύῆἢινδροΞκ τῷ ΕΟ κυηίνδρῳ. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ἐπεί ἐστιν ὧΞπ ἡ ΑΒΓΔ βάσιξ πρὸΞκ τὴν 
ΕΖΗΘ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΜΝ ὕψος πρὸΞκ τὸ ΚΛ ὕψοςκ, ἴσον δὲ τὸ ΚΛ ὕψοΞπ τῷ 
ΠΝ ὕψει, ἔσται ἄρα ὧὡπ ἣ ΑΒΓΔ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΜΝ 
ὕψοπ πρὸΞ τὸ ΠΝ ὕψοκπ. ἀῆῆ᾿ ὧπ μὲν ἣ ΑΒΓΔ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΕΖΗΘ βάσιν, 
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οὕτωΞξ ὁ ΑΞ κύῆινδροΞ πρὸπ τὸν ΕΣ κὐῆινδρον᾽ ὑπὸ χὰρ τὸ αὐτὸ ὕψοκ εἰσίν" 
ὡς δὲ τὸ ΜΝ ὕψοΞ πρὸΞ τὸ ΠΝ ἰ[ὕψοπ], οὕτωΞ ὁ ΕΟ κύδινδροΞ πρὸΞ τὸν ΕΣ 
κύηινδρον᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞπ ὁ ΑΞ κύῆινδροΞ πρὸπ τὸν ΕΣ κύῆινδρον, οὕτω ὁ ΕΟ 
κύῆινδροΞ πρὸΞ τὸν ΕΣ. ἴσοΞ ἄρα ὁ ΑΞ κύπινδροΞ τῷ ΕΟ κυῆίνδρῳ. ὡσαύτωπ 
δὲ καὶ ἐπὶ τῶν κώνων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ι5΄. 

Δύο κύκῆων περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον ὄντων εἰΞ τὸν μείζονα κύκῆον 
ποῆύχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἀρτιόπῆευρον ἐχχράψαι μὴ ψαῦον τοῦ 
ἐηάσσονοΞ κύκῆου. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντεΞπ δύο κύκῆοι οἱ ΑΒΓΔ, ΕΖΗΘ περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον 
τὸ Κ’ δεῖ δὴ εἰΞ τὸν μείζονα κύκῆον τὸν ΑΒΓΔ ποῆύχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ 
ἀρτιόπῆευρον ἐχεράψαι μὴ ψαῦον τοῦ ΕΖΗΘ κύκῆηου. 


Ἤχθω χὰρ διὰ τοῦ Κ κέντρου εὐ- 
θεῖα ἡ ΒΚΔ, καὶ ἀπὸ τοῦ Η σημείου 
τῇ ΒΔ εὐθείᾳ πρὸΞ ὀρθὰΞ ἤχθω ἡ ΗΑ 
καὶ διήχθω ἐπὶ τὸ Γ’ ἣ ΑΓ ἄρα ἐφά- 
πτεται τοῦ ΕΖΗΘ κύκηου. 
τέμνοντεΞ δὴ τὴν ΒΑΔ περιφέρειαν 
δίχα καὶ τὴν ἡμίσειαν αὐτῆΞ δίχα καὶ 
τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντεΞ καταῆείψομεν πε- 
ριφέρειαν ἐδάσσονα τῆπ ΑΔ. 

ἢεηείφθω, καὶ ἔστω ἣ ΛΔ, καὶ ἀ- 
πὸ τοῦ Λ ἐπὶ τὴν ΒΔ κάθετοΞ ἤχθω 
ἡ ΛΜ καὶ διήχθω ἐπὶ τὸ Ν, καὶ ἐπε- 
ζεύχθωσαν αἱ ΛΔ, ΔΝ’ ἴση ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΛΔ τῇ ΔΝ. 

καὶ ἐπεὶ παράηηηῆόξ ἐστιν ἣ ΛΝ 
τῇ ΑΓ, ἡ δὲ ΑΓ ἐφάπτεται τοῦ ΕΖΗΘ 
κύκῆου, ἣ ΛΝ ἄρα οὐκ ἐφάπτεται τοῦ ΕΖΗΘ κύκηῆου᾽ ποηηῷ ἄρα αἱ ΛΔ, ΔΝ 
οὐκ ἐφάπτονται τοῦ ΕΖΗΘ κύκῆου. 

ἐὰν δὴ τῇ ΛΔ εὐθείᾳ ἴσαΞ κατὰ τὸ συνεχὲΞ ἐναρμόσωμεν εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ 
κύκῆον, ἐχχραφήσεται εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον ποῆύχωνον ἰσόπηευρόν τε καὶ 
ἀρτιόπῆευρον μὴ ψαῦον τοῦ ἐπάσσονοΞ κύκῆου τοῦ ΕΖΗΘ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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ιζ΄. 

Δύο σφαιρῶν περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον οὐσῶν εἰΞ τὴν μείζονα σφαῖραν 
στερεὸν ποῆύεδρον ἐχχράψαι μὴ ψαῦον τῆΞ ἐηπάσσονοΞ σφαίραΞξ κατὰ 
τὴν ἐπιφάνειαν. 

Νενοήσθωσαν δύο σφαῖραι περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον τὸ Α᾽ δεῖ δὴ εἰΞ τὴν 
μείζονα σφαῖραν στερεὸν ποῆύεδρον ἐχῃράψαι μὴ ψαῦον τῆΞ ἐπηάσσονοπ 
σφαίραΞ κατὰ τὴν ἐπιφάνειαν. 

Τετμήσθωσαν αἱ σφαῖραι ἐπιπέδῳ τινὶ διὰ τοῦ κέντρου ἔσονται δὴ αἱ 
τομαὶ κύκῆοι, ἐπειδήπερ μενούσηπ τῆΞ διαμέτρου καὶ περιφερομένου τοῦ 
ἡμικυκηίου ἐχίχνετο ἣ σφαῖρα᾽ ὥστε καὶ καθ᾽ οἵαπ ἂν θέσεωπ ἐπινοήσωμεν τὸ 
ἡμικύκῆιον, τὸ δι᾿ αὐτοῦ ἐκβαηηόμενον ἐπίπεδον ποιήσει ἐπὶ τῇΞ ἐπιφανεία5 
τῆΞ σφαίραξπ κύκῆον. 

καὶ φανερόν, ὅτι καὶ μέχιστον, ἐπειδήπερ ἣ διάμετροΞ τῆΞξΞ σφαίραϑ, 
ἥτιβ ἐστὶ καὶ τοῦ ἡμικυκῆίου διάμετροΞ δηδαδὴ καὶ τοῦ κύκῆου, μείζων 
ἐστὶ πασῶν τῶν εἰΞ τὸν κύκῆον ἢ τὴν σφαῖραν διαχομένων [εὐθειῶν]. 

ἔστω οὖν ἐν μὲν τῇ μείζονι σφαίρᾳ κύκῆοΞ ὁ ΒΓΔΕ, ἐν δὲ τῇ ἐῆάσσονι 
σφαίρᾳ κύκῆοπ ὁ ΖΗΘ, καὶ ἤχθωσαν αὐτῶν δύο διάμετροι πρὸΞ ὀρθὰπ ἀηηή- 
ἤαιΞ αἱ ΒΔ, ΓΕ, καὶ δύο κύκῆων περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον ὄντων τῶν ΒΓΔΕ, ΖΗΘ 
εἰ τὸν μείζονα κύκῆον τὸν ΒΓΔΕ ποῆύχωνον ἰσόπῆευρον καὶ ἀρτιόπῆευρον 
ἐχχεχράφθω μὴ ψαῦον τοῦ ἐπάσσονοΞ κύκῆου τοῦ ΖΗΘ, οὗ πἢευραὶ ἔστωσαν 
ἐν τῷ ΒΕ τεταρτημορίῳ αἱ ΒΚ, ΚΛ, ΛΜ, ΜΕ, καὶ ἐπιζευχθεῖσα ἡ ΚΑ διήχθω 
ἐπὶ τὸ Ν, καὶ ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ Α σημείου τῷ τοῦ ΒΓΔΕ κύκῆου ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ὀρθὰΞκ ἡ ΑΞ καὶ συμβαηηέτω τῇ ἐπιφανείᾳ τῆΞ σφαίραΞπ κατὰ τὸ Ξ, 
καὶ διὰ τῆΞ ΑΞ καὶ ἑκατέραΞ τῶν ΒΔ, ΚΝ ἐπίπεδα ἐκβεβῆήσθω᾽ ποιήσουσι 
δὴ διὰ τὰ εἰρημένα ἐπὶ τῆΞ ἐπιφανείαΞ τῆΞπ σφαίραπ μεχίστουΞ κύκῆουπ. 
ποιείτωσαν, ὧν ἡμικύκῆια ἔστω ἐπὶ τῶν ΒΔ, ΚΝ διαμέτρων τὰ ΒΞΔ, ΚΞΝ. 

καὶ ἐπεὶ ἣ ΞΑ ὀρθή ἐστι πρὸΞπ τὸ τοῦ ΒΓΔΕ κύκῆου ἐπίπεδον, καὶ πάντα 
ἄρα τὰ διὰ τῆΞ ΞΑ ἐπίπεδά ἐστιν ὀρθὰ πρὸΞ τὸ τοῦ ΒΓΔΕ κύκῆου ἐπίπεδον" 
ὥστε καὶ τὰ ΒΞΔ, ΚΞΝ ἡμικύκῆια ὀρθά ἐστι πρὸΞ τὸ τοῦ ΒΓΔΕ κύκηῆου 
ἐπίπεδον. 

καὶ ἐπεὶ ἴσα ἐστὶ τὰ ΒΕΔ, ΒΞΔ, ΚΞΝ ἡμικύκῆια᾽ ἐπὶ χὰρ ἴσων εἰσὶ 
διαμέτρων τῶν ΒΔ, ΚΝ’ ἴσα ἐστὶ καὶ τὰ ΒΕ, ΒΞ, ΚΞ τεταρτημόρια ἀηηηῆοι5. 
ὄσαι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ ΒΕ τεταρτημορίῳ πῆευραὶ τοῦ ποῆυχώνου, τοσαῦταί 
εἰσι καὶ ἐν τοῖΞ ΒΞ, ΚΞ τεταρτημορίοιϑπ ἴσαι ταῖΞπ ΒΚ, ΚΛ, ΛΜ, ΜΕ εὐθείαιπ. 

ἐχχεχράφθωσαν καὶ ἔστωσαν αἱ ΒΟ, ΟΠ. ΠΡ, ΡΞ, ΚΣ, ΣΤ, ΤΥ, ΥΞ, καὶ 
ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΣΟ, ΤΠ, ΥΡ, καὶ ἀπὸ τῶν Ο, Σ ἐπὶ τὸ τοῦ ΒΓΔΕ κύκῆου 
ἐπίπεδον κάθετοι ἤχθωσαν᾽ πεσοῦνται δὴ ἐπὶ τὰπ κοινὰΞπ τομὰξΞ τῶν ἐπι- 
πέδων τὰΞ ΒΔ, ΚΝ, ἐπειδήπερ καὶ τὰ τῶν ΒΞΔ, ΚΞΝ ἐπίπεδα ὀρθά ἐστι 
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πρὸΞ τὸ τοῦ ΒΓΔΕ κύκηου ἐπίπεδον. 

πιπτέτωσαν, καὶ ἔστωσαν αἱ ΟΦ, ΣΧ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΧΦ. καὶ ἐπεὶ ἐν 
ἴσοιΞ ἡμικυκῆίοιΞ τοῖα ΒΞΔ, ΚΞΝ ἴσαι ἀπειῆημμέναι εἰσὶν αἱ ΒΟ, ΚΣ, καὶ 
κάθετοι ἠχμέναι εἰσὶν αἱ ΟΦ, ΣΧ, ἴση [ἄρα] ἐστὶν ἡ μὲν ΟΦ τῇ ΣΧ, ἡ δὲ 
ΒΦ τῇ ΚΧ. ἔστι δὲ καὶ ὅῆη ἣ ΒΑ ὅῆῃ τῇ ΚΑ ἴση᾽ καὶ Ποιπὴ ἄρα ἡ ΦΑ ἡοιπῇ 
τῇ ΧΑ ἐστιν ἴση ἔστιν ἄρα ὧΞ ἣ ΒΦ πρὸΞ τὴν ΦΑ, οὕτωΞ ἡ ΚΧ πρὸΞ τὴν 
ΧΑ᾽ παράηηηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἡ ΧΦ τῇ ΚΒ. 

καὶ ἐπεὶ ἑκατέρα τῶν ΟΦ, ΣΧ ὀρ- 
θή ἐστι πρὸΞ τὸ τοῦ ΒΓΔΕ κύκηῆου ἐπί- 
πεδον, παράῆηηῆοΞπ ἄρα ἐστὶν ἡἣ ΟΦ 
τῇ ΣΧ. ἐδείχθη δὲ αὐτῇ καὶ ἴση᾽ καὶ 
αἱ ΧΦ, ΣΟ ἄρα ἴσαι εἰσὶ καὶ παράῆ- 
ἢηῆοι. 

καὶ ἐπεὶ παράῆηηῆόΞξ ἐστιν ἡ ΧΦ 
τῇ ΣΟ, ἀηηὰ ἡ ΧΦ τῇ ΚΒ ἐστι παράῆ- 
ἢηῆοΞπ, καὶ ἣ ΣΟ ἄρα τῇ ΚΒ ἐστι πα- 
ράπηηῆοΞπ. καὶ ἐπιζευχνύουσιν αὐτὰΞ 
αἱ ΒΟ, ΚΣ’ τὸ ΚΒΟΣ ἄρα τετράπηευ- 
ρον ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἐπειδήπερ, 
ἐὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι παράδδηδοι, καὶ 
ἐφ᾽ ἑκατέρα αὐτῶν ἢηφθῇ τυχόντα 
σημεῖα, ἡ ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευχνυ- 
μένη εὐθεῖα ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ἐστὶ 
ταῖς παραῆηήδοιπΞ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ἑκάτερον τῶν ΣΟΠΤ, ΤΠΡῪ τε- 
τραπηεύρων ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ. ἔ- 
στι δὲ καὶ τὸ ὙΡΞ τρίχωνον ἐν ἑνὶ 
ἐπιπέδῳ. 

ἐὰν δὴ νοήσωμεν ἀπὸ τῶν Ο, Σ, Π, Τ, ΡΟ Ὺ σημείων ἐπὶ τὸ Α ἐπιζευ- 
χνυμέναΞ εὐθείαΞξ, συσταθήσεταί τι σχῆμα στερεὸν ποῆηύεδρον ματαξὺ τῶν 
ΒΞ, ΚΞ περιφερειῶν ἐκ πυραμίδων συχκείμενον, ὧν βάσειΞ μὲν τὰ ΚΒΟΣ, 
ΣΟΠΤ, ΤΠΡῪ τετράπηευρα καὶ τὸ ΥὙΡΞ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Α σημεῖον. 

ἐὰν δὲ καὶ ἐπὶ ἑκάστη τῶν ΚΛ, ΛΜ, ΜΕ πῆευρῶν καθάπερ ἐπὶ τῆΞ 
ΒΚ τὰ αὐτὰ κατασκευάσωμεν καὶ ἔτι τῶν ἢοιπῶν τριῶν τεταρτημορίων, 
συσταθήσεταί τι σχῆμα ποῆύεδρον ἐχχεχραμμένον εἰΞ τὴν σφαῖραν πυρα- 
μίσι περιεχόμενον, ὧν βάσιεπ [μὲν] τὰ εἰρημένα τετράπδευρα καὶ τὸ ὙΡΞ 
τρίχωνον καὶ τὰ ὁμοταχῆ αὐτοῖπ, κορυφὴ δὲ τὸ Α σημεῖον. 

Λέχω ὅτι τὸ εἰρημένον ποῆύεδρον οὐκ ἐφάψεται τῆΞ ἐῆάσσονοΞπ σφαίραΞξ 
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κατὰ τὴν ἐπιφάνειαν, ἐφ᾽ ἣΞ ἐστιν ὁ ΖΗΘ κύκῆοΞπ. Ἤχθω ἀπὸ τοῦ Α σημείου 
ἐπὶ τὸ τοῦ ΚΒΟΣ τετραπηεύρου ἐπίπεδον κάθετοΞ ἣ ΑΨ καὶ συμβαηηέτω τῷ 
ἐπιπέδῳ κατὰ τὸ Ψ σημεῖον, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΨΒ, ΨΚ. 

καὶ ἐπεὶ ἡ ΑΨ ὀρθή ἐστι πρὸΞ τὸ τοῦ ΚΒΟΣ τετραπηεύρου ἐπίπεδον, 
καὶ πρὸΞ πάσαΞπ ἄρα τὰπ ἁπτομέναΞ αὐτῆΞκ εὐθείαπ καὶ οὔσαΞ ἐν τῷ τοῦ 
τετραπηεύρου ἐπιπέδῳ ὀρθή ἐστιν. ἣ ΑΨ ἄρα ὀρθή ἐστι πρὸπ ἑκατέραν τῶν 
ΒΨ, ΨΚ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΑΒ τῇ ΑΚ, ἵσον ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τῷ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΚ. καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΨ, ΨΒ’ ὀρθὴ 
χὰρ ἣ πρὸ τῷ Ψ' τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞ ΑΚ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΨ, ΨΚ. τὰ ἄρα 
ἀπὸ τῶν ΑΨ, ΨΒ ἴσα ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΨ, ΨΚ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ 
τῆς ΑΨ' ἢοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞΞ ΒΨ ἢοιπῷ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΨΚ ἴσον ἐστίν᾽ ἴση 
ἄρα ἣ ΒΨ τῇ ΨΚ. 

ὁμοίωΞπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ ἀ- 
πὸ τοῦ Ψ ἐπὶ τὰ Ο, Σ ἐπιζευχνύμεναι 
εὐθεῖαι ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρᾳ τῶν ΒΨ, 
ΨΚ. ὁ ἄρα κέντρῳ τῷ Ψ καὶ διαστή- 
ματι ἑνὶ τῶν ΨΒ, ΨΚ χραφόμενοκ κύ- 
κῆοβ ἥξει καὶ διὰ τῶν Ο, Σ, καὶ ἔσται 
ἐν κύκῆῳ τὸ ΚΒΟΣ τετράπηευρον. 

Καὶ ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἣ ΚΒ τῆΞ 
ΧΦ, ἴση δὲ ἡ ΧΦ τῇ ΣΟ, μείζων ἄρα 
ἡ ΚΒ τῆΞ ΣΟ. ἴση δὲ ἣ ΚΒ ἑκατέρᾳ 
τῶν ΚΣ, ΒΟ’ καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν ΚΣ, 
ΒΟ τῆΞ ΣΟ μείζων ἐστίν. καὶ ἐπεὶ 
ἐν κύκῆῳ τετράπηευρόν ἐστι τὸ ΚΒΟΣ, 
καὶ ἴσαι αἱ ΚΒ, ΒΟ, ΚΣ, καὶ ἐηπάττων 
ἣ ΟΣ, καὶ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κύκηῆου 
ἐστὶν ἣ ΒΨ, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞξ ΚΒ τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΒΨ μεῖζόν ἐστιν ἢ διπηάσιον. 

ἤχθω ἀπὸ τοῦ Κ ἐπὶ τὴν ΒΦ κά- 
θετοβ ἡ ΚΩ. καὶ ἐπεὶ ἣ ΒΔ τῆΞπΞ ΔΩ 
ἐπάττων ἐστὶν ἢ διπῆῆ, καί ἐστιν ὡπ 
ἡ ΒΔ πρὸ τὴν ΔΩ, οὕτω τὸ ὑπὸ τῶν 
ΔΒ, ΒΩ πρὸ τὸ ὑπὸ [τῶν] ΔΩ, ΩΒ, ἀναχραφομένου ἀπὸ τῆΞ ΒΩ τετρα- 
χώνου καὶ συμπῆηρουμένου τοῦ ἐπὶ τῆπ ΩΔ παραῆηηδοχράμμου καὶ τὸ ὑπὸ 
ΔΒ, ΒΩ ἄρα τοῦ ὑπὸ ΔΩ, ΩΒ ἔπαττόν ἐστιν ἢ διπηάσιον. 

καί ἐστι τῆΞ ΚΔ ἐπιζευχνυμένηΞ τὸ μὲν ὑπὸ ΔΒ, ΒΩ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ 
ΒΚ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΔΩ, ΩΒ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΚΩ: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞκ ΚΒ τοῦ 
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ἀπὸ τῆΞ ΚΩ ἔπασσόν ἐστιν ἢ διπῆάσιον. ἀῆῆηὰ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ 
ΒΨ μεῖζόν ἐστιν ἢ διπῆάσιον᾽ μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΩ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΨ. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΑ τῇ ΚΑ, ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ τῷ ἀπὸ τῆκπ ΑΚ. 
καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΒΑ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΒΨ, ΨΑ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞΞ ΚΑ 
ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΚΩ, ΩΑ᾿ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΒΨ, ΨΑ ἴσα ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν 
ΚΩ, ΩΑ, ὧν τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΩ μεῖζον τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΨ' ἢοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΩΑ ἔηπασσόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΨΑ. μείζων ἄρα ἡ ΑΨ τῆΞ ΑΩ᾿ ποηηῷ ἄρα ἣ 
ΑΨ μείζων ἐστὶ τῆΞ ΑΗ. καί ἐστιν ἡ μὲν ΑΨ ἐπὶ μίαν τοῦ ποῆυέδρου βάσιν, 
ἡ δὲ ΑΗ ἐπὶ τὴν τῆΞ ἐηάσσονοΞξ σφαίραξΞ ἐπιφάνειαν᾽ ὥστε τὸ ποηύεδρον οὐ 
ψαύσει τῆΞ ἐηάσσονοΞ σφαίραπ κατὰ τὴν ἐπιφάνειαν. 

Δύο ἄρα σφαιρῶν περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον οὐσῶν εἰΞ τὴν μείζονα σφαῖραν 
στερεὸν ποηύεδρον ἐχχέχραπται μὴ ψαῦον τῆΞ ἐπάσσονοβ σφαίραξ κατὰ τὴν 
ἐπιφάνειαν" ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πόρισμαα: Ἐὰν δὲ καὶ εἰΞ ἑτέραν σφαῖραν τῷ ἐν τῇ ΒΓΔΕ 
σφαίρᾳ στερεῷ ποῆυέδρῳ ὅμοιον στερεὸν ποηύεδρον ἐχχραφῇ, τὸ ἐν 
τῇ ΒΓΔΕ σφαίρᾳ στερεὸν ποῆύεδρον πρὸΞ τὸ ἐν τῇ ἑτέρᾳ σφαίρᾳ 
στερεὸν ποῆύεδρον τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει, ἤπερ ἣ τῆΞ ΒΓΔΕ σφαίραΞ 
διάμετροΞ πρὸΞ τὴν τῆΞ ἑτέραΞ σφαίραξΞ διάμετρον. διαιρεθέντων 
δὰρ τῶν στερεῶν εἰΞ τὰΞ ὁμοιοπῆηθεῖΞ καὶ ὁμοιοταχεῖΞ πυραμίδαΞ 
ἔσονται αἱ πυραμίδεΞ ὅμοιαι. αἱ δὲ ὅμοιαι πυραμίδεΞ πρὸΞ ἀῆηηήῆακξΞ 
ἐν τριπῆασίονι ἢόχῳ εἰσὶ τῶν ὁμοδόχων πἢευρῶν: ἡ ἄρα πυραμίξ, ἣΞξΞ 
βάσιΞ μέν ἐστι τὸ ΚΒΟΣ τετράπηῆευρον, κορυφὴ δὲ τὸ Α σημεῖον, 
πρὸΞ τὴν ἐν τῇ ἑτέρᾳ σφαίρᾳ ὁμοιοταχῆ πυραμίδα τριπῆασίονα ἢόχον 
ἔχει, ἤπερ ἣ ὁμόδοχοΞ πῆευρὰ πρὸΞπ τὴν ὁμόῆοχον πῆευράν, τουτέστιν 
ἤπερ ἣ ΑΒ ἐκ τοῦ κέντρου τῆΞ σφαίραΞ τῆΞ περὶ κέντρον τὸ Α 
πρὸΞ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆΞ ἑτέραΞ σφαίραΞπΞ. ὁμοίωΞ καὶ ἑκάστη 
πυραμὶΞ τῶν ἐν τῇ περὶ κέντρον τὸ Α σφαίρᾳ πρὸΞ ἑκάστην ὁμοταχῆ 
πυραμίδα τῶν ἐν τῇ ἑτέρᾳ σφαίρᾳ τριπῆασίονα ἢόχον ἕξει, ἤπερ ἣ 
ΑΒ πρὸΞ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆΞ ἑτέραΞ σφαίραΞ. καὶ ὡΞ ἕν 
τῶν ἡχουμένων πρὸΞ ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτωΞ ἅπαντα τὰ ἡχούμενα 
πρὸΞ ἅπαντα τὰ ἑπόμενα᾽ ὥστε ὅῆον τὸ ἐν τῇ περὶ κέντρον τὸ 
Α σφαίρᾳ στερεὸν ποῆύεδρον πρὸΞ ὅῆον τὸ ἐν τῇ ἑτέρᾳ [σφαίρᾳ] 
στερεὸν ποῆηύεδρον τριπῆασίονα ἢόχον ἕξει, ἤπερ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ἐκ 
τοῦ κέντρου τῆΞ ἑτέραΞ σφαίραΞξ, τουτέστιν ἤπερ ἣ ΒΔ διάμετροςΞ 
πρὸΞ τὴν τῆΞ ἑτέραΞξΞ σφαίραΞ διάμετρον ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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΄ 


ιη΄. 
Αἱ σφαῖραι πρὸ ἀῆηηήῆαΞ ἐν τριπῆασίονι ἢόχῳ εἰσὶ τῶν ἰδίων 
διαμέτρων. 


Νενοήσθωσαν σφαῖραι αἱ ΑΒΓ, ΔΕΖ, διάμετροι δὲ αὐτῶν αἱ ΒΓ, ΕΖ᾽ ἢέχω, 
ὅτι ἣ ΑΒΓ σφαῖρα πρὸΞπ τὴν ΔΕΖ σφαῖραν τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ 
ΒΓ πρὸπ τὴν ΕΖ. 


Εἰ χὰρ μὴ ἢ ΑΒΓ σφαῖρα πρὸΞ τὴν Α 
ΔΕΖ σφαῖραν τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει 
ἤπερ ἣ ΒΓ πρὸπ τὴν ΕΖ, ἕξει ἄρα 
ἣ ΑΒΓ σφαῖρα πρὸΞ ἐπάσσονά τινα Β Γ 
τῆΞς ΔΕΖ σφαίραΞ τριπῆασίονα ἢόχον 
ἢ πρὸπ μείζονα ἤπερ ἣ ΒΓ πρὸπ τὴν 
ΕΖ. 
ἐχέτω πρότερον πρὸΞ ἐπάσσονα τὴν Δ 
ΗΘΚ, καὶ νενοήσθω ἣ ΔΕΖ τῇ ΗΘΚ 
περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον, καὶ ἐχχεχρά- 
φθω εἰΞ τὴν μείζονα σφαῖραν τὴν ΔΕΖ 
στερεὸν ποῆύεδρον μὴ ψαῦον τῆκπ ἐ- 
ΠάσσονοΞξ σφαίραβπ τῆΞ ΗΘΚ κατὰ τὴν 
ἐπιφάνειαν, ἐχχεχράφθω δὲ καὶ εἰκΞ 
τὴν ΑΒΓ σφαῖραν τῷ ἐν τῇ ΔΕΖ σφαί- 
ρᾳ στερεῷ ποῆυέδρψ ὅμοιον στερεὸν Λ 
ποηύεδρον᾽ τὸ ἄρα ἐν τῇ ΑΒΓ στερεὸν 
ποηύεδρον πρὸΞπ τὸ ἐν τῇ ΔΕΖ στερε- 
ὃν ποῆύεδρον τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει 
ἤπερ ἣ ΒΓ πρὸ τὴν ΕΖ. 
ἔχει δὲ καὶ ἡ ΑΒΓ σφαῖρα πρὸΞ Μ Ν 
τὴν ΗΘΚ σφαῖραν τριπῆασίονα ἢηό- 
ὅον ἤπερ ἣ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ᾽ ἔστιν 
ἄρα ὧὡξ ἣ ΑΒΓ σφαῖρα πρὸΞ τὴν ΗΘΚ 
σφαῖραν, οὕτωΞ τὸ ἐν τῇ ΑΒΓ σφαί- 
ρᾳ στερεὸν ποῆύεδρον πρὸπ τὸ ἐν τῇ 
ΔΕΖ σφαίρᾳ στερεὸν ποηύεδρον᾽ ἐναῆ- 
ἢὰξ [ἄρα] ὧΞπ ἡ ΑΒΓ σφαῖρα πρὸπ τὸ 
ἐν αὐτῇ ποῆύεδρον, οὕτω ἣ ΗΘΚ σφαῖρα πρὸ τὸ ἐν τῇ ΔΕΖ σφαίρᾳ στε- 
ρεὸν ποῆύεδρον. μείζων δὲ ἣ ΑΒΓ σφαῖρα τοῦ ἐν αὐτῇ ποηυέδρου᾽ μείζων 
ἄρα καὶ ἣ ΗΘΚ σφαῖρα τοῦ ἐν τῇ ΔΕΖ σφαίρᾳ ποῆυέδρου. ἀηηὰ καὶ ἐῆάτ- 
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των᾽ ἐμπεριέχεται χὰρ ὑπ᾽ αὐτοῦ. οὐκ ἄρα ἣ ΑΒΓ σφαῖρα πρὸΞπ ἐηάσσονα 
τῆς ΔΕΖ σφαίραΞ τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΓ διάμετροπ πρὸ τὴν 
ΕΖ. ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἣ ΔΕΖ σφαῖρα πρὸΞπ ἐπάσσονα τῆΞπ ΑΒΓ 
σφαίραΞ τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΒΓ. 

Λέχω δή, ὅτι οὐδὲ ἣ ΑΒΓ σφαῖρα πρὸπ μείζονά τινα τῆΞ ΔΕΖ σφαίραΞξ 
τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἡ ΒΓ πρὸβπ τὴν ΕΖ. Εἰ χὰρ δυνατόν, ἐχέτω πρὸ 
μείζονα τὴν ΛΜΝ᾽ ἀνάπαῆιν ἄρα ἣ ΛΜΝ σφαῖρα πρὸ τὴν ΑΒΓ σφαῖραν 
τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΕΖ διάμετροΞπ πρὸΞκ τὴν ΒΓ διάμετρον. 

ὼπ δὲ ἣ ΛΜΝ σφαῖρα πρὸπ τὴν ΑΒΓ σφαῖραν, οὕτω ἣ ΔΕΖ σφαῖρα 
πρὸΞ ἐηάσσονά τινα τῆΞ ΑΒΓ σφαίραξδ, ἐπειδήπερ μείζων ἐστὶν ἣ ΛΜΝ τῆΞ 
ΔΕΖ, ὡΞ ἔμπροσθεν ἐδείχθη. καὶ ἣ ΔΕΖ ἄρα σφαῖρα πρὸπ ἐπάσσονά τινα 
τῆβ ΑΒΓ σφαίραξΞ τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΒΓ’ ὅπερ 
ἀδύνατον ἐδείχθη. 

οὐκ ἄρα ἣ ΑΒΓ σφαῖρα πρὸκ μείζονά τινα τῆΞ ΔΕΖ σφαίραξπ τριπῆασίονα 
ἠόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΕΖ. ἐδείχθη δέ, ὅτι οὐδὲ πρὸΞπ ἐηάσσονα. ἣ 
ἄρα ΑΒΓ σφαῖρα πρὸ τὴν ΔΕΖ σφαῖραν τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἡ ΒΓ 
πρὸΞ τὴν ΕΖ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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α΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα χραμμὴ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τμηθῇ, τὸ μεῖζον 
τμῆμα προσηαβὸν τὴν ἡμίσειαν τῆΞξΞ ὅῆηΞ πενταπηῆάσιον δύναται τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ τετραχώνου. 

Εὐθεῖα χὰρ χραμμὴ ἣ ΑΒ ἄκρον καὶ μέσον ἤόχον τετμήσθω κατὰ τὸ Γ 
σημεῖον, καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα τὸ ΑΓ, καὶ ἐκβεβηήσθω ἐπ᾽ εὐθείαΞ τῇ ΓΑ 
εὐθεῖα ἡ ΑΔ, καὶ κείσθω τῆΞ ΑΒ ἡμίσεια ἡ ΑΔ’ ἢέχω, ὅτι πενταπῆάσιόν ἐστι 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΔΑ. 

Ἀναχεχράφθωσαν χὰρ ἀπὸ τῶν ΑΒ, 
ΔΓ τετράχωνα τὰ ΑΕ, ΔΖ, καὶ κατα- 
δεχράφθω ἐν τῷ ΔΖ τὸ σχῆμα, καὶ δι- 
ήχθω ἡἣ ΖΓ ἐπὶ τὸ Η. καὶ ἐπεὶ ἡ ΑΒ 
ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται κα- 
τὰ τὸ Γ, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒΓ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΑΓ. καί ἐστι τὸ μὲν 
ὑπὸ τῶν ΑΒΓ τὸ ΓΕ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆΞ 
ΑΓ τὸ ΖΘ’ ἴσον ἄρα τὸ ΓΕ τῷ ΖΘ. 

καὶ ἐπεὶ διπῆῆ ἐστιν ἣ ΒΑ τῆΞ ΑΔ, 
ἴση δὲ ἣ μὲν ΒΑ τῇ ΚΑ, ἡ δὲ ΑΔ τῇ 
ΑΘ, διπῆῆ ἄρα καὶ ἣ ΚΑ τῆΞ ΑΘ. ὡς 
δὲ ἣ ΚΑ πρὸπ τὴν ΑΘ, οὕτωΞ τὸ ΓΚ 
πρὸπ τὸ ΓΘ’ διπῆάσιον ἄρα τὸ ΓΚ τοῦ 
ΓΘ. εἰσὶ δὲ καὶ τὰ ΛΘ, ΘΓ διπῆάσια 
τοῦ ΓΘ. ἴσον ἄρα τὸ ΚΓ τοῖΞ ΛΘ, ΘΓ. 
ἐδείχθη δὲ καὶ τὸ ΓΕ τῷ ΘΖ ἴσον᾽ ὅῆον 
ἄρα τὸ ΑΕ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ τῷ 
ΜΝΞ κχνώμονι. 

καὶ ἐπεὶ διπῆῇ ἐστιν ἣ ΒΑ τῆΞ ΑΔ, 
τετραπῆάσιόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ, τουτέστι τὸ ΑΕ τοῦ ΔΘ. 
ἴσον δὲ τὸ ΑΕ τῷ ΜΝΞ χνώμονι᾽ καὶ ὁ ΜΝΞ ἄρα χνώμων τετραπῆηῆάσιόξπ ἐστι 
τοῦ ΑΟ’ ὅῆον ἄρα τὸ ΔΖ πενταπῆάσιόν ἐστι τοῦ ΑΟ. καί ἐστι τὸ μὲν ΔΖ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΔΓ, τὸ δὲ ΑΟ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΑ᾿ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΓΔ πενταπηῆάσιόν 
ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΔΑ. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τμηθῇ, τὸ μεῖζον τμῆμα προ- 
σῆαβὸν τὴν ἡμίσειαν τῆΞπ ὅῆηΞ πενταπῆηάσιον δύναται τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ 
τετραχώνου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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β΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα χραμμὴ τμήματοΞ ἑαυτῆΞξ πενταπῆηάσιον δύνηται, 
τῆξ διπῆηασίαΞ τοῦ εἰρημένου τμήματοΞ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον 
τεμνομένηΞ τὸ μεῖζον τμῆμα τὸ ἢοιπὸν μέροΞ ἐστὶ τῆΞ ἐξ ἀρχῆξ 
εὐθείαΞ. 

Εὐθεῖα χὰρ χραμμὴ ἣ ΑΒ τμήματοπ ἑαυτῆΞ τοῦ ΑΓ πενταπῆάσιον δυ- 

νάσθω, τῆΞπ δὲ ΑΓ διπῆῆ ἔστω ἡ ΓΔ’ ἢέχω, ὅτι τῆΞ ΓΔ ἄκρον καὶ μέσον 
Πόχον τεμνομένηΞξ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἣ ΓΒ. 
Ἀναχεχράφθω χὰρ ἀφ᾽ ἑκατέραΞξ τῶν 
ΑΒ, ΓΔ τετράχωνα τὰ ΑΖ, ΓΗ, καὶ κα- 
ταχεχράφθω ἐν τῷ ΑΖ τὸ σχῆμα, καὶ 
διήχθω ἣ ΒΕ. 

καὶ ἐπεὶ πενταπῆάσιόν ἐστι τὸ ἀ- 
πὸ τῆΞ ΒΑ τοῦ ἀπὸ τῆΞκ ΑΓ, πεντα- 
πῆάσιόν ἐστι τὸ ΑΖ τοῦ ΑΘ. τετρα- 
πῆάσιοπ ἄρα ὁ ΜΝΞ χνώμων τοῦ ΑΘ. 
καὶ ἐπεὶ διπηῇ ἐστιν ἡ ΔΓ τῆξ ΓΑ, τε- 
τραπῆάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ ΔΓ τοῦ 
ἀπὸ ΓΑ, τουτέστι τὸ ΓΗ τοῦ ΑΘ. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ὁ ΜΝΞ χνώμων τε- 
τραπῆάσιοπ τοῦ ΑΘ᾽ ἴσο ἄρα ὁ ΜΝΞ 
χνώμων τῷ ΓΗ. καὶ ἐπεὶ διπῆῆ ἐστιν 
ἡ ΔΓ τῆΞ ΓΑ, ἴση δὲ ἡ μὲν ΔΓ τῇ ΓΚ, 
ἡ δὲ ΑΓ τῇ ΓΘ [διπῆῆ ἄρα καὶ ἡ ΚΓ 
τῆς ΓΘ], διπῆάσιον ἄρα καὶ τὸ ΚΒ 
τοῦ ΒΘ. 

εἰσὶ δὲ καὶ τὰ ΛΘ, ΘΒ τοῦ ΘΒ 
διπῆάσια᾽ ἴσον ἄρα τὸ ΚΒ τοῖΞ ΛΘ, 
ΘΒ. ἐδείχθη δὲ καὶ ὅῆδοΞ ὁ ΜΝΞ χνώμων ὅῆῳ τῷ ΓΗ ἴσοκπ᾽ καὶ ἢοιπὸν ἄρα 
τὸ ΘΖ τῷ ΒΗ ἐστιν ἴσον. καί ἐστι τὸ μὲν ΒΗ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΔΒ’ ἴση χὰρ ἣ 
ΓΔ τῇ ΔΗ’ τὸ δὲ ΘΖ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΔΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς ΓΒ. 

ἔστιν ἄρα ὡξ ἣ ΔΓ πρὸπ τὴν ΓΒ, οὕτωΞ ἣ ΓΒ πρὸΞ τὴν ΒΔ. μείζων δὲ 
ἡ ΔΓ τῆπ ΓΒ᾽ μείζων ἄρα καὶ ἡ ΓΒ τῆΞ ΒΔ. τῆΞ ΓΔ ἄρα εὐθείαΞ ἄκρον καὶ 
μέσον ἤόχον τεμνομένηΞπ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἣ ΓΒ. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμήματοΞπ ἑαυτῆΞ πενταπῆάσιον δύνηται, τῆΞ 
διπῆηασίαΞ τοῦ εἰρημένου τμήματοΞ ἄκρον καὶ μέσον ἤόχον τεμνομένηΞπ τὸ 
μεῖζον τμῆμα τὸ ἢοιπὸν μέροκ ἐστὶ τῆΞ ἐξ ἀρχῆπκ εὐθεία-᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


81 ΕΒΕΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 18 


Λῆμμα: Ὅτι δὲ ἡἣ διπῆῆ τῆΞ ΑΓ μείζων ἐστὶ τῆΞ ΒΓ, οὕτωΞ 
δεικτέον. 

Εἰ χὰρ μή, ἔστω, εἰ δυνατόν, ἡ ΒΓ διπῆῆῇ τῆΞ ΓΑ. τετραπῆηάσιον ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΓΑ᾿ πενταπῆάσια ἄρα τὰ ἀπὸ τῶν ΒΓ, ΓΑ τοῦ ἀπὸ 
τῆπ ΓΑ. ὑπόκειται δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ πενταπηάσιον τοῦ ἀπὸ τῆπ ΓΑ᾿ τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΒΑ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΒΓ, ΓΑ᾿ ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἡ ΓΒ διπῆασία ἐστὶ τῆΞ ΑΓ. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἡ ἐδάττων τῆΞπ 
ΓΒ διπῆασίων ἐστὶ τῆΞ ΓΑ᾽ ποῆῆῷ χὰρ [μεῖζον] τὸ ἄτοπον. 

Ἡ ἄρα τῆΞκ ΑΓ διπῆῆῇ μείζων ἐστὶ τῆΞ ΓΒ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ὅ. 

Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ ἄκρον καὶ μέσον ἢἤόχον τμηθῇ, τὸ ἔῆασσον 
τμῆμα προσηαβὸν τὴν ἡμίσειαν τοῦ μείζονοΞ τμήματοΞ πενταπηῆάσιον 
δύναται τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ τοῦ μείζονοΞ τμήματοΞξ τετραχώνου. 


Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ ἄκρον καὶ μέσον ἤόχον τετμήσθω κατὰ τὸ Γ ση- 
μεῖον, καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα τὸ ΑΓ, καὶ τετμήσθω ἣ ΑΓ δίχα κατὰ τὸ Δ’ 
ἠέχω, ὅτι πενταπῆάσιόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ τοῦ ἀπὸ τῆκ ΔΓ. 


Ἀναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τε- 
τράχωνον τὸ ΑΕ, καὶ καταχεχράφθω 
διπηοῦν τὸ σχῆμα. ἐπεὶ διπῆῆ ἐστιν 
ἣ ΑΓ τῆΞ ΔΓ, τετραπηάσιον ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΔΓ, τουτέ- 
στι τὸ ΡΣ τοῦ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΒΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΑΓ, 
καί ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ τὸ ΓΕ, τὸ 
ἄρα ΓΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ΡΣ. τετραπῆά- 
σιον δὲ τὸ ΡΣ τοῦ ΖΗ’ τετραπῆάσιον 
ἄρα καὶ τὸ ΓΕ τοῦ ΖΗ. 

πάῆιν ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΔ τῇ ΔΓ, 
ἴση ἐστὶ καὶ ἣ ΘΚ τῇ ΚΖ. ὥστε καὶ 
τὸ ΗΖ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΘΛ 
τετραχώνῳ. ἴση ἄρα ἣ ΗΚ τῇ ΚΛ, 
τουτέστιν ἣ ΜΝ τῇ ΝΕ’ ὥστε καὶ τὸ 
ΜΖ τῷ ΖΕ ἐστιν ἴσον. ἀηῆὰ τὸ ΜΖ τῷ 
ΓΗ ἐστιν ἴσον᾽ καὶ τὸ ΓΗ ἄρα τῷ ΖΕ 
ἐστιν ἴσον. κοινὸν προσκείσθω τὸ ΓΝ’ ὁ ἄρα ΞΟΠ χνώμων ἴσοΞκ ἐστὶ τῷ ΓΕ. 

ἀηηὰ τὸ ΓΕ τετραπηάσιον ἐδείχθη τοῦ ΗΖ καὶ ὁ ΞΟΠ ἄρα χνώμων 


ΕΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 18 82 


τετραπῆάσιόΞξ ἐστι τοῦ ΖΗ τετραχώνου. ὁ ΞΟΠ ἄρα χνώμων καὶ τὸ ΖΗ 
τετράχωνον πενταπῆάσιόΞξ ἐστι τοῦ ΖΗ. ἀῆηὰ ὁ ΞΟΠ χνώμων καὶ τὸ ΖΗ 
τετράχωνόν ἐστι τὸ ΔΝ. καί ἐστι τὸ μὲν ΔΝ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΔΒ, τὸ δὲ ΗΖ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΔΓ. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΔΒ πενταπῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΔΓ’ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα χραμμὴ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τμηθῇ, τὸ ἀπὸ τῆξΞξ 
ὅῆηΞ καὶ τοῦ ἐῆάσσονοΞ τμήματοξΞ, τὰ συναμφότερα τετράχωνα, 
τριπῆάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τοῦ μείζονοΞ τμήματοΞ τετραχώνου. 

Ἔστω εὐθεῖα ἣ ΑΒ, καὶ τετμήσθω ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον κατὰ τὸ Γ, 
καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα τὸ ΑΓ’ ἢέχω, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ τριπῆάσιά ἐστι 
τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΓΑ. 

Ἀναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τε- 
τράχωνον τὸ ΑΔΕΒ, καὶ καταχεχρά- 
φθω τὸ σχῆμα. ἐπεὶ οὖν ἡ ΑΒ ἄκρον 
καὶ μέσον ἤόχον τέτμηται κατὰ τὸ Γ, 
καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἣ ΑΓ, τὸ 


ΠΣ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
Θ “Ξ Σ Κ τῆς ΑΓ. 


ΕΒ καί ἐστι τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΑΒΓ τὸ 
ΑΚ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τὸ ΘΗ᾿ ἴσον 

ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΚ τῷ ΘΗ. καὶ ἐπεὶ 

ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΖ τῷ ΖΕ, κοινὸν προ- 

σκείσθω τὸ ΓΚ’ ὅῆον ἄρα τὸ ΑΚ ὅῆῳ 

τῷ ΓΕ ἐστιν ἴσον᾽ τὰ ἄρα ΑΚ, ΓΕ τοῦ 

Δ Ε ΑΚ ἐστι διπηάσια. ἀηηὰ τὰ ΑΚ, ΓΕ ὁ 


ΛΜΝ χνώμων ἐστὶ καὶ τὸ ΓΚ τετρά- 
χωνον᾽ ὁ ἄρα ΛΜΝ χνώμων καὶ τὸ ΓΚ 
τετράχωνον διπῆάσιά ἐστι τοῦ ΑΚ. 
ἀῆῆὰ μὴν καὶ τὸ ΑΚ τῷ ΘΗ ἐδείχθη ἴσον: ὁ ἄρα ΛΜΝ χνώμων καὶ [τὸ 
ΓΚ τετράχωνον διπῆάσιά ἐστι τοῦ ΘΗ’ ὥστε ὁ ΛΜΝ χνώμων καὶΪ τὰ ΓΚ, 
ΘΗ τετράχωνα τριπῆάσιά ἐστι τοῦ ΘΗ τετραχώνου. καί ἐστιν ὁ [μὲν] ΛΜΝ 
χνώμων καὶ τὰ ΓΚ, ΘΗ τετράχωνα ὅδῆον τὸ ΑΕ καὶ τὸ ΓΚ, ἅπερ ἐστὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ τετράχωνα, τὸ δὲ ΗΘ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τετράχωνον. 
τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ τετράχωνα τριπῆάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ 
τετραχώνου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α Γ Β 
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, 


Εἰ: 

Ἐὰν εὐθεῖα χραμμὴ ἄκρον καὶ μέσον ἤόχον τμηθῇ, καὶ προστεθῇ 
αὐτῇ ἴση τῷ μείζονι τμήματι, ἣ ὅῆη εὐθεῖα ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον 
τέτμηται, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἣ ἐξ ἀρχῆς εὐθεῖα. 

Εὐθεῖα χὰρ χραμμὴ ἣ ΑΒ ἄκρον καὶ μέσον ἤόχον τετμήσθω κατὰ τὸ Γ 
σημεῖον, καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα ἡἣ ΑΓ, καὶ τῇ ΑΓ ἴση [κείσθω] ἡ ΑΔ. ἢέχω, 
ὅτι ἣ ΔΒ εὐθεῖα ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται κατὰ τὸ Α, καὶ τὸ μεῖζον 
τμῆμά ἐστιν ἡἣ ἐξ ἀρχῆκπ εὐθεῖα ἣ ΑΒ. 

Ἀναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τε- 
τράχωνον τὸ ΑΕ, καὶ καταχεχράφθω 
τὸ σχῆμα. ἐπεὶ ἣ ΑΒ ἄκρον καὶ μέσον Δ Α Γ Β 
ἠόχον τέτμηται κατὰ τὸ Γ, τὸ ἄρα ὑ- 
πὸ ΑΒΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΑΓ. καί ἐστι 
τὸ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ τὸ ΓΕ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆΞ 
ΑΓ τὸ ΓΘ’ ἴσον ἄρα τὸ ΓΕ τῷ ΘΓ. 

ἀηηὰ τῷ μὲν ΓΕ ἴσον ἐστὶ τὸ ΘΕ, Λ Θ 
τῷ δὲ ΘΓ ἴσον τὸ ΔΘ’ καὶ τὸ ΔΘ ἄρα 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΘΕ [κοινὸν προσκείσθω 
τὸ ΘΒ]. ὅῆον ἄρα τὸ ΔΙΚ ὅῆῳψ τῷ ΑΕ 
ἐστιν ἴσον. καί ἐστι τὸ μὲν ΔΚ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΔΑ᾿ ἴση χὰρ ἡ ΑΔ τῇ ΔΛ’ 
τὸ δὲ ΑΕ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΔΑ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆπ ΑΒ. 
ἔστιν ἄρα ὧΞπ ἣ ΔΒ πρὸΞπ τὴν ΒΑ, οὕτωΞ ἣ ΒΑ πρὸΞ τὴν ΑΔ. μείζων δὲ ἣ 
ΔΒ τῆΞ ΒΑ᾿ μείζων ἄρα καὶ ἣ ΒΑ τῆΞ ΑΔ. 

Ἡ ἄρα ΔΒ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέμηται κατὰ τὸ Α, καὶ τὸ μεῖζον 
τμῆμά ἐστιν ἣ ΑΒ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Θ΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα ῥητὴ ἄκρον καὶ μέσον ἥόχον τμηθῇ, ἑκάτερον τῶν 
τμημάτων ἄπηοχόΞξ ἐστιν ἣ καῆηουμένη ἀποτομή. 

Ἔστω εὐθεῖα ῥητὴ ἡ ΑΒ καὶ τετμήσθω ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον κατὰ τὸ 
Γ, καὶ ἔστω μεῖζον τμῆμα ἡἣ ΑΓ’ ἢέχω, ὅτι ἑκατέρα τῶν ΑΓ, ΓΒ ἄδοχόΞπ ἐστιν 
ἡ καῆουμένη ἀποτομή. 

Ἐκβεβηήσθω χὰρ ἡἣ ΒΑ, καὶ κείσθω 

Δ Α Γ Β τῆξ ΒΑ ἡμίσεια ἡ ΑΔ. ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα 
ἡ ΑΒ τέτμηται ἄκρον καὶ μέσον ἤόχον 
κατὰ τὸ Γ, καὶ τῷ μείζονι τμήματι τῷ 
ΑΓ πρόσκειται ἣ ΑΔ ἡμίσεια οὖσα τῆΞ 
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ΑΒ, τὸ ἄρα ἀπὸ ΓΔ τοῦ ἀπὸ ΔΑ πενταπηάσιόν ἐστιν. 

τὸ ἄρα ἀπὸ ΓΔ πρὸΞπ τὸ ἀπὸ ΔΑ ἢόχον ἔχει, ὃν ἀριθμὸπ πρὸΞπ ἀριθμόν" 
σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΔ τῷ ἀπὸ ΔΑ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ ΔΑ᾿ ῥητὴ χὰρ 
[ἔστιν] ἣ ΔΑ ἡμίσεια οὖσα τῆΞ ΑΒ ῥητῆΞ οὔσηΞξ᾽ ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ ΓΔ’ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΓΔ. 

καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ ΓΔ πρὸΞ τὸ ἀπὸ ΔΑ ἠόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοξ 
ἀριθμὸπ πρὸ τετράχωνον ἀριθμόν, ἀσύμμετροΞ ἄρα μήκει ἣ ΓΔ τῇ ΔΑ᾿ αἱ 
ΓΔ, ΔΑ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΓ. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἣ ΑΒ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά 
ἐστιν ἣ ΑΓ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΑΒ, ΒΓ τῷ ἀπὸ ΑΓ ἴσον ἐστίν. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞπ 
ΑΓ ἀποτομῆΞ παρὰ τὴν ΑΒ ῥητὴν παραβῆηθὲν πῆάτοΞ ποιεῖ τὴν ΒΓ. τὸ δὲ 
ἀπὸ ἀποτομῆΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πῆάτοξκ ποιεῖ ἀποτομὴν πρώτην᾽ 
ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἐστὶν ἣ ΓΒ. ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ΓΑ ἀποτομή. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα ῥητὴ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τμηθῇ, ἑκάτερον τῶν 
τμημάτων ἄποχόΞ ἐστιν ἣ καῆουμένη ἀποτομή᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ἐὰν πενταχώνου ἰσοπῆεύρου αἱ τρεῖΞ χωνίαι ἤτοι αἱ κατὰ τὸ ἑξῆΞξ 
ἢ αἱ μὴ κατὰ τὸ ἑξῆΞ ἴσαι ὡὠσιν, ἰσοχώνιον ἔσται τὸ πεντάχωνον. 


Πενταχώνου χὰρ ἰσοπῆεύρου τοῦ ΑΒΓΔΕ αἱ τρεῖΞ χωνίαι πρότερον αἱ 
κατὰ τὸ ἑξῆΞ αἱ πρὸπ τοῖΞ Α, Β, Γ ἴσαι ἀῆηήῆαιΞ ἔστωσαν᾽ ἠἢέχω, ὅτι 
ἰσοχώνιόν ἐστι τὸ ΑΒΓΔΕ πεντάχωνον. 


Ἐπεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΑΓ, ΒΕ, ΖΔ. Α 
καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΓΒ, ΒΑ δυσὶ ταῖΞξ ΒΑ, 
ΑΕ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ 
χωνία ἣ ὑπὸ ΓΒΑ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΑΕ 
ἐστιν ἴση, βάσιΞ ἄρα ἣ ΑΓ βάσει τῇ Ε 
ΒΕ ἐστιν ἴση, καὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ 
ΑΒΕ τριχώνῳ ἴσον, καὶ αἱ Ποιπαὶ χωνί- 
αι ταῖΞξ Ποιπαῖδπ χωνίαιπ ἴσαι ἔσονται, 
ὑφ᾽ ἃΞ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν, 
ἡ μὲν ὑπὸ ΒΓΑ τῇ ὑπὸ ΒΕΑ, ἡ δὲ ὑπὸ 
ΑΒΕ τῇ ὑπὸ ΓΑΒ’ ὥστε καὶ πῆευρὰ ἣ 
ΑΖ πηευρᾷ τῇ ΒΖ ἐστιν ἴση. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ὅῆη ἣ ΑΓ ὅῆῃ τῇ 
ΒΕ ἴση᾽ καὶ ἢοιπὴ ἄρα ἡ ΖΓ ἢοιπῇ τῇ 
ΖΕ ἐστιν ἴση. ἔστι δὲ καὶ ἣ ΓΔ τῇ ΔΕ 
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ἴση. δύο δὴ αἱ ΖΓ, ΓΔ δυσὶ ταῖΞ ΖΕ, ΕΔ ἴσαι εἰσίν: καὶ βάσιΞ αὐτῶν κοινὴ 
ἡ ΖΔ’ χωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΖΓΔ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΕΔ ἐστιν ἴση. ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ 
ὑπὸ ΒΓΑ τῇ ὑπὸ ΑΕΒ ἴση καὶ ὅῆη ἄρα ἣ ὑπὸ ΒΓΔ ὅῆῃ τῇ ὑπὸ ΑΕΔ ἴση. ἀηδῆ’ 
ἡ ὑπὸ ΒΓΔ ἴση ὑπόκειται ταῖΞ πρὸΞπ τοῖπ Α, Β χωνίαιΞ᾽ καὶ ἡἣ ὑπὸ ΑΕΔ ἄρα 
ταῖΞπ πρὸπ τοῖΞ Α, Β χωνίαιΞ ἴση ἐστίν. ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἡ ὑπὸ 
ΓΔΕ χωνία ἴση ἐστὶ ταῖΞ πρὸ τοῖΞπ Α, Β, Γ χωνίαιπ᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΒΓΔΕ πεντάχωνον. 

Ἀηηὰ δὴ μὴ ἔστωσαν ἴσαι αἱ κατὰ τὸ ἑξῆΞ χωνίαι, ἀῆῆ᾽ ἔστωσαν ἴσαι αἱ 
πρὸΞ τοῖξΞ Α, Γ, Δ σημείοιπ᾽ Πέχω, ὅτι καὶ οὕτωΞ ἰσοχώνιόν ἐστι τὸ ΑΒΓΔΕ 
πεντάχωνον. 

Ἐπεζεύχθω χὰρ ἡἣ ΒΔ. καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΒΑ, ΑΕ δυσὶ ταῖΞ ΒΓ, ΓΔ ἴσαι 
εἰσὶ καὶ χωνίαΞ ἴσαπ περιέχουσιν, βάσιΞ ἄρα ἣ ΒΕ βάσει τῇ ΒΔ ἴση ἐστίν, 
καὶ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον τῷ ΒΓΔ τριχώνῳ ἴσον ἐστίν, καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖπ 
ἢοιπαῖΞξ χωνίαιΞ ἴσαι ἔσονται, ὑφ᾽ ἃπ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν" ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΑΕΒ χωνία τῇ ὑπὸ ΓΔΒ. ἔστι δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΒΕΔ χωνία τῇ ὑπὸ 
ΒΔΕ ἴση, ἐπεὶ καὶ πῆευρὰ ἡ ΒΕ πῆευρᾷ τῇ ΒΔ ἐστιν ἴση. καὶ ὅῆη ἄρα ἣ 
ὑπὸ ΑΕΔ χωνία ὅῆῃ τῇ ὑπὸ ΓΔΕ ἐστιν ἴση. ἀῆηηὰ ἡἣ ὑπὸ ΓΔΕ ταῖξΞ πρὸ τοῖπ 
Α, Γ χωνίαιΞπ ὑπόκειται ἴση᾽ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΕΔ ἄρα χωνία ταῖΞ πρὸΞ τοῖπ Α, Γ 
ἴση ἐστίν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΒΓ ἴση ἐστὶ ταῖΞ πρὸπ τοῖπ Α, Γ, 
Δ χωνίαιπ. ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔΕ πεντάχωνον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


η΄. 

Ἐὰν πενταχώνου ἰσοπῆεύρου καὶ ἰσοχωνίου τὰκ κατὰ τὸ ἑξῆς 
δύο χωνίαΞ ὑποτείνωσιν εὐθεῖαι, ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέμνουσιν 
ἀηῆήῆαξ, καὶ τὰ μείζονα αὐτῶν τμήματα ἴσα ἐστὶ τῇ τοῦ πενταχώνου 
πῆευρᾷ. 

Πενταχώνου χὰρ ἰσοπῆεύρου καὶ ἰσοχωνίου τοῦ ΑΒΓ ΔΕ δύο χωνίαΞ τὰς 
κατὰ τὸ ἑξῆς τὰΞ πρὸΞ τοῖΞ Α, Β ὑποτεινέτωσαν εὐθεῖαι αἱ ΑΓ, ΒΕ τέ- 
μνουσαι ἀῆῆηήῆαΞ κατὰ τὸ Θ σημεῖον᾽ ἢέχω, ὅτι ἑκατέρα αὐτῶν ἄκρον καὶ 
μέσον ἢόχον τέτμηται κατὰ τὸ Θ σημεῖον, καὶ τὰ μείζονα αὐτῶν τμήματα 
ἴσα ἐστὶ τῇ τοῦ πενταχώνου πηευρᾷ. 

Περιχεχράφθω χὰρ περὶ τὸ ΑΒΓΔΕ πεντάχωνον κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓΔΕ. καὶ 
ἐπεὶ δύο εὐθεῖαι αἱ ΕΑ, ΑΒ δυσὶ ταῖΞπ ΑΒ, ΒΓ ἴσαι εἰσὶ καὶ χωνίαΞ ἴσαΞ 
περιέχουσιν, βάσιΞ ἄρα ἣ ΒΕ βάσει τῇ ΑΓ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον 
τῷ ΑΒΓ τριχώνῳ ἴσον ἐστίν, καὶ αἱ Ποιπαὶ χωνίαι ταῖΞπ ΠοιπαῖΞ χωνίαιξ ἴσαι 
ἔσονται ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃΞ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν. 
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ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΑΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΑΒΕ᾿ διπῆηῆ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΘΕ 
τῆς ὑπὸ ΒΑΘ. ἔστι δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΕΑΓ τῆΞ ὑπὸ ΒΑΓ διπηῆ, ἐπειδήπερ καὶ 
περιφέρεια ἣ ΕΔΓ περιφερείαπ τῆΞ ΓΒ ἐστι διπῆῆ᾽ ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΘΑΕ χωνία 
τῇ ὑπὸ ΑΘΕ᾿ ὥστε καὶ ἣ ΘΕ εὐθεῖα τῇ ΕΑ, τουτέστι τῇ ΑΒ ἐστιν ἴση. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΑ εὐθεῖα Α 
τῇ ΑΕ, ἴση ἐστὶ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΑΒΕ 
τῇ ὑπὸ ΑΕΒ. ἀηηὰ ἡ ὑπὸ ΑΒΕ τῇ ὑπὸ 
ΒΑΘ ἐδείχθη ἴση᾽ καὶ ἣ ὑπὸ ΒΕΑ ἄρα 
τῇ ὑπὸ ΒΑΘ ἐστιν ἴση. καὶ κοινὴ τῶν κε 
δύο τριχώνων τοῦ τε ΑΒΕ καὶ τοῦ ΑΒΘ 
ἐστιν ἣ ὑπὸ ΑΒΕ’ ἢοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΑΕ 
χωνία ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΑΘΒ ἐστιν ἴση 
ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον 
τῷ ΑΒΘ τριχώνῳ᾽ ἀνάῆοχον ἄρα ἐστὶν 
ὼπ ἡ ΕΒ πρὸΞ τὴν ΒΑ, οὕτωΞ ἣ ΑΒ 
πρὸΞ τὴν ΒΘ. ἴση δὲ ἣ ΒΑ τῇ ΕΘ’ ὡς 
ἄρα ἣ ΒΕ πρὸΞ τὴν ΕΘ, οὕτωΞ ἣ ΕΘ -:ς:-- -οοῖὺννι 
πρὸκ τὴν ΘΒ. μείζων δὲ ἣ ΒΕ τῆΞ ΕΘ’ 
μείζων ἄρα καὶ ἣ ΕΘ τῆΞ ΘΒ. ἡ ΒΕ ἄρα ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται 
κατὰ τὸ Θ, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα τὸ ΘΕ ἴσον ἐστὶ τῇ τοῦ πενταχώνου πῆευρᾷ. 
ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἣ ΑΓ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται κατὰ τὸ 
Θ, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆΞ τμῆμα ἡ ΓΘ ἴσον ἐστὶ τῇ τοῦ πενταχώνου πῆευρᾷ᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


-- 


θ΄. 

Ἐὰν ἣ τοῦ ἑξαχώνου πῆευρὰ καὶ ἣ τοῦ δεκαχώνου τῶν εἰΞ τὸν 
αὐτὸν κύὐκῆον ἐχχραφομένων συντεθῶσιν, ἣ ὅῆη εὐθεῖα ἄκρον καὶ 
μέσον ἢόχον τέτμηται, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆΞξΞ τμῆμά ἐστιν ἣ τοῦ 
ἑξαχώνου πῆευρά. 

Ἔστω κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓ, καὶ τῶν εἰΞ τὸν ΑΒΓ κύκῆον ἐχχραφομένων σχη- 
μάτων, δεκαχώνου μὲν ἔστω πῆευρὰ ἣ ΒΓ, ἑξαχώνου δὲ ἣ ΓΔ, καὶ ἔστωσαν 
ἐπ᾽ εὐθεία-Ξ᾽ Πέχω, ὅτι ἣ ὅῆη εὐθεῖα ἣ ΒΔ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται, 
καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆΞ τμῆμά ἐστιν ἣ ΓΔ. 

Εἰθδήφθω χὰρ τὸ κέντρον τοῦ κύκῆου τὸ Ε σημεῖον, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ ΕΒ, ΕΓ, ΕΔ, καὶ διήχθω ἡ ΒΕ ἐπὶ τὸ Α. ἐπεὶ δεκαχώνου ἰσοπῆεύρου 
πῆευρά ἐστιν ἣ ΒΓ, πενταπῆασίων ἄρα ἡἣ ΑΓΒ περιφέρεια τῆΞ ΒΓ περιφερεία 5᾽ 
τετραπῆασίων ἄρα ἡἣ ΑΓ περιφέρεια τῆΞ ΓΒ. 
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ὼπ δὲ ἣ ΑΓ περιφέρεια πρὸΞ τὴν ΓΒ, οὕτωΞ ἡ ὑπὸ ΑΕΓ χωνία πρὸΞ τὴν 
ὑπὸ ΓΕΒ’ τετραπῆασίων ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΕΓ τῆς ὑπὸ ΓΕΒ. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἣ ὑπὸ ΕΒΓ χωνία τῇ 
ὑπὸ ΕΓΒ, ἣ ἄρα ὑπὸ ΑΕΓ χωνία δι- 
πῆασία ἐστὶ τῆΞπΞ ὑπὸ ΕΓΒ. καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἣ ΕΓ εὐθεῖα τῇ ΓΔ’ ἑκατέρα 
α δὰρ αὐτῶν ἴση ἐστὶ τῇ τοῦ ἑξαχώνου 
πῆευρᾷ τοῦ εἰΞ τὸν ΑΒΓ κύκῆον [ἐκ- 
δραφομένου᾽᾽ ἴση ἐστὶ καὶ ἣ ὑπὸ ΓΕΔ 
δωνία τῇ ὑπὸ ΓΔΕ χωνίᾳ᾽ διπῆασία ἄ- 
ρα ἣ ὑπὸ ΕΓΒ χωνία τῆπ ὑπὸ ΕΔΓ. 
ἀηηὰ τῆΞ ὑπὸ ΕΓΒ διπῆασία ἐδεί- 
χθη ἣ ὑπὸ ΑΕΓ’ τετραπῆασία ἄρα ἣ 
ὑπὸ ΑΕΓ τῆΞ ὑπὸ ΕΔΓ. ἐδείχθη δὲ καὶ 
τῆΞ ὑπὸ ΒΕΓ τετραπῆασία ἡ ὑπὸ ΑΕΓ’ 
ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΔΓ τῇ ὑπὸ ΒΕΓ. κοινὴ 
δὲ τῶν δύο τριχώνων, τοῦ τε ΒΕΓ καὶ 
τοῦ ΒΕΔ, ἡ ὑπὸ ΕΒΔ χωνία᾽ καὶ ἢοιπὴ 
Δ ἄρα ἣ ὑπὸ ΒΕΔ τῇ ὑπὸ ΕΓΒ ἐστιν ἴση 
ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΒΔ τρίχωνον 
τῷ ΕΒΓ τριχώνψ. 
ἀνάδοχον ἄρα ἐστὶν ὧὡΞ ἣ ΔΒ πρὸΞπ τὴν ΒΕ, οὕτωΞ ἣ ΕΒ πρὸπ τὴν ΒΓ. 
ἴση δὲ ἣ ΕΒ τῇ ΓΔ. ἔστιν ἄρα ὧΞκΞ ἣ ΒΔ πρὸπ τὴν ΔΓ, οὕτωΞ ἣ ΔΓ πρὸ 
τὴν ΓΒ. μείζων δὲ ἣ ΒΔ τῆς ΔΓ’ μείζων ἄρα καὶ ἡ ΔΓ τῆΞ ΓΒ. ἡ ΒΔ ἄρα 
εὐθεῖα ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται [κατὰ τὸ Γ], καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα 
αὐτῆΞ ἐστιν ἡἣ ΔΓ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


ι΄. 

Ἐὰν εἰΞ κύκῆον πεντάχωνον ἰσόπῆευρον ἐχεραφῇ, ἣ τοῦ πενταχώνου 
πῆηευρὰ δύναται τήν τε τοῦ ἑξαχώνου καὶ τὴν τοῦ δεκαχώνου τῶν 
εἰΞ τὸν αὐτὸν κύκῆον ἐχχραφομένων. 


Ἔστω κύκῆοΞπ ὁ ΑΒΓΔΕ, καὶ εἰΞ τὸν ΑΒΓΔΕ κύκῆον πεντάχωνον ἰσόπηευ- 
ρον ἐχχεχράφθω τὸ ΑΒΓΔΕ. ἢέχω, ὅτι ἣ τοῦ ΑΒΓΔΕ πενταχώνου πῆευρὰ 
δύναται τήν τε τοῦ ἑξαχώνου καὶ τὴν τοῦ δεκαχώνου πῆευρὰν τῶν εἰΞπ τὸν 
ΑΒΓΔΕ κύκῆον ἐχχραφομένων. 
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Εἰδήφθω χὰρ τὸ κέντρον τοῦ κύ- 
κῆου τὸ Ζ σημεῖον, καὶ ἐπιζευχθεῖσα 
ἡ ΑΖ διήχθω ἐπὶ τὸ Η σημεῖον, καὶ 
ἐπεζεύχθω ἣ ΖΒ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ 
τὴν ΑΒ κάθετοΞκ ἤχθω ἡ ΖΘ, καὶ δι- 
ήχθω ἐπὶ τὸ Κ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ 
ΑΚ, ΚΒ, καὶ πάῆιν ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὴν 
ΑΚ κάθετοΞπ ἤχθω ἣ ΖΛ, καὶ διήχθω 
ἐπὶ τὸ Μ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΚΝ. 

ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΒΓΗ περιφέρεια 
τῇ ΑΕΔΗ περιφερείᾳ, ὧν ἡ ΑΒΓ τῇ 
ΑΕΔ ἐστιν ἴση, ἢοιπὴ ἄρα ἡἣ ΓΗ περι- 
φέρεια ἤοιπῇ τῇ ΗΔ ἐστιν ἴση. πεν- 
ταχώνου δὲ ἣ ΓΔ’ δεκαχώνου ἄρα ἣ 
ΓΗ. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΖΑ τῇ ΖΒ, 
καὶ κάθετοΞ ἣ ΖΘ, ἴση ἄρα καὶ ἣ ὑπὸ 
ΑΖΚ χωνία τῇ ὑπὸ ΚΖΒ. ὥστε καὶ περιφέρεια ἣ ΑΚ τῇ ΚΒ ἐστιν ἴση διπηῆ 
ἄρα ἣ ΑΒ περιφέρεια τῆΞ ΒΚ περιφερείαπ᾽ δεκαχώνου ἄρα πῆευρά ἐστιν ἣ 
ΑΚ εὐθεῖα. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΑΚ τῆΞ ΚΜ ἐστι διπῆηῆ. 

καὶ ἐπεὶ διπῆῆ ἐστιν ἡ ΑΒ περιφέρεια τῆΞ ΒΚ περιφερείαΞπ, ἴση δὲ ἣ 
ΓΔ περιφέρεια τῇ ΑΒ περιφερείᾳ, διπῆῆ ἄρα καὶ ἣ ΓΔ περιφέρεια τῇῆΞ ΒΚ 
περιφερείαπ. ἔστι δὲ ἣ ΓΔ περιφέρεια καὶ τῆΞ ΓΗ διπηῆ᾽ ἴση ἄρα ἡ ΓΗ 
περιφέρεια τῇ ΒΚ περιφερείᾳ. 

ἀηηὰ ἡ ΒΚ τῆΞ ΚΜ ἐστι διπηῆῆῇ, ἐπεὶ καὶ ἣ ΚΑ καὶ ἣ ΓΗ ἄρα τῆΞ ΚΜ 
ἐστι διπῆῆ. ἀηηὰ μὴν καὶ ἣ ΓΒ περιφέρεια τῆΞ ΒΚ περιφερείαΞ ἐστὶ διπῆῆ᾽ 
ἴση χὰρ ἣ ΓΒ περιφέρεια τῇ ΒΑ. καὶ ὅῆη ἄρα ἣ ΗΒ περιφέρεια τῆΞπ ΒΜ ἐστι 
διπῆῆ᾽ ὥστε καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΗΖΒ χωνίαΞ τῆΞ ὑπὸ ΒΖΜ [ἐστι] διπῆῆ. ἔστι 
δὲ ἡ ὑπὸ ΗΖΒ καὶ τῆΞ ὑπὸ ΖΑΒ διπηῆ᾽ ἴση χὰρ ἡ ὑπὸ ΖΑΒ τῇ ὑπὸ ΑΒΖ. καὶ 
ἡ ὑπὸ ΒΖΝ ἄρα τῇ ὑπὸ ΖΑΒ ἐστιν ἴση. 

κοινὴ δὲ τῶν δύο τριχώνων, τοῦ τε ΑΒΖ καὶ τοῦ ΒΖΝ, ἣ ὑπὸ ΑΒΖ χωνία᾽ 
ἢΠοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΖΒ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΒΝΖ ἐστιν ἴση᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΒΖ τρίχωνον τῷ ΒΖΝ τριχώνῳψ. ἀνάῆοχον ἄρα ἐστὶν ὡΞ ἣ ΑΒ εὐθεῖα πρὸς 
τὴν ΒΖ, οὕτωΞ ἣ ΖΒ πρὸΞπ τὴν ΒΝ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒΝ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
ΒΖ. 

πάῆιν ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΛ τῇ ΛΚ, κοινὴ δὲ καὶ πρὸΞ ὀρθὰΞξ ἣ ΛΝ, βάσιξ 
ἄρα ἡ ΚΝ βάσει τῇ ΑΝ ἐστιν ἴση καὶ χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ ΛΚΝ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ 


ΛΑΝ ἐστιν ἴση. ἀῆηηὰ ἣ ὑπὸ ΛΑΝ τῇ ὑπὸ ΚΒΝ ἐστιν ἴση καὶ ἣ ὑπὸ ΛΚΝ 
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ἄρα τῇ ὑπὸ ΚΒΝ ἐστιν ἴση. καὶ κοινὴ τῶν δύο τριχώνων τοῦ τε ΑΚΒ καὶ 
τοῦ ΑΚΝ ἡἣ πρὸκ τῷ Α. ἢοιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΚΒ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΚΝΑ ἐστιν ἴση; 
ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΚΒΑ τρίχωνον τῷ ΚΝΑ τριχώνῳ. ἀνάδοχον ἄρα ἐστὶν 
ᾧπ ἣ ΒΑ εὐθεῖα πρὸΞ τὴν ΑΚ, οὕτωΞ ἣ ΚΑ πρὸΞπ τὴν ΑΝ᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
ΒΑΝ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΚ. ἐδείχθη δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΝ ἴσον τῷ 
ἀπὸ τῆΞ ΒΖ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒΝ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΒΑΝ, ὅπερ ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆπ ΒΑ, ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΒΖ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΑΚ. καί ἐστιν ἣ μὲν 
ΒΑ πενταχώνου πῆευρά, ἣ δὲ ΒΖ ἑξαχώνου, ἣ δὲ ΑΚ δεκαχώνου. 

Ἡ ἄρα τοῦ πενταχώνου πῆευρὰ δύναται τήν τε τοῦ ἑξαχώνου καὶ τὴν 
τοῦ δεκαχώνου τῶν εἰΞ τὸν αὐτὸν κύκῆον ἐχχραφομένων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
ια΄. 

Ἐὰν εἰΞ κύκῆον ῥητὴν ἔχοντα τὴν διάμετρον πεντάχωνον ἰσόπῆηευ- 
ρον ἐχχραφῇ, ἣ τοῦ πενταχώνου πῆευρὰ ἄποχόΞξ ἐστιν ἣ καῆουμένη 
ἐηάσσων. 

Εἰς χὰρ κύκῆον τὸν ΑΒΓΔΕ ῥητὴν ἔχοντα τὴν διάμετρον πεντάχωνον 
ἰσόπῆευρον ἐχχεσράφθω τὸ ΑΒΓΔΕ’ ἢέχω, ὅτι ἡ τοῦ ἰ[ΑΒΓΔΕΪ πενταχώνου 
πῆηευρὰ ἄδοχόΞπ ἐστιν ἣ καῆδουμένη ἐπάσσων. 


Εἰηήφθω χὰρ τὸ κέντρον τοῦ κύ- 
κῆου τὸ Ζ σημεῖον, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ ΑΖ, ΖΒ καὶ διήχθωσαν ἐπὶ τὰ Η, 
Θ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΑΓ, καὶ 
κείσθω τῆΞ ΑΖ τέταρτον μέροΞκ ἡἣ ΖΚ. 

ῥητὴ δὲ ἡ ΑΖ᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΖΚ. 
ἔστι δὲ καὶ ἣ ΒΖ ῥητή᾽ ὅῆη ἄρα ἣ ΒΚ 
ῥητή ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΓΗ 
περιφέρεια τῇ ΑΔΗ περιφερείᾳ, ὧν ἣ 
ΑΒΓ τῇ ΑΕΔ ἐστιν ἴση, Ποιπὴ ἄρα ἣ 
ΓΗ ἤἢοιπῇ τῇ ΗΔ ἐστιν ἴση. καὶ ἐὰν 
ἐπιζεύξωμεν τὴν ΑΔ, συνάχονται ὀρ- 
θαὶ αἱ πρὸπ τῷ Λ χωνίαι, καὶ διπῆῆ ἣ 


δῶ» νοὔ ΓΔ τῆΞ ΓΛ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ αἱ 
Ν πρὸ τῷ Μ ὀρθαί εἰσιν, καὶ διπῆηῇ ἣ 
ΑΓ τῆς ΓΜ. 


ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΛΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΑΜΖ, κοινὴ δὲ τῶν δύο 
τριχώνων τοῦ τε ΑΓΛ καὶ τοῦ ΑΜΖ ἡ ὑπὸ ΛΑΓ, ἢοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΓΛ 
ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΜΖΑ ἐστιν ἴση᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΓΛ τρίχωνον τῷ ΑΜΖ 
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τριχώνῳ᾽ ἀνάδῆοχον ἄρα ἐστὶν ὡΞ ἣ ΛΓ πρὸΞ ΓΑ, οὕτωΞ ἣ ΜΖ πρὸκ ΖΑ᾽ καὶ 
τῶν ἠχουμένων τὰ διπῆάσια᾽ ὧὼΞ ἄρα ἣ τῆπ ΛΓ διπῆῆ πρὸΞ τὴν ΓΑ, οὕτωπ 
ἡ τῆΞ ΜΖ διπῆῆ πρὸΞπ τὴν ΖΑ. ὧπ δὲ ἣ τῆΞπΞ ΜΖ διπηῆ πρὸΞπ τὴν ΖΑ, οὕτωπ 
ἡ ΜΖ πρὸπ τὴν ἡμίσειαν τῆπ ΖΑ᾽ καὶ ὧΞ ἄρα ἣ τῆΞ ΛΓ διπῆηῆ πρὸ τὴν 
ΓΑ, οὕτω ἡἣ ΜΖ πρὸπ τὴν ἡμίσειαν τῆΞ ΖΑ. καὶ τῶν ἑπομένων τὰ ἡμίσεα᾽ 
ὼπ ἄρα ἣ τῆΞ ΛΓ διπῆῆ πρὸΞ τὴν ἡμίσειαν τῆΞ ΓΑ, οὕτωΞ ἣ ΜΖ πρὸ τὸ 
τέταρτον τῆΞ ΖΑ. 

καί ἐστι τῆΞ μὲν ΛΓ διπῆῆ ἡ ΔΓ, τῆΞ δὲ ΓΑ ἡμίσεια ἡ ΓΜ, τῆΞ δὲ ΖΑ 
τέταρτον μέροϑπ ἣ ΖΚ’ ἔστιν ἄρα ὧὡΞξ ἣ ΔΓ πρὸ τὴν ΓΜ, οὕτωΞ ἡ ΜΖ πρὸπ 
τὴν ΖΚ. συνθέντι καὶ ὧΞ συναμφότεροΞ ἣ ΔΓΜ πρὸΞ τὴν ΓΜ, οὕτωΞπ ἣ 
ΜΚ πρὸ ΚΖ’ καὶ ὧΞ ἄρα τὸ ἀπὸ συναμφοτέρου τῆΞπ ΔΓΜ πρὸ τὸ ἀπὸ ΓΜ, 
οὕτωΞ τὸ ἀπὸ ΜΚ πρὸκ τὸ ἀπὸ ΚΖ. 

καὶ ἐπεὶ τῆΞ ὑπὸ δύο πῆευρὰΞ τοῦ πενταχώνου ὑποτεινούσηξ, οἷον τῆξ 
ΑΓ, ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τεμνομένηΞ τὸ μεῖζον τμῆμα ἴσον ἐστὶ τῇ τοῦ 
πενταχώνου πῆευρᾷ, τουτέστι τῇ ΔΓ, τὸ δὲ μεῖζον τμῆμα προσῆαβὸν τὴν 
ἡμίσειαν τῆΞ ὅῆηΞ πενταπῆάσιον δύναται τοῦ ἀπὸ τῆΞπΞ ἡμισείαπ τῆπ ὅῆηπ, 
καί ἐστιν ὅῆηΞ τῆΞ ΑΓ ἡμίσεια ἣ ΓΜ, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞπ ΔΓΜ ὡΞκ μιᾶπ πεν- 
ταπηάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΓΜ. ὡΞκπ δὲ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΓΜ ὡΞξ μιᾶΞ πρὸ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΜ, οὕτωΞ ἐδείχθη τὸ ἀπὸ τῆΞ ΜΚ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΖ᾽ 
πενταπῆάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΜΚ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΚΖ. 

ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΖ' ῥητὴ χὰρ ἣ διάμετροπ᾽ ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΜΚ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΜΚ [δυνάμει μόνον]. καὶ ἐπεὶ τετραπῆασία ἐστὶν 
ἡ ΒΖ τῆΞ ΖΚ, πενταπῆασία ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΚ τῆΞ ΚΖ᾽ εἰκοσιπενταπῆάσιον ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΚ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΚΖ. πενταπηάσιον δὲ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΜΚ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΚΖ πενταπῆάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΚ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΚΜ’ τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆς ΒΚ πρὸΞ τὸ ἀπὸ ΚΜ ἢἠόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξΞ πρὸς 
τετράχωνον ἀριθμόν’ ἀσύμμετροΞπΞ ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΚ τῇ ΚΜ μήκει. καί ἐστι 
ῥητὴ ἑκατέρα αὐτῶν. αἱ ΒΚ, ΚΜ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 

ἐὰν δὲ ἀπὸ ῥητῆΞ ῥητὴ ἀφαιρεθῇ δυνάμει μόνον σύμμετροκ οὖσα τῇ ὅδῃ, 
ἡ Ποιπὴ ἄποχόΞ ἐστιν ἀποτομή᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ΜΒ, προσαρμόζουσα 
δὲ αὐτῇ ἡ ΜΚ. ἢέχω δή, ὅτι καὶ τετάρτη. 

ᾧ δὴ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΚ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΚΜ, ἐκείνῳ ἴσον ἔστω τὸ 
ἀπὸ τῆΞ Ν᾽ ἡ ΒΚ ἄρα τῆΞ ΚΜ μεῖζον δύναται τῇ Ν. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόπ 
ἐστιν ἣ ΚΖ τῇ ΖΒ, καὶ συνθέντι σύμμετρόΞξ ἐστιν ἣ ΚΒ τῇ ΖΒ. ἀηηὰ ἣ ΒΖ 
τῇ ΒΘ σύμμετρόκπ ἐστιν᾽ καὶ ἡἣ ΒΚ ἄρα τῇ ΒΘ σύμμετρόπ ἐστιν. καὶ ἐπεὶ 
πενταπῆάσιόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΚ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΚΜ, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΒΚ 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΜ ἢἤόχον ἔχει, ὃν ε πρὸπ ἕν. ἀναστρέψαντι ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΚ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Ν ἢόχον ἔχει, ὅν ε πρὸΞ δ. οὐχ ὃν τετράχωνοπ 
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πρὸΞ τετράχωνον᾽ ἀσύμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΚ τῇ Ν᾽ ἡ ΒΚ ἄρα τῆΞ ΚΜ 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

ἐπεὶ οὖν ὅῆη ἡ ΒΚ τῆΞ προσαρμοζούσηΞ τῆΞ ΚΜ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ὅῆη ἣ ΒΚ σύμμετρόΞπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ 
τῇ ΒΘ, ἀποτομὴ ἄρα τετάρτη ἐστὶν ἣ ΜΒ. τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆΞ καὶ ἀπο- 
τομῆΞ τετάρτηΞπ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἄποχόν ἐστιν, καὶ ἣ δυναμένη 
αὐτὸ ἄποχόΞξ ἐστιν, καῆεῖται δὲ ἐδάττων. δύναται δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΒΜ 
ἡ ΑΒ διὰ τὸ ἐπιζευχνυμένηΞ τῆΞπΞ ΑΘ ἰσοχώνιον χίνεσθαι τὸ ΑΒΘ τρίχωνον 
τῷ ΑΒΜ τριχώνῳ καὶ εἶναι ὡΞ τὴν ΘΒ πρὸΞ τὴν ΒΑ, οὕτωΞ τὴν ΑΒ πρὸΞ 
τὴν ΒΜ. Ἡ ἄρα ΑΒ τοῦ πενταχώνου πῆευρὰ ἄποχόΞξ ἐστιν ἣ καπουμένη 
ἐπάττων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ΄. 
Ἐὰν εἰς κύκῆον τρίχωνον ἰσόπῆευρον ἐχχραφῇ, ἣ τοῦ τριχώνου 
πῆευρὰ δυνάμει τριπῆασίων ἐστὶ τῆΞ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κύκῆου. 
Ἔστω κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓ, καὶ εἰΞ αὐτὸν τρίχωνον ἰσόπῆευρον ἐχχεχράφθω τὸ 
ΑΒΓ’ ἡέχω, ὅτι τοῦ ΑΒΓ τριχώνου μία πῆευρὰ δυνάμει τριπῆασίων ἐστὶ τῆΞ 
ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ΑΒΓ κύκηου. 
Εἰηήφθω χὰρ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ 
κύκῆου τὸ Δ, καὶ ἐπιζευχθεῖσα ἡ ΑΔ 
διήχθω ἐπὶ τὸ Ε, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΒΕ. 
καὶ ἐπεὶ ἰσόπῆευρόν ἐστι τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον, ἣ ΒΕΓ ἄρα περιφέρεια τρί- 
τον μέροΞκ ἐστὶ τῆΞ τοῦ ΑΒΓ κύκῆου 
περιφερείαΒ. ἡἣ ἄρα ΒΕ περιφέρεια 
ἕκτον ἐστὶ μέροΞπ τῆΞ τοῦ κύκῆου πε- 
ριφερείαπ᾽ ἑξαχώνου ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΕ 
εὐθεῖα ἴση ἄρα ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τῇ ΔΕ. καὶ ἐπεὶ διπῆῆ ἐστιν ἡἣ Β Γ 
ΑΕ τῆΞ ΔΕ, τετραπῆάσιόν ἐστι τὸ ἀ- 
πὸ τῆΞ ΑΕ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΕΔ, τουτέστι 
τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΕ. ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΑΕ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΕ’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΕ τετραπηάσιά ἐστι τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΒΕ. διεῆόντι ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ τριπῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ ΒΕ. 
ἴση δὲ ἣ ΒΕ τῇ ΔΕ’ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τριπῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆπ ΔΕ. 
Ἡ ἄρα τοῦ τριχώνου πῆευρὰ δυνάμει τριπῆασία ἐστὶ τῆΞ ἐκ τοῦ κέντρου 
[τοῦ κύκδου]" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιχ΄. 
Πυραμίδα συστήσασθαι καὶ σφαίρᾳ περιῆαβεῖν τῇ δοθείσῃ καὶ 
δεῖξαι, ὅτι ἣ τῆΞ σφαίραΞ διάμετροΞ δυνάμει ἡμιοῆία ἐστὶ τῆΞξ 
πῆηευρᾶΞ τῆΞ πυραμίδοκ. 


Ἐκκείσθω ἣ τῆΞξ δοθείσηΞ σφαίραπ διάμετροΞ ἡ ΑΒ, καὶ τετμήσθω κατὰ 
τὸ Γ σημεῖον, ὥστε διπῆασίαν εἶναι τὴν ΑΓ τῆΞ ΓΒ᾽ καὶ χεχράφθω ἐπὶ τῆΞ 
ΑΒ ἡμικύκῆιον τὸ ΑΔΒ, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ Γ σημείου τῇ ΑΒ πρὸΞπ ὀρθὰΞκ ἣ 
ΓΔ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΔΑ᾿ καὶ ἐκκείσθω κύκῆοΞκ ὁ ΕΖΗ ἴσην ἔχων τὴν ἐκ τοῦ 
κέντρου τῇ ΔΓ, καὶ ἐχχεχράφθω εἰΞ τὸν ΕΖΗ κύκῆον τρίχωνον ἰσόπῆευρον τὸ 
ΕΖΗ᾿ καὶ εἰηδήφθω τὸ κέντρον τοῦ κύκῆου τὸ Θ σημεῖον, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ 
ΕΘ, ΘΖ, ΘΗ’ καὶ ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ Θ σημείου τῷ τοῦ ΕΖΗ κύκῆου ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ὀρθὰΞκ ἣ ΘΚ, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ τῆΞ ΘΚ τῇ ΑΓ εὐθείᾳ ἴση ἡ ΘΚ, καὶ 
ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΚΕ, ΚΖ, ΚΗ. 


καὶ ἐπεὶ ἣ ΚΘ ὀρθή ἐστι πρὸΞ τὸ 
τοῦ ΕΖΗ κύκῆου ἐπίπεδον, καὶ πρὸξ 
πάσαξπ ἄρα τὰκ ἁπτομέναξ αὐτῆξ εὐ- 
θείαπ καὶ οὔσαπ ἐν τῷ τοῦ ΕΖΗ κύκηου 
ἐπιπέδῳ ὀρθὰΞ ποιήσει χωνίαπ. ἅ- 
πτεται δὲ αὐτῆΞ ἑκάστη τῶν ΘΕ, ΘΖ, 
ΘΗ’ ἡ ΘΚ ἄρα πρὸΞκ ἑκάστην τῶν ΘΕ, 
ΘΖ, ΘΗ ὀρθή ἐστιν. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΑΓ τῇ 
ΘΚ, ἡ δὲ ΓΔ τῇ ΘΕ, καὶ ὀρθὰΞκ χωνίαςΞ 
περιέχουσιν, βάσιΞ ἄρα ἣ ΔΑ βάσει 
τῇ ΚΕ ἐστιν ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ἑκατέρα τῶν ΚΖ, ΚΗ τῇ ΔΑ ἐστιν 
ἴση αἱ τρεῖΞ ἄρα αἱ ΚΕ, ΚΖ, ΚΗ ἴσαι 
ἀηηήηαιπ εἰσίν. καὶ ἐπεὶ διπηῇ ἐστιν 
ἢ ΑΓ τῆΞ ΓΒ, τριπῆῆ ἄρα ἡ ΑΒ τῆΞ 
ΒΓ. ὧὡΞπ δὲ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΒΓ, οὕτωξ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆκπ ΔΓ, 
ὧὼπ ἑξῆΞ δειχθήσεται. τριπῆάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ τοῦ ἀπὸ τῆπ ΔΓ. 

ἔστι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΕ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΕΘ τριπηάσιον, καί ἐστιν ἴση 
ἡ ΔΓ τῇ ΕΘ’ ἴση ἄρα καὶ ἣ ΔΑ τῇ ΕΖ. ἀηῆὰ ἣ ΔΑ ἑκάστῃ τῶν ΚΕ, ΚΖ, ΚΗ 
ἐδείχθη ἴση᾽ καὶ ἑκάστη ἄρα τῶν ΕΖ, ΖΗ, ΗΕ ἑκάστῃ τῶν ΚΕ, ΚΖ, ΚΗ ἐστιν 
ἴση ἰσόπῆευρα ἄρα ἐστὶ τὰ τέσσαρα τρίχωνα τὰ ΕΖΗ, ΚΕΖ, ΚΖΗ, ΚΕΗ. 
πυραμὶξ ἄρα συνέσταται ἐκ τεσσάρων τριχώνων ἰσοπῆεύρων, ἣΞ βάσιξ μέν 
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ἐστι τὸ ΕΖΗ τρίχωνον, κορυφὴ δὲ τὸ Κ σημεῖον. 

Δεῖ δὴ αὐτὴν καὶ σφαίρᾳ περιῆαβεῖν τῇ δοθείσῃ καὶ δεῖξαι, ὅτι ἣ τῆΞ 
σφαίραΞ διάμετροπ ἡμιοῆία ἐστὶ δυνάμει τῆΞ πῆευρᾶπ τῆΞ πυραμίδοκπ. 

Ἐκβεβηήσθω χὰρ ἐπ᾽ εὐθείαπ τῇ ΚΘ εὐθεῖα ἡ ΘΛ, καὶ κείσθω τῇ ΓΒ ἴση 
ἡ ΘΛ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞπ ἣ ΑΓ πρὸΞκ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ ΓΔ πρὸΞ τὴν ΓΒ, ἴση 
δὲ ἣ μὲν ΑΓ τῇ ΚΘ, ἡ δὲ ΓΔ τῇ ΘΕ, ἡ δὲ ΓΒ τῇ ΘΛ, ἔστιν ἄρα ὧπ ἡ ΚΘ 
πρὸΞ τὴν ΘΕ, οὕτωΞ ἣ ΕΘ πρὸΞ τὴν ΘΛ᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΚΘ, ΘΛ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΘ. καί ἐστιν ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΚΘΕ, ΕΘΛ χωνιῶν᾽ 
τὸ ἄρα ἐπὶ τῆΞ ΚΛ χραφόμενον ἡμικύκῆιον ἥξει καὶ διὰ τοῦ Ε [ἐπειδήπερ 
ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὴν ΕΛ, ὀρθὴ χίνεται ἡ ὑπὸ ΛΕΚ χωνία διὰ τὸ ἰσοχώνιον 
δίνεσθαι τὸ ΕΛΚ τρίχωνον ἑκατέρῳ τῶν ΕΛΘ, ΕΘΚ τριχώνων]. 

ἐὰν δὴ μενούσηΞ τῆΞ ΚΛ περιενεχθὲν τὸ ἡμικύκῆιον εἰΞ τὸ αὐτὸ πάῆιν 
ἀποκατασταθῇ, ὅθεν ἤρξατο φέρεσθαι, ἥξει καὶ διὰ τῶν Ζ, Η σημείων ἐ- 
πιζευχνυμένων τῶν ΖΛ, ΛΗ καὶ ὀρθῶν ὁμοίωΞξ χινομένων τῶν πρὸ τοῖξ Ζ, 
Η χωνιῶν᾽ καὶ ἔσται ἣ πυραμὶΞξ σφαίρᾳ περιειῆηημμένη τῇ δοθείσῃ. ἣ χὰρ 
ΚΛ τῆΞξΞ σφαίραΞπ διάμετροΞ ἴση ἐστὶ τῇ τῆΞ δοθείσηΞ σφαίραπ διαμέτρῳ 
τῇ ΑΒ, ἐπειδήπερ τῇ μὲν ΑΓ ἴση κεῖται ἣ ΚΘ, τῇ δὲ ΓΒ ἡ ΘΛ. 

Λέχω δή, ὅτι ἣ τῆΞ σφαίραΞ διάμετροπ ἡμιοηία ἐστὶ δυνάμει τῆΞ πῆευ- 
ρᾶΞ τῆΞ πυραμίδοκ. 

Ἐπεὶ χὰρ διπῆῆῇ ἐστιν ἣ ΑΓ τῆΞ ΓΒ, τριπηῆῇ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ τῆΞ ΒΓ’ 
ἀναστρέψαντι ἡμιοῆία ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΑ τῆΞ ΑΓ. ὡΞκπ δὲ ἣ ΒΑ πρὸπ τὴν 
ΑΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ [ἐπειδήπερ ἐπιζευχνυμένηξ 
τῆς ΔΒ ἐστιν ὧΞ ἣ ΒΑ πρὸΞ τὴν ΑΔ, οὕτωΞ ἣ ΔΑ πρὸπ τὴν ΑΓ διὰ τὴν 
ὁμοιότητα τῶν ΔΑΒ, ΔΑΓ τριχώνων, καὶ εἶναι ὧὡΞ τὴν πρώτην πρὸΞ τὴν 
τρίτην, οὕτω τὸ ἀπὸ τῆΞΞ πρώτηΞ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ δευτέραπ]. ἡμιόῆδιον 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ. καί ἐστιν ἣ μὲν ΒΑ ἣ τῆΞπ δοθείσηπ 
σφαίραΞ διάμετροϑπ, ἣ δὲ ΑΔ ἴση τῇ πῆευρᾷ τῆΞ πυραμίδοκ. 

Ἡ ἄρα τῆξ σφαίραΞπ διάμετροΞκ ἡμιοῆία ἐστὶ τῆΞ πῆευρᾶπ τῆΞ πυραμί- 
δοδ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Λῆμμ α:: Δεικτέον, ὅτι ἐστὶν ὧΞ ἡἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΒΓ, οὕτωξ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΓ. 

Ἐκκείσθω χὰρ ἣ τοῦ ἡμικυκῆίου καταχραφή, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΔΒ, καὶ 
ἀναχεχράφθω ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τετράχωνον τὸ ΕΓ, καὶ συμπεπῆηρώσθω τὸ ΖΒ 
παραηηηηόχραμμον. 
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ἐπεὶ οὖν διὰ τὸ ἰσοχώνιον εἶναι τὸ Δ 
ΔΑΒ τρίχωνον τῷ ΔΑΓ τριχώνῳ ἐστὶν 
ὼὦπ ἣ ΒΑ πρὸπ τὴν ΑΔ, οὕτωΞ ἣ ΔΑ 
πρὸΞ τὴν ΑΓ, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν 
ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ΕΒ πρὸπ τὸ ΒΖ, καί ἐστι 
τὸ μὲν ΕΒ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ’ ἴση χὰρ 
ἡ ΕΑ τῇ ΑΓ’ τὸ δὲ ΒΖ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, 
ΓΒ, ὧΞ ἄρα ἡ ΑΒ πρὸκ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ. 

καί ἐστι τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ 
ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν Ε ΒΞ 
ΑΓΒ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΓ’ ἣ χὰρ ΔΓ 
κάθετοΞ τῶν τῆΞ βάσεωΞ τμημάτων 
τῶν ΑΓ, ΓΒ μέση ἀνάδοχόν ἐστι διὰ τὸ ὀρθὴν εἶναι τὴν ὑπὸ ΑΔΒ. ὡΞ ἄρα 
ἡ ΑΒ πρὸΞπ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΓ᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


ιδ΄. 
Ὀκτάεδρον συστήσασθαι καὶ σφαίρᾳ περιῆαβεῖν, ἣ καὶ τὰ πρό- 
τερα, καὶ δεῖξαι, ὅτι ἡἣ τῆΞ σφαίραξΞ διάμετροΞ δυνάμει διπῆασία 
ἐστὶ τῆΞ πῆευρᾶΞξΞ τοῦ ὀκταέδρου. 


Ἐκκείσθω ἣ τῆΞ δοθείσηΞ σφαίραΞ διάμετροΞπ ἣ ΑΒ, καὶ τετμήσθω δίχα 
κατὰ τὸ Γ, καὶ χεχράφθω ἐπὶ τῆΞ ΑΒ ἡμικύκῆιον τὸ ΑΔΒ, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ 
Γ τῇ ΑΒ πρὸΞπ ὀρθὰπ ἡἣ ΓΔ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΔΒ, καὶ ἐκκείσθω τετράχωνον 
τὸ ΕΖΗΘ ἴσην ἔχον ἑκάστην τῶν πῆευρῶν τῇ ΔΒ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΘΖ, 
ΕΗ, καὶ ἀνεστάτω ἀπὸ τοῦ Κ σημείου τῷ τοῦ ΕΖΗΘ τετραχώνου ἐπιπέδῳ 
πρὸΞ ὀρθὰπ εὐθεῖα ἡ ΚΛ καὶ διήχθω ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη τοῦ ἐπιπέδου ὧδ 
ἡ ΚΜ, καὶ ἀφῃρήσθω ἀφ᾽ ἑκατέρα τῶν ΚΛ, ΚΜ μιᾷ τῶν ΕΚ, ΖΚ, ΗΚ, ΘΚ 
ἴση ἑκατέρα τῶν ΚΛ, ΚΜ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΛΕ, ΛΖ, ΛΗ, ΛΘ, ΜΕ, ΜΖ, 
ΜΗ, ΜΘ. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΚΕ τῇ ΚΘ, καί ἐστιν ὀρθὴ ἡ ὑπὸ ΕΚΘ χωνία, τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΘΕ διπηῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΕΚ. πάῆιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ 
ΛΚ τῇ ΚΕ, καί ἐστιν ὀρθὴ ἣ ὑπὸ ΛΚΕ χωνία, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞπ ΕΛ διπῆάσιόν 
ἐστι τοῦ ἀπὸ ΕΚ. 
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ἐδείχθη δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΘΕ ὃδι- 
πῆάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΚ᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆΞξ ΛΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΘ᾽ ἴ- 
σηῃ ἄρα ἐστὶν ἣ ΛΕ τῇ ΕΘ. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΛΘ τῇ ΘΕ ἐστιν ἴση; 
ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΛΕΘ τρίχω- 
γον. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἕ- 
καστον τῶν ἢοιπῶν τριχώνων, ὧν βά- 
σειΞ μέν εἰσιν αἱ τοῦ ΕΖΗΘ τετρα- 
δώνου πῆευραί, κορυφαὶ δὲ τὰ Λ, Μ 
σημεῖα, ἰσόπῆευρόν ἐστιν᾽ ὀκτάεδρον 
ἄρα συνέσταται ὑπὸ ὀκτὼ τριχώνων 
ἰσοπῆεύρων περιεχόμενον. 

Δεῖ δὴ αὐτὸ καὶ σφαίρᾳ περιῆα- 
βεῖν τῇ δοθείσῃ καὶ δεῖξαι, ὅτι ἣ τῆπ 
σφαίραΞξ διάμετροΞξ δυνάμει διπῆασί- 
ων ἐστὶ τῆΞ τοῦ ὀκταέδρου πῆευρᾶΞπ. 

Ἐπεὶ χὰρ αἱ τρεῖΞξ αἱ ΛΚ, ΚΜ, ΚΕ 
ἴσαι ἀηηήῆαιπ εἰσίν, τὸ ἄρα ἐπὶ τῆπ 
ΛΜ χραφόμενον ἡμικύκῆιον ἥξει καὶ 
διὰ τοῦ Ε. καὶ διὰ τὰ αὐτά, ἐὰν μενούσηΞ τῆΞ ΛΜ περιενεχθὲν τὸ ἡμικύ- 
κῆιον εἰβ τὸ αὐτὸ ἀποκατασταθῇ, ὅθεν ἤρξατο φέρεσθαι, ἥξει καὶ διὰ τῶν 
Ζ, Η, Θ σημείων, καὶ ἔσται σφαίρᾳ περιειῆημμένον τὸ ὀκτάεδρον. ἢέχω 
δή, ὅτι καὶ τῇ δοθείσῃ. 

ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ ΛΚ τῇ ΚΜ, κοινὴ δὲ ἣ ΚΕ, καὶ χωνίαΞ ὀρθὰςΞ 
περιέχουσιν, βάσιΞ ἄρα ἡ ΛΕ βάσει τῇ ΕΜ ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν 
ἡ ὑπὸ ΛΕΜ χωνία᾽ ἐν ἡμικυκῆίῳ χάρ᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞπ ΛΜ διπῆάσιόν ἐστι 
τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΛΕ. πάῆιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ ΓΒ, διπῆασία ἐστὶν ἡ ΑΒ 
τῆΞ ΒΓ. ὧΞπ δὲ ἡ ΑΒ πρὸκπ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞπ 
ΒΔ᾽ διπῆάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ. 

ἐδείχθη δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΛΜ διπῆάσιον τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΛΕ. καί ἐστιν 
ἴσον τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΒ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΛΕ’ ἴση χὰρ κεῖται ἣ ΕΘ τῇ ΔΒ. ἴσον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΛΜ’ ἴση ἄρα ἣ ΑΒ τῇ ΛΜ. καί ἐστιν ἣ ΑΒ 
ἡ τῆΞ δοθείσηΞ σφαίραΞ διάμετροκ᾽ ἣ ΛΜ ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ τῆΞ δοθείσηπ 
σφαίραΞ διαμέτρψ. 

Περιείηηπται ἄρα τὸ ὀκτάεδρον τῇ δοθείσῃ σφαίρᾳ. καὶ συναποδέ- 
δεικται, ὅτι ἣ τῆΞ σφαίραΞ διάμετροΞ δυνάμει διπῆασίων ἐστὶ τῆΞ τοῦ 
ὀκταέδρου πῆευρᾶπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α Γ Β 
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ιε΄. 

ΙΚύβον συστήσασθαι καὶ σφαίρᾳ περιδβαβεῖν, ἢ καὶ τὴν πυραμίδα, 
καὶ δεῖξαι, ὅτι ἡἣ τῆΞκΞ σφαίραΞ διάμετροΞ δυνάμει τριπῆασίων ἐστὶ 
τῆξ τοῦ κύβου πηευρᾶΞπ. 

Ἐκκείσθω ἣ τῆΞ δοθείσηΞ σφαίραπ διάμετροΞ ἣ ΑΒ καὶ τετμήσθω κατὰ 

τὸ Γ ὥστε διπῆῆν εἶναι τὴν ΑΓ τῆΞ ΓΒ, καὶ χεχράφθω ἐπὶ τῆΞ ΑΒ ἡμικύκῆιον 
τὸ ΑΔΒ, καὶ ἀπὸ τοῦ Γ τῇ ΑΒ πρὸΞ ὀρθὰπ ἤχθω ἡ ΓΔ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΔΒ, 
καὶ ἐκκείσθω τετράχωνον τὸ ΕΖΗΘ ἴσην ἔχον τὴν πῆευρὰν τῇ ΔΒ, καὶ ἀπὸ 
τῶν Ε, Ζ, Η, Θ τῷ τοῦ ΕΖΗΘ τετραχώνου ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰς ἤχθωσαν αἱ 
ΕΚ, ΖΛ, ΗΜ, ΘΝ, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ ἑκάστηξΞ τῶν ΕΚ, ΖΛ, ΗΜ, ΘΝ μιᾷ 
τῶν ΕΖ, ΖΗ, ΗΘ, ΘΕ ἴση ἑκάστη τῶν ΕΚ, ΖΛ, ΗΜ, ΘΝ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ ΚΛ, ΛΜ, ΜΝ, ΝΚ’ κύβοΞ ἄρα συνέσταται ὁ ΖΝ ὑπὸ ἕξ τετραχώνων ἴσων 
περιεχόμενοπ. δεῖ δὴ αὐτὸν καὶ σφαίρᾳ περιῆαβεῖν τῇ δοθείσῃ καὶ δεῖξαι, 
ὅτι ἣ τῆΞ σφαίραΞ διάμετροΞ δυνάμει τριπῆασία ἐστὶ τῆΞ πῆευρᾶπ τοῦ 
κύβου. 
Ἐπεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΚΗ, ΕΗ. καὶ 
ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν ἣ ὑπὸ ΚΕΗ χωνία διὰ 
τὸ καὶ τὴν ΚΕ ὀρθὴν εἶναι πρὸΞ τὸ 
ΕΗ ἐπίπεδον δηηαδὴ καὶ πρὸΞ τὴν ΕΗ 
εὐθεῖαν, τὸ ἄρα ἐπὶ τῆΞ ΚΗ χραφό- 
μενον ἡμικύκῆιον ἥξει καὶ διὰ τοῦ Ε 
σημείου. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἣ ΗΖ ὀρθή ἐστι πρὸξΞ 
ἑκατέραν τῶν ΖΛ, ΖΕ, καὶ πρὸΞ τὸ 
ΖΚ ἄρα ἐπίπεδον ὀρθή ἐστιν ἣ ΗΖ᾽ ὥ- 
στε καὶ ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὴν ΖΚ, ἡ 
ΗΖ ὀρθὴ ἔσται καὶ πρὸΞ τὴν ΖΚ᾽ καὶ 
διὰ τοῦτο πάῆιν τὸ ἐπὶ τῆΞ ΗΚ χρα- 
φόμενον ἡμικύκῆιον ἥξει καὶ διὰ τοῦ 
Ζ. 

ὁμοίωξ καὶ διὰ τῶν ἢοιπῶν τοῦ κύ- 
βου σημείων ἥξει. ἐὰν δὴ μενούσηΞξ 
τῆπ ΚΗ περιενεχθὲν τὸ ἡμικύκῆιον εἰΞ 
τὸ αὐτὸ ἀποκατασταθῇ, ὅθεν ἤρξατο 
φέρεσθαι, ἔσται σφαίρᾳ περιειῆημμέ- 
νοβ ὁ κύβοπ. Πέχω δή, ὅτι καὶ τῇ δο- 
θείσῃ. 
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ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ ΗΖ τῇ ΖΕ, καί ἐστιν ὀρθὴ ἣ πρὸΞ τῷ Ζ χωνία, τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆπ ΕΗ διπῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ. ἴση δὲ ἣ ΕΖ τῇ ΕΚ’ τὸ 
ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΕΗ διπηάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΕΚ’ ὥστε τὰ ἀπὸ τῶν ΗΕ, ΕΚ, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΚ, τριπῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆπ ΕΚ. 

καὶ ἐπεὶ τριπῆασίων ἐστὶν ἣ ΑΒ τῆΞ ΒΓ, ὡΞ δὲ ἡ ΑΒ πρὸΞκ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ, τριπῆάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΒΔ. ἐδείχθη δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΚ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΚΕ τριπηάσιον. 
καὶ κεῖται ἴση ἣ ΚΕ τῇ ΔΒ’ ἴση ἄρα καὶ ἣ ΚΗ τῇ ΑΒ. καί ἐστιν ἣ ΑΒ 
τῆπ δοθείσηΞ σφαίραπ διάμετροπ᾽ καὶ ἣ ΚΗ ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ τῆΞ δοθείσηπ 
σφαίραΞ διαμέτρψ. 

Τῇ δοθείσῃ ἄρα σφαίρᾳ περιείῆηπται ὁ κύβοΞπ᾽ καὶ συναποδέδεικται, ὅτι 
ἡ τῆΞ σφαίραΞπ διάμετροΞ δυνάμει τριπηασίων ἐστὶ τῆΞπ τοῦ κύβου πῆηευρᾶ σ᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


ι5΄. 
Εἰκοσάεδρον συστήσασθαι καὶ σφαίρᾳ περιδβαβεῖν, ἣ καὶ τὰ προει- 
ρημένα σχήματα, καὶ δεῖξαι, ὅτι ἣ τοῦ εἰκοσαέδρου πῆευρὰ ἄδοχόξ 
ἐστιν ἣ καῆουμένη ἐπηάττων. 
Ἐκκείσθω ἣ τῆΞπ δοθείσηπ σφαίραπ 
διάμετροΞ ἣ ΑΒ καὶ τετμήσθω κατὰ 
᾿ τὸ Γ ὥστε τετραπῆῆν εἶναι τὴν ΑΓ 
τῆΞ ΓΒ, καὶ χεχράφθω ἐπὶ τῆΞ ΑΒ ἡ- 
μικύκῆιον τὸ ΑΔΒ, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ 
Γ τῇ ΑΒ πρὸπ ὀρθὰΞπ χωνίαΞ εὐθεῖ- 
α χραμμὴ ἣ ΓΔ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΔΒ, 
καὶ ἐκκείσθω κύκῆοΞ ὁ ΕΖΗΘΚ, οὗ ἡ ἐκ 
τοῦ κέντρου ἴση ἔστω τῇ ΔΒ, καὶ ἐχ- 
δεχράφθω εἰΞ τὸν ΕΖΗΘΚ κύκῆον πεν- 
τάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον 
τὸ ΕΖΗΘΚ, καὶ τετμήσθωσαν αἱ ΕΖ, ΖΗ, ΗΘ, ΘΚ, ΚΕ περιφέρειαι δίχα 
κατὰ τὰ Λ, Μ, Ν, Ξ, Ο σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΛΜ, ΜΝ, ΝΞ, ΞΟ, 
ΟΛ,; ΕΟ. 
ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΛΜΝΞΟ πεντάχωνον, καὶ δεκαχώνου ἣ ΕΟ 
εὐθεῖα. καὶ ἀνεστάτωσαν ἀπὸ τῶν Ε, Ζ, Η, Θ, Κ σημείων τῷ τοῦ κύκῆου 
ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθὰΞ χωνίαΞ εὐθεῖαι αἱ ΕΠ, ΖΡ, ΗΣ, ΘΤ, ΚΥ ἴσαι οὖσαι τῇ 
ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ΕΖΗΘΚ κύκηῆου, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΠΡ, ΡΣ, ΣΤ, ΤΥ, 
ΥΠ, ΠΛ, ΛΡ, ΡΜ, ΜΣ, ΣΝ, ΝΤ, ΤΞ, ΞΥ, γο, ΟΠ. 
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καὶ ἐπεὶ ἑκατέρα τῶν ΕΠ. ΚΥ τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ πρὸΞ ὀρθάξ ἐστιν, πα- 
ράηηηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἣ ΕΠ τῇ ΚΥ. ἔστι δὲ αὐτῇ καὶ ἴση αἱ δὲ τὰΞ ἴσαπ 
τε καὶ παραῆπήηουΞ ἐπιζευχνύουσαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη εὐθεῖαι ἴσαι τε καὶ 
παράηηηηοί εἰσιν. ἣ ΠῪ ἄρα τῇ ΕΚ ἴση τε καὶ παράηηηῆόΞπ ἐστιν. πεν- 
ταχώνου δὲ ἰσοπῆεύρου ἣ ΕΚ᾽ πενταχώνου ἄρα ἰσοπῆεύρου καὶ ἡἣ ΠΎ τοῦ 
εἰΞ τὸν ΕΖΗΘΚ κύκῆον ἐχχραφομένου. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκάστη τῶν 
ΠΡ, ΡΣ, ΣΤ, ΤῪ πενταχώνου ἐστὶν ἰσοπῆεύρου τοῦ εἰΞ τὸν ΕΖΗΘΚ κύκῆον 
ἐχχραφομένου᾽ ἰσόπῆευρον ἄρα τὸ ΠΡΣΤΥ πεντάχωνον. 

καὶ ἐπεὶ ἑξαχώνου μέν ἐστιν ἣ ΠΕ, 
δεκαχώνου δὲ ἡ ΕΟ, καί ἐστιν ὀρθὴ 
ἡ ὑπὸ ΠΕΟ, πενταχώνου ἄρα ἐστὶν 
ἣ ΠΟ’ ἣ χὰρ τοῦ πενταχώνου πῆευ- 
ρὰ δύναται τήν τε τοῦ ἑξαχώνου καὶ 
τὴν τοῦ δεκαχώνου τῶν εἰΞ τὸν αὐτὸν 
κύκῆον ἐχχραφομένων. διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ ἢ ΟΥ πενταχώνου ἐστὶ πῆευ- 
ρά. ἔστι δὲ καὶ ἣ ΠῪ πενταχώνου᾽" 
ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΠΟΥ τρίχω- 
νον. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἕκαστον 
τῶν ΠΛΡ, ΡΜΣ, ΣΝΤ, ΤΞΥ ἰσόπηευ- 
ρόν ἐστιν. καὶ ἐπεὶ πενταχώνου ἐδεί- 
χθη ἑκατέρα τῶν ΠΛ, ΠΟ, ἔστι δὲ καὶ 
ἣ ΛΟ πενταχώνου, ἰσόπῆευρον ἄρα ἐ- 
στὶ τὸ ΠΛΟ τρίχωνον. διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ ἕκαστον τῶν ΛΡΜ, ΜΣΝ, ΝΤΞ, 
ΞΥΟ τριχώνων ἰσόπηευρόν ἐστιν. 

εἰηήφθω τὸ κέντρον τοῦ ΕΖΗ ΘΚ κύκῆου τὸ Φ σημεῖον᾽ καὶ ἀπὸ τοῦ Φ 
τῷ τοῦ κύκῆου ἐπιπέδῳ πρὸπ ὀρθὰΞ ἀνεστάτω ἡ ΦΩ, καὶ ἐκβεβηήσθω ἐπὶ 
τὰ ἕτερα μέρη ὧΞ ἣ ΦΨ, καὶ ἀφῃρήσθω ἑξαχώνου μὲν ἡ ΦΧ, δεκαχώνου 
δὲ ἑκατέρα τῶν ΦΨ, ΧΩ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΠΩ, ΠΧ, ΥΩ, ΕΦ,. ΛΦ, ΛΨ, 
ΨΜ. 

καὶ ἐπεὶ ἑκατέρα τῶν ΦΧ, ΠΕ τῷ τοῦ κύκῆου ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρθάξ ἐστιν, 
παράηηηῆοπ ἄρα ἐστὶν ἡ ΦΧ τῇ ΠΕ. εἰσὶ δὲ καὶ ἴσαι᾽ καὶ αἱ ΕΦ, ΠΧ ἄρα 
ἴσαι τε καὶ παράηηηῆοί εἰσιν. ἑξαχώνου δὲ ἣ ΕΦ᾽ ἑξαχώνου ἄρα καὶ ἡ ΠΧ. 
καὶ ἐπεὶ ἑξαχώνου μέν ἐστιν ἣ ΠΧ, δεκαχώνου δὲ ἡ ΧΩ, καὶ ὀρθή ἐστιν 
ἡ ὑπὸ ΠΧΩ χωνία, πενταχώνου ἄρα ἐστὶν ἣ ΠΩ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ 
ΥΩ πενταχύώνου ἐστίν, ἐπειδήπερ, ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὰΞ ΦΚ, ΧΎ, ἴσαι καὶ 
ἀπεναντίον ἔσονται, καί ἐστιν ἡ ΦΚ ἐκ τοῦ κέντρου οὖσα ἑξαχώνου᾽ ἑξαχώνου 
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ἄρα καὶ ἢ ΧΥ. δεκαχώνου δὲ ἣ ΧΩ, καὶ ὀρθὴ ἣ ὑπὸ ΥΧΩ’ πενταχώνου ἄρα ἣ 
γῶ. ἔστι δὲ καὶ ἣ ΠῪ πενταχώνου᾽ ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΠΥΩ τρίχωνον. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἕκαστον τῶν ἢοιπῶν τριχώνων, ὧν βάσειξ μέν εἰσιν αἱ 
ΠΡ, ΡΣ, ΣΤ, ΤΥ εὐθεῖαι, κορυφὴ δὲ τὸ Ω σημεῖον, ἰσόπῆευρόν ἐστιν. 

πάηιν, ἐπεὶ ἑξαχώνου μὲν ἣ ΦΛ, 
δεκαχώνου δὲ ἡ ΦΨ, καὶ ὀρθή ἐστιν 
ἡ ὑπὸ ΛΦΨ χωνία, πενταχώνου ἄρα 
ἐστὶν ἣ ΛΨ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἐὰν 
ἐπιζεύξωμεν τὴν ΜΦ οὖσαν ἑξαχώ- 
νου, συνάχεται καὶ ἣ ΜΨ πενταχύ- 
νου. ἔστι δὲ καὶ ἣ ΛΜ πενταχώνου" 
ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΛΜΨ τρίχω- 
νον. ὁμοίωΞ δὴ δειχθήσεται, ὅτι καὶ 
ἕκαστον τῶν ἢοιπῶν τριχώνων, ὧν βά- 
σειβ μέν εἰσιν αἱ ΜΝ, ΝΞ, ΞΟ, ΟΛ, 
κορυφὴ δὲ τὸ Ψ σημεῖον, ἰσόπῆευρόν 
ἐστιν. συνέσταται ἄρα εἰκοσάεδρον 
ὑπὸ εἴκοσι τριχώνων ἰσοπῆεύρων πε- 
ριεχόμενον. 

Δεῖ δὴ αὐτὸ καὶ σφαίρᾳ περιῆα- 
βεῖν τῇ δοθείσῃ καὶ δεῖξαι, ὅτι ἡ τοῦ 
εἰκοσαέδρου πῆευρὰ ἄπῆοχόΞξ ἐστιν ἣ 
καπουμένη ἐπάσσων. 

Ἐπεὶ χὰρ ἑξαχώνου ἐστὶν ἣ ΦΧ, δεκαχώνου δὲ ἡ ΧΩ, ἣ ΦΩ ἄρα ἄκρον 
καὶ μέσον ἤόχον τέμηται κατὰ τὸ Χ, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆΞ τμῆμά ἐστιν ἣ 
ΦΧ’ ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ ΩΦ πρὸΞ τὴν ΦΧ, οὕτωΞ ἡ ΦΧ πρὸΞ τὴν ΧΩ. ἴση δὲ ἡ 
μὲν ΦΧ τῇ ΦΕ, ἡ δὲ ΧΩ τῇ ΦΨ' ἔστιν ἄρα ὧΞπ ἡ ΩΦ πρὸΞ τὴν ΦΕ, οὕτωπ 
ἡ ΕΦ πρὸΞκ τὴν ΦΨ. 

καί εἰσιν ὀρθαὶ αἱ ὑπὸ ΩΦΕ, ΕΦΨ χωνίαι᾽ ἐὰν ἄρα ἐπιζεύξωμεν τὴν ΕΩ 
εὐθεῖαν, ὀρθὴ ἔσται ἣ ὑπὸ ΨΕΩ χωνία διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ΨΕΩ, ΦΕΩ 
τριχώνων. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ ἡ ΩΦ πρὸΞ τὴν ΦΧ, οὕτωΞ ἣ 
ΦΧ πρὸΞ τὴν ΧΩ, ἴση δὲ ἣ μὲν ΩΦ τῇ ΨΧ, ἡ δὲ ΦΧ τῇ ΧΠ, ἔστιν ἄρα 
ὼΞ ἡ ΨΧ πρὸΞ τὴν ΧΠ, οὕτωΞ ἣ ΠΧ πρὸΞ τὴν ΧΩ. καὶ διὰ τοῦτο πάῆιν 
ἐὰν ἐπιζεύξωμεν τὴν ΠΨ, ὀρθὴ ἔσται ἣ πρὸΞ τῷ Π χωνία᾽ τὸ ἄρα ἐπὶ τῆπ 
ΨΩ χραφόμενον ἡμικύκῆιον ἥξει καὶ διὰ τοῦ Π. καὶ ἐὰν μενούσηπ τῆπ ΨΩ 
περιενεχθὲν τὸ ἡμικύκῆιον εἰ τὸ αὐτὸ πάῆιν ἀποκατασταθῇ, ὅθεν ἤρξατο 
φέρεσθαι, ἥξει καὶ διὰ τοῦ Π καὶ τῶν ἤοιπῶν σημείων τοῦ εἰκοσαέδρου, καὶ 
ἔσται σφαίρᾳ περιειῆημμένον τὸ εἰκοσάεδρον. 


ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 18 100 


ἠέχω δή, ὅτι καὶ τῇ δοθείσῃ. τετμήσθω χὰρ ἡ ΦΧ δίχα κατὰ τὸ α. 
καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα χραμμὴ ἡ ΦΩ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται κατὰ τὸ 
Χ, καὶ τὸ ἔδασσον αὐτῆΞΞ τμῆμά ἐστιν ἣ ΩΧ, ἡ ἄρα ΩΧ προσηαβοῦσα τὴν 
ἡμίσειαν τοῦ μείζονοΞ τμήματοΞπ τὴν Χα πενταπῆάσιον δύναται τοῦ ἀπὸ 
τῆπ ἡμισείαΞ τοῦ μείζονοΞ τμήματοΞπ᾽ πενταπῆάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπ 
Ωα τοῦ ἀπὸ τῆΞ αΧ. καί ἐστι τῆΞ μὲν ῶΩα διπῆῆ ἡἣ ΩΨ, τῆΞ δὲ αΧ διπηῆ 
ἡ ΦΧ’ πενταπῆάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΩΨ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΧΦ. καὶ ἐπεὶ 
τετραπηῆ ἐστιν ἣ ΑΓ τῆΞ ΓΒ, πενταπηῆ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ τῆΞ ΒΓ. ὡξκ δὲ ἡἣ 
ΑΒ πρὸπ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ’ πενταπηῆάσιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ. ἐδείχθη δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπ 
ΩΨ πενταπηάσιον τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΦΧ. καί ἐστιν ἴση ἣ ΔΒ τῇ ΦΧ’ ἑκατέρα 
χὰρ αὐτῶν ἴση ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ΕΖΗΘΚ κύκῆου᾽ ἴση ἄρα καὶ ἣ 
ΑΒ τῇ ΨΩ. καί ἐστιν ἣ ΑΒ ἡ τῆΞ δοθείσηΞ σφαίραπ διάμετροπ᾽ καὶ ἡ ΨΩ 
ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ τῆΞ δοθείσηΞ σφαίραΞ διαμέτρψ. τῇ ἄρα δοθείσῃ σφαίρᾳ 
περιείῆηπται τὸ εἰκοσάεδρον. 

Λέχω δή, ὅτι ἡ τοῦ εἰκοσαέδρου πῆευρὰ ἄποχόΞ ἐστιν ἣ καΠπουμένη ἐ- 
Πάττων. ἐπεὶ χὰρ ῥητή ἐστιν ἡ τῆΞ σφαίραΞξ διάμετροπ, καί ἐστι δυνάμει 
πενταπῆασίων τῆΞ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ΕΖΗΘΚ κύκηου, ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ 
ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ΕΖΗΘΚ κύκηῆου: ὥστε καὶ ἣ διάμετροΞπ αὐτοῦ ῥητή ἐστιν. 
ἐὰν δὲ εἰΞ κύκῆον ῥητὴν ἔχοντα τὴν διάμετρον πεντάχωνον ἰσόπῆευρον 
ἐχχραφῇ, ἣ τοῦ πενταχώνου πῆευρὰ ἄῆοχόΞπ ἐστιν ἣ καῆουμένη ἐπάττων. ἣ 
δὲ τοῦ ΕΖΗΘΚ πενταχώνου πῆευρὰ ἣ τοῦ εἰκοσαέδρου ἐστίν. ἣ ἄρα τοῦ 
εἰκοσαέδρου πῆευρὰ ἄδποχόΞπ ἐστιν ἣ καῆπουμένη ἐπάττων. 


Πόρισμα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἣ τῆΞ σφαίραΞξ 
διάμετροΞ δυνάμει πενταπῆασίων ἐστὶ τῆΞ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 
κύκβου, ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰκοσάεδρον ἀναχέχραπται, καὶ ὅτι ἡ τῆΞ σφαίραΞξ 
διάμετροΞ σύξκειται ἔκ τε τῆΞ τοῦ ἑξαχώνου καὶ δύο τῶν τοῦ 
δεκαχώνου τῶν εἰΞ τὸν αὐτὸν κύκῆον ἐχχραφομένων. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
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ιζ΄. 

Δωδεκάεδρον συστήσασθαι καὶ σφαίρᾳ περιδβαβεῖν, ἣ καὶ τὰ προ- 
ειἰρημένα σχήματα, καὶ δεῖξαι, ὅτι ἣ τοῦ δωδεκαέδρου πῆευρὰ 
ἄδοχόΞξ ἐστιν ἣ καπουμένη ἀποτομή. 

Ἐκκείσθωσαν τοῦ προειρημένου κύβου δύο ἐπίπεδα πρὸΞ ὀρθὰπ ἀηηήηοιξ 
τὰ ΑΒΓΔ, ΓΒΕΖ, καὶ τετμήσθω ἑκάστη τῶν ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ, ΕΖ, ΕΒ, ΖΓ 
πῆευρῶν δίχα κατὰ τὰ Η, Θ, Κ, Λ, Μ, Ν, Ξ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΗΚ, ΘΛ, 
ΜΘ, ΝΞ, καὶ τετμήσθω ἑκάστη τῶν ΝΟ, ΟΞ, ΘΠ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον 
κατὰ τὰ Ρ, Σ, Τ σημεῖα, καὶ ἔστω αὐτῶν μείζονα τμήματα τὰ ΡΟ, ΟΣ, ΤΠ, 
καὶ ἀνεστάτωσαν ἀπὸ τῶν Ρ, Σ, Τ σημείων τοῖΞ τοῦ κύβου ἐπιπέδοιΞ πρὸπ 
ὀρθὰΞ ἐπὶ τὰ ἐκτὸΞ μέρη τοῦ κύβου αἱ ΡΥ, ΣΦ, ΤΧ, καὶ κείσθωσαν ἴσαι 
ταῖΞ ΡΟ, ΟΣ, ΤΠ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΥΒ, ΒΧ, ΧΓ, ΓΦ, ΦΥ. ἢέχω, ὅτι 
τὸ ΥὙΒΧΓΦ πεντάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἐν ἑνὶ ἐπιπέδῳ καὶ ἔτι ἰσοχώνιόν 
ἐστιν. 

ἐπεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΡΒ, ΣΒ, ΦΒ. 
καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἣ ΝΟ ἄκρον καὶ μέ- 
σον ἤόχον τέτμηται κατὰ τὸ Ρ, καὶ 
τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ ΡΟ, τὰ ἄ- 
ρα ἀπὸ τῶν ΟΝ, ΝΡ τριπῆάσιά ἐστι 
τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΡΟ. ἴση δὲ ἡ μὲν ΟΝ 
τῇ ΝΒ, ἡ δὲ ΟΡ τῇ ΡΥ’ τὰ ἄρα ἀπὸ 
τῶν ΒΝ, ΝΡ τριπῆάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ 
τῆϑβ ΡΥ. τοῖΞ δὲ ἀπὸ τῶν ΒΝ, ΝΡ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΒΡ ἐστιν ἴσον᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆΞ ΒΡ τριπῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ 
ΡΥ: ὥστε τὰ ἀπὸ τῶν ΒΡ, ΡΥ τετρα- 
πῆάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞπΞ ΡΥ. τοῖΞ 
δὲ ἀπὸ τῶν ΒΡ, ΡΥ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆϑξ ΒΥ’ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΒΥ τετρα- 
πῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΥΡ’ διπῆῆ 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΥ τῆΞ ΡΥ. ἔστι δὲ καὶ 
ἢ ΦΥ τῆΞ ΥΡ διπηῆ, ἐπειδήπερ καὶ ἣ 
ΣΡ τῆΞ ΟΡ, τουτέστι τῆΞ ΡΥ, ἐστι διπῆῆ᾽ ἴση ἄρα ἣ ΒΥ τῇ ΥΦ. ὁμοίωΞ δὴ 
δειχθήσεται, ὅτι καὶ ἑκάστη τῶν ΒΧ, ΧΓ, ΓΦ ἑκατέρᾳ τῶν ΒΥ, ΥΦ ἐστιν 
ἴση. ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΥΦΓΧ πεντάχωνον. 

ἠέχω δή, ὅτι καὶ ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳ. ἤχθω χὰρ ἀπὸ τοῦ Ο ἑκατέρᾳ τῶν 
ΡΥ, ΣΦ παράπΠηηῆοκ ἐπὶ τὰ ἐκτὸΞκ τοῦ κύβου μέρη ἡ ΟΨ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ ΨΘ, ΘΧ’ ἢέχω, ὅτι ἡ ΨΘΧ εὐθεῖά ἐστιν. 
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ἐπεὶ χὰρ ἣ ΘΠ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται κατὰ τὸ Τ, καὶ τὸ 
μεῖζον αὐτῆΞ τμῆμά ἐστιν ἣ ΠΤ, ἔστιν ἄρα ὧΞ ἣ ΘΠ πρὸκ τὴν ΠΤ, οὕτωπ 
ἣἡ ΠΤ πρὸΞ τὴν ΤΘ. ἴση δὲ ἡ μὲν ΘΠ τῇ ΘΟ, ἡ δὲ ΠΤ ἑκατέρᾳ τῶν ΤΧ, 
ΟΨ: ἔστιν ἄρα ὧΞ ἣ ΘΟ πρὸΞ τὴν ΟΨ, οὕτωΞ ἡ ΧΤ πρὸΞ τὴν ΤΘ. καί 
ἐστι παράηηηῆοΞκ ἣ μὲν ΘΟ τῇ ΤΧ’ ἑκατέρα χὰρ αὐτῶν τῷ ΒΔ ἐπιπέδῳ πρὸπ 
ὀρθάς ἐστιν᾽ ἣ δὲ ΤΘ τῇ ΟΨ’ ἑκατέρα χὰρ αὐτῶν τῷ ΒΖ ἐπιπέδῳ πρὸΞπ ὀρθάπ 
ἐστιν. ἐὰν δὲ δύο τρίχωνα συντεθῇ κατὰ μίαν χωνίαν, ὼΞ τὰ ΨΟΘ, ΘΤΧ, 
τὰΞ δύο πῆευρὰπ ταῖΞπ δυσὶν ἀνάῆοχον ἔχοντα, ὥστε τὰΞπ ὁμοῆόχουΞ αὐτῶν 
πῆευρὰΞ καὶ παραῆῆήδουΞ εἶναι, αἱ ἢοιπαὶ εὐθεῖαι ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἔσονται" ἐπ’ 
εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶν ἣ ΨΘ τῇ ΘΧ. πᾶσα δὲ εὐθεῖα ἐν ἑνί ἐστιν ἐπιπέδῳψ᾽ ἐν 
ἑνὶ ἄρα ἐπιπέδῳ ἐστὶ τὸ ΥΒΧΓΦ πεντάχωνον. 

Λέχω δή, ὅτι καὶ ἰσοχώνιόν ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ εὐθεῖα χραμμὴ ἡ ΝΟ ἄ- 
κρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται κατὰ 
τὸ Ρ, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἣ ΟΡ 
ἰἔστιν ἄρα ὧΞ συναμφότεροΞ ἣ ΝΟ, 
ΟΡ πρὸΞ τὴν ΟΝ, οὕτωΞ ἡ ΝΟ πρὸκπ 
τὴν ΟΡΙ, ἴση δὲ ἡ ΟΡ τῇ ΟΣ [ἔστιν 
ἄρα ὡΞξΞ ἣ ΣΝ πρὸπ τὴν ΝΟ, οὕτωΞ ἣ 
ΝΟ πρὸΞ τὴν ΟΣ], ἣ ΝΣ ἄρα ἄκρον 
καὶ μέσον ἤόχον τέτμηται κατὰ τὸ Ο, 
καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἣ ΝΟ’ τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν ΝΣ, ΣΟ τριπῆάσιά ἐστι 
τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΝΟ. ἴση δὲ ἡ μὲν ΝΟ 
τῇ ΝΒ, ἣ δὲ ΟΣ τῇ ΣΦ’ τὰ ἄρα ἀπὸ 
τῶν ΝΣ, ΣΦ τετράχωνα τριπῆάσιά ἐ- 
στι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΝΒ᾽ ὥστε τὰ ἀπὸ τῶν 
ΦΣ, ΣΝ, ΝΒ τετραπηάσιά ἐστι τοῦ ἀ- 
πὸ τῆΞ ΝΒ. τοῖΞ δὲ ἀπὸ τῶν ΣΝ, ΝΒ 
ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΣΒ’ τὰ ἄρα ἀ- 
πὸ τῶν ΒΣ, ΣΦ, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΦ [ὀρθὴ χὰρ ἡ ὑπὸ ΦΣΒ χωνίαΪ, 
τετραπῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΝΒ᾽ διπῆῆ ἄρα ἐστὶν ἣ ΦΒ τῆΞ ΒΝ. ἔστι 
δὲ καὶ ἣ ΒΓ τῆΞ ΒΝ διπηῆ᾽ ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΦ τῇ ΒΓ. καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΒΥ, 
ΥΦ δυσὶ ταῖΞ ΒΧ, ΧΓ ἴσαι εἰσίν, καὶ βάσιΞ ἡ ΒΦ βάσει τῇ ΒΓ ἴση, χωνία 
ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΥΦ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΧΓ ἐστιν ἴση. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἣ ὑπὸ ΥΦΓ χωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΒΧΓ’ 
αἱ ἄρα ὑπὸ ΒΧΓ, ΒΥΦ, ὙΦΓ τρεῖΞ χωνίαι ἴσαι ἀῆηήῆαιΞ εἰσίν. ἐὰν δὲ 
πενταχώνου ἰσοπδεύρου αἱ τρεῖΞ χωνίαι ἴσαι ἀῆῆήδαιΞπ ὦσιν, ἰσοχώνιον ἔσται 
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τὸ πεντάχωνον᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΥΦΓΧ πεντάχωνον. ἐδείχθη δὲ καὶ 
ἰσόπῆευρον᾽ τὸ ἄρα ΒΥΦΓΧ πεντάχωνον ἰσόπῆευρόν ἐστι καὶ ἰσοχώνιον, καί 
ἐστιν ἐπὶ μιᾶΞ τοῦ κύβου πῆευρᾶΞ τῆΞπ ΒΓ. ἐὰν ἄρα ἐφ᾽ ἑκάστηΞπ τῶν τοῦ 
κύβου δώδεκα πῆευρῶν τὰ αὐτὰ κατασκευάσωμεν, συσταθήσεταί τι σχῆμα 
στερεὸν ὑπὸ δώδεκα πενταχώνων ἰσοπῆεύρων τε καὶ ἰσοχωνίων περιεχόμενον, 
ὃ καῆεῖται δωδεκάεδρον. 

Δεῖ δὴ αὐτὸ καὶ σφαίρᾳ περιῆαβεῖν τῇ δοθείσῃ καὶ δεῖξαι, ὅτι ἡ τοῦ 
δωδεκαέδρου πῆευρὰ ἄποχόΞξ ἐστιν ἣ καῆδουμένη ἀποτομή. 

Ἐκβεβηήσθω χὰρ ἡ ΨΟ, καὶ ἔστω ἡ ΨΩ: συμβάῆηει ἄρα ἡ ΟΩ τῇ τοῦ 
κύβου διαμέτρῳ, καὶ δίχα τέμνουσιν ἀηηήῆαπ᾽ τοῦτο χὰρ δέδεικται ἐν τῷ 
παρατεῆεύτῳ θεωρήματι τοῦ ἑνδεκάτου βιβῆίου. τεμνέτωσαν κατὰ τὸ Ω’ τὸ 
Ω ἄρα κέντρον ἐστὶ τῆΞ σφαίραΞ τῆΞ περιδαμβανούσηΞ τὸν κύβον, καὶ ἣ 
ΩΟ ἡμίσεια τῆΞ πῆευρᾶΞ τοῦ κύβου. ἐπεζεύχθω δὴ ἣ ΥΩ. 

καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα χραμμὴ ἣ ΝΣ ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται κατὰ 
τὸ Ο, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆΞΞ τμῆμά ἐστιν ἣ ΝΟ, τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΝΣ, ΣΟ 
τριπῆάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΝΟ. ἴση δὲ ἣ μὲν ΝΣ τῇ ΨΩ, ἐπειδήπερ καὶ 
ἡ μὲν ΝΟ τῇ ΟΩ ἐστιν ἴση, ἣ δὲ ΨΟ τῇ ΟΣ. ἀηηὰ μὴν καὶ ἣ ΟΣ τῇ ΨΥ, 
ἐπεὶ καὶ τῇ ΡΟ’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΩΨ, ΨΥ τριπῆάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞπ 
ΝΟ. τοῖΞ δὲ ἀπὸ τῶν ΩΨ, ΨΥ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΥΩ: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ 
ΥΩ τριπηάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΝΟ. ἔστι δὲ καὶ ἣ ἐκ τοῦ κέντρου τῆΞ 
σφαίραΞ τῆΞ περιπαμβανούσηπ τὸν κύβον δυνάμει τριπῆασίων τῆπ ἡμισεία5 
τῆϑ τοῦ κύβου πῆευρᾶπ᾽ προδέδεικται χὰρ κύβον συστήσασθαι καὶ σφαίρᾳ 
περιῆαβεῖν καὶ δεῖξαι, ὅτι ἣ τῆΞ σφαίραΞ διάμετροπ δυνάμει τριπῆασίων 
ἐστὶ τῆΞ πῆευρᾶΞ τοῦ κύβου. εἰ δὲ ὅῆη τῆΞ ὅῆηπ, καὶ [ἡ] ἡμίσεια τῆς 
ἡμισείαπ᾽ καί ἐστιν ἣ ΝΟ ἡμίσεια τῆΞ τοῦ κύβου πῆευρᾶπ᾽ ἣ ἄρα ΥΩ ἴση 
ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆΞ σφαίραΞ τῆΞ περιπαμβανούσηξ τὸν κύβον. καί 
ἐστι τὸ Ω κέντρον τῆΞ σφαίραΞ τῆΞ περιπδαμβανούσηΞπ τὸν κύβον᾽ τὸ Υ ἄρα 
σημεῖον πρὸΞπ τῇ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ τῆΞ σφαίραΞ. ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
ἑκάστη τῶν ἢοιπῶν χωνιῶν τοῦ δωδεκαέδρου πρὸπ τῇ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ τῆπ 
σφαίραπ᾽ περιείῆηπται ἄρα τὸ δωδεκάεδρον τῇ δοθείσῃ σφαίρᾳ. 

Λέχω δή, ὅτι ἣ τοῦ δωδεκαέδρου πῆευρὰ ἄποχόπ ἐστιν ἣ καηουμένη 
ἀποτομή. 

Ἐπεὶ χὰρ τῆΞπ ΝΟ ἄκρον καὶ μέσον Πόχον τετμημένηξΞ τὸ μεῖζον τμῆμά 
ἐστιν ἣ ΡΟ, τῆΞ δὲ ΟΞ ἄκρον καὶ μέσον ἤόχον τετμημένηξ τὸ μεῖζον τμῆμά 
ἐστιν ἣ ΟΣ, ὅῆηΞ ἄρα τῆΞ ΝΞ ἄκρον καὶ μέσον Πόχον τεμνομένηπ τὸ μεῖζον 
τμῆμά ἐστιν ἡ ΡΣ. οἷον ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἣ ΝΟ πρὸΞ τὴν ΟΡ, ἡ ΟΡ πρὸΞ τὴν 
ΡΝ, καὶ τὰ διπῆάσια᾽ τὰ χὰρ μέρη τοῖπ ἰσάκιΞ ποῆῆαπηασίοιπ τὸν αὐτὸν 
ἔχει ἤόχον᾽ ὧὑΞ ἄρα ἣ ΝΞ πρὸΞ τὴν ΡΣ, οὕτωΞ ἣ ΡΣ πρὸΞ συναμφότερον τὴν 
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ΝΡ, ΣΞ. μείζων δὲ ἣ ΝΞ τῆΞκ ΡΣ᾽ μείζων ἄρα καὶ ἣ ΡΣ συναμφοτέρου τῆΞξ 
ΝΡ, ΣΞ’ ἣ ΝΞ ἄρα ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆΞξ 
τμῆμά ἐστιν ἣ ΡΣ. ἴση δὲ ἣ ΡΣ τῇ ΥΦ’ τῆΞ ἄρα ΝΞ ἄκρον καὶ μέσον 
ἤόχον τεμνομένηξ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ ΥΦ. καὶ ἐπεὶ ῥητή ἐστιν ἡ τῆΞ 
σφαίραΞπ διάμετροξΞ καί ἐστι δυνάμει τριπῆασίων τῆΞ τοῦ κύβου πηευρᾶπ, 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ΝΞ πῆευρὰ οὖσα τοῦ κύβου. ἐὰν δὲ ῥητὴ χραμμὴ ἄκρον 
καὶ μέσον ἢόχον τμηθῇ, ἑκάτερον τῶν τμημάτων ἄπδοχόΞξ ἐστιν ἀποτομή. 


ΓΙ 


Ἡ ΥΦ ἄρα πηευρὰ οὖσα τοῦ δωδεκαέδρου ἄδοχόΞπ ἐστιν ἀποτομή. 


Πόρισμα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι τῆΞξΞ τοῦ κύβου 
πῆευρᾶΞξΞ ἄκρον καὶ μέσον ἤόχον τεμνομένηΞ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν 
ἣἡ τοῦ δωδεκαέδρου πῆευρά. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιη΄. 

Τὰ πῆευρὰΞ τῶν πέντε σχημάτων ἐκθέσθαι καὶ συχκρῖναι πρὸςΞ 
ἀηῆήῆαπ. 

Ἐκκείσθω ἣ τῆΞ δοθείσηΞ σφαίραΞπ διάμετροΞ ἡἣ ΑΒ, καὶ τετμήσθω κατὰ 
τὸ Γ ὥστε ἴσην εἶναι τὴν ΑΓ τῇ ΓΒ, κατὰ δὲ τὸ Δ ὥστε διπῆασίονα εἶναι 
τὴν ΑΔ τῆΞ ΔΒ, καὶ χεχράφθω ἐπὶ τῆΞ ΑΒ ἡμικύκῆιον τὸ ΑΕΒ, καὶ ἀπὸ τῶν 
Γ, Δ τῇ ΑΒ πρὸΞκ ὀρθὰπ ἤχθωσαν αἱ ΓΕ, ΔΖ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΖ, ΖΒ, 
ΕΒ. 

καὶ ἐπεὶ διπῆῆ ἐστιν ἣ ΑΔ τῆΞ ΔΒ, τριπηῇ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ τῆς ΒΔ. 
ἀναστρέψαντι ἡμιοῆία ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΑ τῆΞ ΑΔ. ὡΞ δὲ ἣ ΒΑ πρὸκ τὴν ΑΔ, 
οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΑΖ᾿ ἰσοχώνιον χάρ ἐστι τὸ ΑΖΒ 
τρίχωνον τῷ ΑΖΔ τριχώνψ᾽ ἡμιόῆιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ τοῦ ἀπὸ τῆΞ 
ΑΖ. ἔστι δὲ καὶ ἣ τῆΞΞ σφαίραπ διάμετροΞπ δυνάμει ἡμιοῆία τῆΞ πῆευρᾶΞ 
τῆΞπ πυραμίδοΞπ. καί ἐστιν ἣ ΑΒ ἣ τῆΞ σφαίραΞπ διάμετροπ᾽ ἡ ΑΖ ἄρα ἴση 
ἐστὶ τῇ πῆευρᾷ τῆΞ πυραμίδοκ. 

Πάῆιν, ἐπεὶ διπηασίων ἐστὶν ἣ ΑΔ τῆΞ ΔΒ, τριπῆῆῇ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ τῆΞ 
ΒΔ. ὡςκ δὲ ἣ ΑΒ πρὸΞπ τὴν ΒΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΖ᾽ 
τριπῆάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΖ. ἔστι δὲ καὶ ἡ τῆπ 
σφαίραΞ διάμετροΞξ δυνάμει τριπῆασίων τῆΞπ τοῦ κύβου πῆευρᾶπ. καί ἐστιν 
ἡ ΑΒ ἣ τῆΞ σφαίραΞ διάμετρος᾽ ἡ ΒΖ ἄρα τοῦ κύβου ἐστὶ πῆευρά. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΑΓ τῇ ΓΒ, διπῆῆ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΒ τῆΞ ΒΓ. ὧΞπ δὲ 
ἡ ΑΒ πρὸΞπ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ πρὸπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΕ’ διπῆάσιον 
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ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΕ. ἔστι δὲ καὶ ἣ τῆΞ σφαίραπ 
διάμετροΞπ δυνάμει διπῆασίων τῆΞ τοῦ ὀκταέδρου πῆευρᾶπ. καί ἐστιν ἣ ΑΒ 
ἡ τῆΞ δοθείσηΞ σφαίραΞ διάμετροΞ᾽ ἣ ΒΕ ἄρα τοῦ ὀκταέδρου ἐστὶ πῆευρά. 

Ἤχθω δὴ ἀπὸ τοῦ Α σημείου τῇ ΑΒ εὐθείᾳ πρὸπ ὀρθὰπ ἣ ΑΗ, καὶ κείσθω 
ἡ ΑΗ ἴση τῇ ΑΒ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΗΓ, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ τὴν ΑΒ κάθετοκπ 
ἤχθω ἡ ΘΚ. 

καὶ ἐπεὶ διπῆῆ ἐστιν ἣ ΗΑ τῆκ ΑΓ’ 
ἴση χὰρ ἣ ΗΑ τῇ ΑΒ’ ὧὡΞ δὲ ἣ ΗΑ 
πρὸΞ τὴν ΑΓ, οὕτωΞ ἡ ΘΚ πρὸΞκ τὴν 
ΚΓ, διπῆῆ ἄρα καὶ ἡ ΘΚ τῆκ ΚΓ. τε- 
τραπῆάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΘΚ 
τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΚΓ’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΘΚ, 
ΚΓ, ὅπερ ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΘΓ, πεντα- 
πῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆπ ΚΓ. ἴση δὲ 
ἣ ΘΓ τῇ ΓΒ᾽ πενταπῆάσιον ἄρα ἐστὶ Ε 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΓΚ. καὶ Θ ΖΜ 
ἐπεὶ διπῆῆ ἐστιν ἡ ΑΒ τῆΞ ΓΒ, ὧν ἣ 
ΑΔ τῆΞ ΔΒ ἐστι διπῆῆ, Ποιπὴ ἄρα ἣ 
ΒΔ ἢοιπῆΞ τῆΞ ΔΓ ἐστι διπῆῆ. τριπηῆ 
ἄρα ἣ ΒΓ τῆΞ ΓΔ’ ἐνναπῆάσιον ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τοῦ ἀπὸ τῆπ ΓΔ. πεν- 
ταπηάσιον δὲ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τοῦ ἀπὸ κ Κ Γ δλ Β 
τῆΞβ ΓΚ’ μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΚ 
τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ. μείζων ἄρα ἐστὶν ἣ 
ΓΚ τῆς ΓΔ. 

κείσθω τῇ ΓΚ ἴση ἣ ΓΛ, καὶ ἀπὸ τοῦ Λ τῇ ΑΒ πρὸΞ ὀρθὰΞ ἤχθω ἣ ΛΜ, 
καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΜΒ. 

καὶ ἐπεὶ πενταπῆάσιόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τοῦ ἀπὸ τῆπ ΓΚ, καί ἐστι 
τῆπ μὲν ΒΓ διπηῆ ἡ ΑΒ, τῆΞ δὲ ΓΚ διπῆηῆ ἡ ΚΛ, πενταπηάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΚΛ. ἔστι δὲ καὶ ἣ τῆΞ σφαίραπ διάμετροκ δυνά- 
μει πενταπῆασίων τῆΞ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κύκῆἢου, ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰκοσάεδρον 
ἀναχέχραπται. καί ἐστιν ἣ ΑΒ ἣ τῆΞ σφαίραΞ διάμετρος᾽ ἡ ΚΛ ἄρα ἐκ τοῦ 
κέντρου ἐστὶ τοῦ κύκϑἢου, ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰκοσάεδρον ἀναχέχραπται᾽ ἣ ΚΛ ἄρα 
ἑξαχώνου ἐστὶ πῆευρὰ τοῦ εἰρημένου κύκηῆου. 

καὶ ἐπεὶ ἣ τῆΞ σφαίραΞ διάμετροΞ σύχκειται ἔκ τε τῆΞ τοῦ ἑξαχώνου 
καὶ δύο τῶν τοῦ δεκαχώνου τῶν εἰΞ τὸν εἰρημένον κύκῆον ἐχχραφομένων, 
καί ἐστιν ἡἣ μὲν ΑΒ ἣ τῆΞ σφαίραΞξ διάμετροπ, ἣ δὲ ΚΛ ἑξαχώνου πῆευρά, 
καὶ ἴση ἡ ΑΚ τῇ ΛΒ, ἑκατέρα ἄρα τῶν ΑΚ, ΛΒ δεκαχώνου ἐστὶ πῆευρὰ τοῦ 
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ἐχχραφομένου εἰΞ τὸν κύκῆον, ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰκοσάεδρον ἀναχέχραπται. καὶ 
ἐπεὶ δεκαχώνου μὲν ἡ ΛΒ, ἑξαχώνου δὲ ἣ ΜΛ’ ἴση χάρ ἐστι τῇ ΚΛ, ἐπεὶ καὶ 
τῇ ΘΚ ἴσον χὰρ ἀπέχουσιν ἀπὸ τοῦ κέντρου" καί ἐστιν ἑκατέρα τῶν ΘΚ, 
ΚΛ διπῆασίων τῆΞ ΚΓ΄ πενταχώνου ἄρα ἐστὶν ἣ ΜΒ. ἡ δὲ τοῦ πενταχώνου 
ἐστὶν ἣ τοῦ εἰκοσαέδρου εἰκοσαέδρου ἄρα ἐστὶν ἡ ΜΒ. [καὶ ἐπεὶ ἣ ΖΒ κύβου 
ἐστὶ πῆευρά, τετμήσθω ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον κατὰ τὸ Ν, καὶ ἔστω μεῖζον 
τμῆμα τὸ ΝΒ’ ἣ ΝΒ ἄρα δωδεκαέδρου ἐστὶ πῆευρά. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ ἣ τῆΞ σφαίραΞ διάμετροΞπ ἐδείχθη τῆΞ μὲν ΑΖ πῆευρᾶπ τῆΞ 
πυραμίδοΞπ δυνάμει ἡμιοῆία, τῇπ δὲ τοῦ ὀκταέδρου τῆΞ ΒΕ δυνάμει διπῆασί- 
ων, τῆΞ δὲ τοῦ κύβου τῆΞ ΖΒ δυνάμει τριπῆασίων, οἵων ἄρα ἣ τῆΞ σφαίραϑπ 
διάμετροκ δυνάμει ἕξ, τοιούτων ἣ μὲν τῆΞ πυραμίδοΞ τεσσάρων, ἡἣ δὲ τοῦ 
ὀκταέδρου τριῶν, ἡ δὲ τοῦ κύβου δύο. 

ἡ μὲν ἄρα τῆΞπ πυραμίδοπ πῆευρὰ τῆΞπ μὲν τοῦ ὀκταέδρου πῆευρᾶπ δυ- 
νάμει ἐστὶν ἐπίτριτοπ, τῆΞ δὲ τοῦ κύβου δυνάμει διπῆῇ, ἡ δὲ τοῦ ὀκταέδρου 
τῆξ τοῦ κύβου δυνάμει ἡμιοῆία. αἱ μὲν οὖν εἰρημέναι τῶν τριῶν σχημάτων 
πῆευραί, Πέχω δὴ πυραμίδοπ καὶ ὀκταέδρου καὶ κύβου, πρὸΞ ἀῆηήῆαπ εἰσὶν 
ἐν ἤΠόχοιΞ ῥητοῖπ. αἱ δὲ ἢοιπαὶ δύο, Πέχω δὴ ἥ τε τοῦ εἰκοσαέδρου καὶ ἣ 
τοῦ δωδεκαέδρου, οὔτε πρὸς ἀηηήῆαΞ οὔτε πρὸΞ τὰκ προειρημέναξ εἰσὶν 
ἐν ἢόχοιΞ ῥητοῖΞ᾽ ἄῆοχοι χάρ εἰσιν, ἡἣ μὲν ἐδάττων, ἣ δὲ ἀποτομή. 

Ὅτι μείζων ἐστὶν ἣ τοῦ εἰκοσαέδρου πηευρὰ ἣ ΜΒ τῆΞπ τοῦ δωδεκαέδρου 
τῆϑ ΝΒ, δείξομεν οὕτωκ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἰσοχώνιόν ἐστι τὸ ΖΔΒ τρίχωνον τῷ ΖΑΒ τριχώνῳ, ἀνάδποχόν 
ἐστιν ὧὑΞ ἣ ΔΒ πρὸΞ τὴν ΒΖ, οὕτωΞ ἣ ΒΖ πρὸΞ τὴν ΒΑ. καὶ ἐπεὶ τρεῖϑπ 
εὐθεῖαι ἀνάδοχόν εἰσιν, ἔστιν ὧὡΞ ἣ πρώτη πρὸπ τὴν τρίτην, οὕτωπ τὸ ἀπὸ 
τῆς πρώτηΞπ πρὸκπ τὸ ἀπὸ τῆΞ δευτέραπ᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞπ ἣ ΔΒ πρὸπ τὴν ΒΑ, 
οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΒ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΒΖ᾽ ἀνάπαῆιν ἄρα ὡΞπ ἡ ΑΒ πρὸ 
τὴν ΒΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΒ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ. τριπηῇ δὲ ἡ ΑΒ τῆΞ 
ΒΔ᾽ τριπῆάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΒ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ. 

ἔστι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ τοῦ ἀπὸ τῆΞΞ ΔΒ τετραπηάσιον᾽ διπῆηῇ χὰρ 
ἡ ΑΔ τῆΞ ΔΒ μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ ΖΒ’ μείζων ἄρα ἣ 
ΑΔ τῆΞ ΖΒ᾽ ποῆηᾧῷ ἄρα ἡ ΑΛ τῆΞπ ΖΒ μείζων ἐστίν. καὶ τῆΞ μὲν ΑΛ ἄκρον 
καὶ μέσον ἤόχον τεμνομένηξ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ ΚΛ, ἐπειδήπερ ἣ μὲν 
ΛΚ ἑξαχώνου ἐστίν, ἣ δὲ ΚΑ δεκαχώνου᾽ τῆΞ δὲ ΖΒ ἄκρον καὶ μέσον ἤόχον 
τεμνομένηΞ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἣ ΝΒ᾽ μείζων ἄρα ἣ ΚΛ τῆΞ ΝΒ. ἴση 
δὲ ἡ ΚΛ τῇ ΛΜ μείζων ἄρα ἣ ΛΜ τῆΞ ΝΒ [τῆΞ δὲ ΛΜ μείζων ἐστὶν ἡ ΜΒΙ. 
ποῆῆῷ ἄρα ἣ ΜΒ πδἢευρὰ οὖσα τοῦ εἰκοσαέδρου μείζων ἐστὶ τῆΞ ΝΒ πῆευρᾶΞ 
οὔσηΞξΞ τοῦ δωδεκαέδρου" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Λέχω δή, ὅτι παρὰ τὰ εἰρημένα πέντε σχήματα οὐ συσταθήσεται ἕτερον 


107 ΕΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 18 


σχῆμα περιεχόμενον ὑπὸ ἰσοπῆεύρων τε καὶ ἰσοχωνίων ἴσων ἀηηήδοιξ. 

Ὑπὸ μὲν χὰρ δύο τριχώνων ἢ ὅῆωΞ ἐπιπέδων στερεὰ χωνία οὐ συνί- 
σταται. ὑπὸ δὲ τριῶν τριχώνων ἡ τῆΞπΞ πυραμίδοΞ, ὑπὸ δὲ τεσσάρων ἣ τοῦ 
ὀκταέδρου, ὑπὸ δὲ πέντε ἡ τοῦ εἰκοσαέδρου" ὑπὸ δὲ ἕξ τριχώνων ἰσοπῆηεύρων 
τε καὶ ἰσοχωνίων πρὸπ ἑνὶ σημείψ συνισταμένων οὐκ ἔσται στερεὰ χωνία᾽ 
οὔσηΞ χὰρ τῆΞ τοῦ ἰσοπῆηεύρου τριχώνου χωνίαπ διμοίρου ὀρθῆΞπ ἔσονται αἱ 
ἕξ τέσσαρσιν ὀρθαῖΞ ἴσαι᾽ ὅπερ ἀδύνατον᾽ ἅπασα χὰρ στερεὰ χωνία ὑπὸ 
ἐπδασσόνων ἢ τεσσάρων ὀρθῶν περιέχεται. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ οὐδὲ ὑπὸ πῆειό- 
νων ἢ ἕξ χωνιῶν ἐπιπέδων στερεὰ χωνία συνίσταται. ὑπὸ δὲ τετραχώνων 
τριῶν ἣ τοῦ κύβου χωνία περιέχεται ὑπὸ δὲ τεσσάρων ἀδύνατον᾽ ἔσονται 
χὰρ πάῆιν τέσσαρεΞ ὀρθαί. ὑπὸ δὲ πενταχώνων ἰσοπῆεύρων καὶ ἰσοχωνί- 
ων, ὑπὸ μὲν τριῶν ἣ τοῦ δωδεκαέδρου ὑπὸ δὲ τεσσάρων ἀδύνατον᾽ οὔσηξ 
χὰρ τῆΞ τοῦ πενταχώνου ἰσοπῆεύρου χωνίαΞ ὀρθῆΞπ καὶ πέμπτου, ἔσονται αἱ 
τέσσαρεβπ χωνίαι τεσσάρων ὀρθῶν μείζουξ᾽ ὅπερ ἀδύνατον. οὐδὲ μὴν ὑπὸ 
ποῆυχώνων ἑτέρων σχημάτων περισχεθήσεται στερεὰ χωνία διὰ τὸ αὐτὸ 
ἄτοπον. 

Οὐκ ἄρα παρὰ τὰ εἰρημένα πέντε σχήματα ἕτερον σχῆμα στερεὸν 
συσταθήσεται ὑπὸ ἰσοπῆεύρων τε καὶ ἰσοχωνίων περιεχόμενον᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


Λῆμμα: Ὅτι δὲ ἣ τοῦ ἰσοπῆεύρου καὶ ἰσοχωνίου πενταχώνου 
δωνία ὀρθή ἐστι καὶ πέμπτου, οὕτω δεικτέον. 


Ἔστω χὰρ πεντάχωνον ἰσόπῆευρον 
καὶ ἰσοχψώνιον τὸ ΑΒΓΔΕ, καὶ περιχε- 
χράφθω περὶ αὐτὸ κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓ ΔΕ, 
καὶ εἰηήφθω αὐτοῦ τὸ κέντρον τὸ Ζ, 
καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΖΑ, ΖΒ, ΖΓ, ΖΔ, 
ΖΕ. δίχα ἄρα τέμνουσι τὰπ πρὸπ τοῖξ 
Α, Β, Γ, Δ, Ε τοῦ πενταχώνου χωνίαπ. 

καὶ ἐπεὶ αἱ πρὸΞ τῷ Ζ πέντε χω- 
νίαι τέσσαρσιν ὀρθαῖΞ ἴσαι εἰσὶ καί 
εἰσιν ἴσαι, μία ἄρα αὐτῶν, ὧπ ἣ ὑπὸ 
ΑΖΒ, μιᾶΞ ὀρθῆΞ ἐστι παρὰ πέμπτον᾽ 
ἢοιπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ ΖΑΒ, ΑΒΖ μιᾶςπ εἰ- 
Γ σιν ὀρθῆΞπ καὶ πέμπτου. ἴση δὲ ἣ ὑπὸ 

ΖΑΒ τῇ ὑπὸ ΖΒΓ’ καὶ ὅῆη ἄρα ἡ ὑπὸ 
ΑΒΓ τοῦ πενταχώνου χωνία μιᾶπ ἐστιν 
ὀρθῆΞ καὶ πέμπτου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α 


